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TẬP 1 


■ Với Học sinh cuốn sách này cung cấp một bộ giáo trình hoàn chỉnh về mặt 
kiến thức, dễ đọc, dễ hiểu. 

■ Với Thầy, Cô giáo và Phụ huynh cuốn sách này cung cấp một bộ giáo án hoàn 
chỉnh về mặt kiến thức và có tính sư phạm để giảng dạy cơ bản và nâng cao 
theo tư tưởng đổi mới phương pháp dạy học. 


NHÀ XUẤT BẢN ĐẠI HỌC QUỐC GIA HÀ NỘI 




Th.s Toán học - Ks Tin học LÊ HồNG ĐỨC - Chủ biên 
Nhà giáo ưu tú ĐÀO THIỆN KHẢI 
LÊ BÍCH NGỌC 
LÊ Hửư TRÍ 


ĐẼ HỌC TỐT 

TO Am 
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TẬP 1 


□ Với Học sinh CUỐII sách này cung cấp một bộ giáo trình hoàn 
chinh về niẠl kiến thức, dỗ đọc, dễ hiểu, 
n Với Thcây, Cõ yà Phụ huynh cuốn sách này cung cấp một bộ 
giáo án hoàn clúnh về mặt kiôh thức và có tính sư phạm đê 
giáng dạy cơ 1>ÍIII và nâng cao theo tư tướng dối mới Ịiliương 
pháp dạy học 


NHÀ XUẤT BẢN ĐẠI HỌC QUỒCLGÍÃ¥À^ỈIÔÍ 



GIỚI THIỆU CHUNG 

Xin trân trọng giói thiệu lới các Thày, Cô giáo, các Phụ huynh, cùng 
toàn thể các Em học sinh hộ sách: 

RÈỈV LlĩYỆ!^ KỸ Ỉ\Ă!VG GIẢI TOÁi\ THCS 

íh Thục SI Toán học Lè Hồng Đức chủ hiên. 

Bộ tài liệu gồm 9 cuốn : 


Cuốn 1: 

Toán 6 — Tập 1 

Cuốn 2: 

Toán 6 — Tập 2 

Cuốn 3; 

Toán 7 — Tập 1 

Cuốn 4: 

Toán 7 — Tập 2 

Cuốn 5: 

Toán 8 — Tập 1 

Cuốn 6: 

Toán 8 — Tập 2 

Cuốn 7: 

Toán 9 — Tập 1 

Cuốn 8: 

Toán 9 — Tập 2 

Cuốn 9: 

81 đề Toán mẫu luyện thi Tốt nghiệp THCS 


Bộ sách được viết theo chương trình sách giáo khoa mới cùa Bộ Giáo 
dục và Đào tạo dựa trên một tư tưởng hoàn toàn mới me’, có tính sư phạm, 
có tính tổng hợp cao, tận dụng được đầy dù thế mạnh của các phương 
pháp giải Toán THCS. 

Mục riêu của bộ sách: 

1. Cung cấp cho các Thày, Cô giáo, các Phụ huynh một hộ giáo án có 
chất lượng về mặt sư phạm và chứa đựng đầy đù kiến thức cơ hân 
cũng như chuyên sâu, để sau khi tham khảo có thể chuyển đổi ngay 
thành giáo án mang đi giảng dạy cho học sinh cùa mình. 

2. Cung cấp cho các em học sinh THCS yêu thích môn Toán một hộ 
sách tự học tập dễ hiểu và hổ ích. Nó chắc chắn sẽ trỏ thành người 
hạn đổng hành để giúp các Em chủ động hơn trong việc học Toán 
theo chương trình sách giáo khoa và mở mang kiến thức Toán 
THCS cùa hàn thân. 

Các cuốn Toán 6, Toán 7, Toán 8, Toán 9 đều có chung một cấu trúc, 
hao gồm hai phần: 

Phần I - Só học 
Phần II - Hình học 

Mỗi phần chứa dựng các chương (chương I, chương 11, ...). ở mỗi 
chương chứa dựng các chủ để (chủ đề I, chủ đề 2, ...) theo nội dung cùa 
sách giáo khoa. 



Mỗi ( hù (tề (tềìi (hf(/( ( hiu thìinìì 5 niiK : 

I. Kiến thức co bdn 

Trình h()y ( (') liỹt tự IKÌÌ (hiiìỊi kiến thứt Hờn €/ 11(111 trrtniỊi han 
hèt ( át ti iỉởiiỊi Ik/ịì ( hnniỊ (hf</( hắt (hhi hthiỊỉ I ìhiarini /th(ì/ỉ ihỊt 
vân (tề) ( íinỊ/ y('ri nlnìiiỊỉ thi tliỊ minh hoa nt>(iy 

II. Các ví dụ minh hoa 

(ìoni t ái vi (In (tưoc tnvcn t hon t ó ( hon lọt nhám Ị-iú/t hoàn 
tìnẹn kich thử( t ơ htin V('i ntniỊi t tio kỹ nãiiỊ' Ịỉitiì I othi 

III. Cáu hòi ồn tập lý thuyết 

IV. Bài tập đê nghị 

V. Hưóng dẩn - Đáp sô 

Như vtìy, (ị mỗi t hú itỡ: 

ì. V(fi việt trình hãy kiến thức cơ ìxin ihco ki én (lặt vơn (lẽ. t nirg thi tln 
minh lìoạ ngay san (ló. .sẽ giúp tăngi hdt họmg hài gióng t ho ( át I Inh . 
C() gitío. \'(I V('ó cát cm hoc sinh .\(' thây ilc hiên kién tlnf( mtõ (té ròi 
hièt cách trình hày hài Dién nà\ /yhà ht^i với \n hỉíóng giáo ilạc nưn 
tiong C('>ng I nộc cái t ái h phưttng pháp dạy và họi theo ìnõtng lưiỵ 
học tro làm trung tám " 

2. Tiẽp (l(>. lời ( ác VI dụ minh hoạ có t họn !(>( . sỡ giúp t át [hàv. c o 
giáo dán dãl t ác em hoi sinh hoàn tlìiipi kién thớt 

ĩ Dật hiệt là nọt dung t lia t át chú nhận xét và yeu cáu san IIKIÌ kiẽn 
rhứt cùng với mọt vài thí dụ và vi dụ sẽ giíi/i t tH l hày, c ó gnío l úng 
t ố những liiéii hict t hưa thật tỊìdn dáo cho t át em hot sinh, t ùng \ỚI 
t ách Iihin nhận Vtíii dè dặt ra cho l át ém lun sinh, (tê IIli 1(0 molt át li 
thoá dáng I (iu hói " Tại sao lại nghĩ và làm như vậy ì* ' 

4. Ngoài ra. còn t ó nit nhiều hài toán diưtc giới háng nhiêu cát h 
khát nhau si' giíiỊy t ác hoe sinh trớ nen linh hoạt trong vịẹt lựa 
chọn Ịihưitng/ìháp giới 

Chúng t(h t iing .\in trân trong cám (tu t át hạn (l()ng nghiệp dã nhan h'ri 
doi htin thào, nhtĩn 1(0 t('ri dự giít trong cát tiêì gidiig thử (lia t húng tõi theo 
giáo trinh nàv ỡ trên cát IttỊi h, 7. s. 9 lại một vó trưíOig 7lics t ua Hà Noi 
và từ(l() (lóng góp những nhạn xét t/ui háu dẽ giúp chúng t(>i tơi ngày hom Iitiv 
hoàn thiện diừ/t họ sát h này. 

Ciun cùng, ( ho dù dã nít ( () gắng, nhưng tlụĩt khó tiáiih khói Iiliững 
thiên sót h(ìfi những hiên hiêt và kinh nghiệm ( à/í hạn chí', l iir mong nhạn 
(liM irhữiig ý kiên dóng g(>p (/Iiý hau ( lia hạn (lọt gdn xơ Men ỷ kiên (lóng 
góp xin liên hệ t(fi: 

Địa chi: Nhóm tác gi.á Cự Môn do Th.s Toáii học Lé Hổng Đức phu trách 

Sỏ' 20 - Ngõ 86 - Đường Tô Ng(Ị»c Vân - Quân Tủy Hô -1 là Nội 

Điện thoại: (04) 7196671 hoặc 0983046689 

L-mail; cumon@hn.vnn.vn hoặc leliongcluc39(«) vahoo.com . 

Hà nội. ngày 18 thán^ 12 năm 2004 

Chú biên LÊ HÔNG Đưc 




Mực LỤC 

GIỚI THIỆU CHUNG 

PHẦN I-ĐAI SỐ 

cmroNGi 

sổ HĨIlỉ TÍ - SỔ THỊK 

Chú đề 1; l ập h(Tp Q các sò hĩm ti. .11 

Chú đi' 2: Còng, trừ các sỏ' hữu ti.2.^ 

Chú đé 3: Nhân, chia các sô hữu ti. 33 

(,’hu đó 4: Giá trị tuyẹt đỏi cùa một sỏ hữu lí 

Cóng, trừ. nhân, chia sò thập phâiĩ...43 

Chủ đé 5: Luỹ thừa của một sỏ' hữu ti. 51 

Chủ đe 6: Ti lệ thức. 61 

Chú dC' 7: Sô thập phân hữu hạn - Sô thập phân vó hạn tuần hoàn 

Làm tròn số..75 

('hú dế 8: Sổ vó tỉ — Sô' thực 

Khái niệm về càn bậc hai.81 

ciiươní; 11 
HÀM số VÀ t)ổ THỊ 

Chú đi' 1: Đai lượng li lệ thuíỊn 

Một sô' bài toán về dại lượng tỉ lẹ thuận.90 

Chii đẽ 2: Đại lượng ti lệ nghịch 

Một sô bài toán vc dại lưrmg tí lệ nghịch.99 

Chii đẽ 3: Hàm sô'. 109 

Chú đế 4: Mặt phắng toạ dộ - Đổ thị hàm sô .115 

Chú đê' 5: Đồ thị hàm .sô y = ax, với a 0. 121 

('hu đè 6: Đồ thị hàm sò y = ** . vói . 125 

X 




















PHẨN II - HÌNH HỌC 


CHƯƠNG I 

ĐIIỜN(Ỉ THANG VUÔNG GỚ( 

ĐƯỜNG THẲNG SONG SONG 

Chù đề 1: Hai góc đối đỉnh . 133 

Chủ đé 2: Hai đường thẳng vuỏng góc . .. 139 

Chủ đề 3: Các góc tạo bởi một đường thẳng cắt hai đưcmg thấng.. .. 147 

Chủ đề 4: Hai đường thắng song song. 153 

Chủ đề 5: Từ vuông góc đôn song song. 161 

CHƯƠNG H 
TAM GIÁC 

Chú đé 1: Tống ba góc của một tam giác. 170 

Chù đề 2: Hai tam giác bằng nhau.. 187 

Trường hợp /: Hai tam giác bằng nhau cạnh — cạnh — cạnh.... 193 

Trường hợp 2: Hai tam giác bằng nhau cạnh — góc — cạnh.199 

Trường hợp 3. Hai tam giác bằng nhau góc — cạnh — góc.207 

Chủđề3: Tam giác cân.219 

Chủ đé 4: Định lí Pi — ta - go. 237 

Chủ đề 5: Các trưòmg hợp bằng nhau của tam giác vuông.242’ 

TÀI LIỆU THAM KHẢO.248 
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Đạỉ số 
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CIIƯONG ■ - SỐ HỮU TỈ - SỐ THỰC 


Iroiiị; clurcynp trình học Toán lófp 6, chúng ta dã dựợc làm quen với S(ố 
lìguycn và lự nhicn. 'I rong chương này chúng la làm quen tiếp t<ýi sô hữiu 
ti và sò thực. 

Đây là những kiõn thức rất cơ bàn và quan trọng đê chúng ta mớ rộng 
thêm vón kiên thức toán học của mình. 

Chưcrng này. bao gốm: 

1. Tập hợp Q các SỐ hữu tỉ 

2. Phép cộng, trù số hữu tỉ 

3. Phép nhân, chia sô hữu tỉ 

4. Giả trị tuyệt đối của một số hũu tỉ. Cộng, trừ, nhân, chia số ttiập phâni 
s Luỹ thùa của một sở hũu tỉ 

6 Tỉ lệ thúc 

7. Tính chất của dãy tỉ số bằng nhau 

8. Sô thập phân hũu hạn - số thập phân vố hạn tuấn hoàn 

9. Làm tròn sô 

10. Sô vồ tỉ - Khái niệm về căn bậc hai 

11. Sô thực 



€IIỦĐỀ _ __, , _2 

^ TẬi» IIỌP ịị cAc so IIỮL TỈ 

I. KIKN THỨC c (í BẢN 

1. SO IlỌl Ti__ 

SỐ hữu tỉ lủ sô viết (Uíọv iìướì (ỉụiiư phân sô — với a, beZ, h ^0. Ị 

»,pnan ^ ị 

'l’âp liítp các sô hữu ti ilưực kí hiệu lìi ọ. 

Xh ldlỊLll Oíc sỏ 5 ; - 0, 2 ; 0 ; 3 * dcu là các số hfni tí. 

4 

Ciitii 

rhặl vậy, la có Ihc vici: 

-*’= I ~ V ” 3 = . . (ckìck). mọi số nguyên aclcu là iiliũligNốlũĩuti’) 

- ^ 2 _ 2 _ I _ I _ 

10 ” 10 ~ 10 ~ 5 ^ 5 ■ 

0 = - 
12 3 ~ 

1 _ f4+J _ 13 13 26 _ 

'4 4 “ 4 ' 4 s “ ■ 

ỉ ừ đó la có mội sô' nh;)n xél sau; 

Nhàn xét : 1. Tập hợp S(V liừu tì Q là tập hỌp nguyên z trong, đó 
■ plicp chia cho một sô kliác 0 luôn dưỢc lliực hiện 

2. Các phân số bằng nhau xác dịnh cùng môt so hữu lỉ 
và một trong, sô' dó là một dại dÌỊMi của số hữu tì. 

3. Mỗi sô hữu tì dưỢc Xtic dịnh hỏi phân sô dại diện và 
l ác phóp toan trôn số hữu lỉ dều duọ'i xác dịnh trên 
cac phcp toán l úa phàn số dại diện. 

2. SO SÁNII HAI SỔ lliri' Tí 

• Với hai sô' bât kì X, y 6 Q, la luôn viết dirợc dưới dạng: 

X = - và y = *^ V(íi m > {). 
ni ni 


II 



Từ đó, ta có: 

■ Nếu X = y thì a = b. 

■ Nếu \ < y thì a < b. 

■ Nếu X > y thì a > b. 

Nhân xét : Vcịy, tỉê so sánli hai sô hữu h X và y ta thực hiện tliTO các bước; 

Biỉớí I: Biến đối X và y về dạng hai phân sô có cùng 
rnẫu sô dương. 

Bướí 2: sử dụng nhận xét trên. 

Bưới 3: Kết luận. 


Thí du 2: 


I lãy so sánh hai số hữu tỉ - 0, 3 và 


5 


Giải 


Trước tiên, ta biến đổi hai số - 0,3 và ~ về dạng phân số co cùng; 


- 0,3 = 


-0,3.10 


-\ _-\2 _-2 
5 ’ 2.5 10 ■ 


Tới đây, ta có nhận xét; 


-2<-2o 


-3 -2 

10 ^ 10 


o - 0,3 < — . 
5 


Vậy, ta được - 0,3 < 


-ỵ 

5 


3. SỐ HỮU TỈ DƯƠNO, ÂM. 

Cho X € Q, ta có: 

■ X > 0 <=> X là sô' dương. 

■ X < 0 <» X là sô' âm. 

■ X = 0 thì X không là số âm cũng không là số dương. 
Từ đó, ta rút ra một số tính chất sau: 
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Cho hai số hữii tỉ 


a c „ ^ 

— , -. la có: 
b d 

Tinh chất 1 — < ^ <=> ad < bc, với b > 0, d > 0. 

b d 


Tinh chất 2. ^ ^ ^ f — ^ với b > 0, d > 0. 

b d b b+d d 



Chứng minh: 

1 Ta có; 

a c a c ạd - bc 

_<!<=>_._ <0o ——— <0. 
b d b d bd 

Do, b > 0 và d > 0 nên bd > 0. Suy ra; ad < bc 
2. Theo Tinh cììđt /, ta có: 

o ad < bc <=> ab + ad < ab + bc 

b d 

C:> a(b + d) < b(a + c) o ^ ^ ^ ■ (1) 

b b + d 

Lại có: 

- < — » ad < bc Cí> ad + cd < bc + cd 
b d 

<=> d(a + c) < c(b + d) <=> < ^ . (2) 

b + d d 

Từ (1) và (2), suy ra: 

a c a a + c c 

b d b b+d d 

{Học sinh tự chứng minh tính chất 3,4 và 5). 
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'i hí du 3: Sử dụng tính chất-hãy xem các phân sô sau đây có bằng mhaui 
không ? 


-5 ..X 15 
6 -18 

12 ^ -47 

, ''à --- ■ 
7 -28 

-'5 

và -- . 
5 3 

Giòi 

a. Ta có: 

15 ^ -15 
-18 “ ' 18 "" 

b. Ta có: 


. —vì ( - 5). 18 = (- 15).6 = - 90. 
6 18 


-47 47 12 47 

vì 12.28 = 336 < 47.7 = 329 . 


28 


Ta 


- 17 


_ 17 

• 5 5 

v: Trong câu b, nếu ta nhận xét rằng: 


vì ( - 5).5 = - 25 >( - I7).3 = - 51. 


12 ^ -47 

T ^ -'28 


12.( - 28) = - 336 < (- 47).7 = - 329 là hoàn toàn sai. 
Do vậy, klii so sánli hai phân số ta phải biến đổi phân sô với 
mẫu sô dương tliì mới áp dung dưỢc' Túìỉi chái ĩ và Tính chàt2 

4. BIẾl DIỄN SỐ llữu TI TRÊN TRỤC số 

rưodig tự như sô nguyên, ta có thê' biếu diên mọi sô hữu tí trên trục sò. 
Ta làm như sau; 

Giả sử, aìn biô’u diễn sô hữu tỉ ^ với a, be z, b 0. Ta thuc hiôn theo các biróc; 
Bưới ]: Qiia đọan thẳng đom vị thành h phần bằng nhau. Lấy một 
đoạn làm đơn vị mới thì đmi vị mới bàng ^ đơn vị cũ. 

Bước 2:. Biêu diễn a theo đơn vị mới. 

14 “ 




Nhân xét : 1. c:át diểni liừu lỉ difớn>’ nằm K'n ph.ii diôni 0, lai 
điêm hữu li âin năm bên Irái điÍMn 0. 

2 . Giữạ hiú sô hữu li phân biệt bao giờ l ũng, ló mộl sô liửu 
tì khác chúng. l a nói: " Tập hỢp sô hữu ti Q có tính 
chất trù mật". 

?>. Phần nguyên của sô hữu tì X (kí hiộu: [x] ) là một số 
nguyên lởn nliất không vượt quá X. I ứi là: 

Ịx]<x<[x] + 1 


Thí du 4: Đế bicii diẽn sò hữu ti 


ta thirc hiện theo các bước; 


a. Chia đoạn thắng dơn vị thành hai phần hãng nhau, lấy một 
doạn làm đơn vị mứi. Ta dược: 


0 


b Biêu dicn 3 theo dơn vị mới. Do dó sỏ' hữu tí ^ được biếu 

diên băng diếin A nám ơ bên phái dicm 0 và cách dicm 0 
một doạn bằng 3 dơn vị mứi. 

A 

-ị--I-^^-► 

0 > 3 . 

2 

Thí du 5: Tương tự. la biếu diỗn dưưc sô hữu ti như sau: 


- 


Vậy, sô' hĩm li 


3 

2 ' 


dược biêu diễn bằng dicm B nàm ớ bén trái diêm 0 


và cách đicm t) một đoạn bằng 3 đơn vị mới. 
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II. CÁC ví DỤ MINH HOẠ 

Ví du 1: Viết 3 dại diện cùa mỗi số hữu tí sau rồi nêu dạng tổng quiát! 
cùa nó; 


Giai 
Ta có; 




= -6; 

X; = 

7 

-' ; X, 

3 

5 

= - - ; X, 
12 

6 

12 _ 

-24 

6k 

r 

2 

4 ■ 

k 

- 14 

14 

- 35 

- 7k 

6 

" - 6 


3k ^ 

-5 _ 

“ 10 

15 

( 

- 12 " 

24 

~ 36 ‘ ■■ 

12k 


( ke z, kí^O). 

( ke z, k ^ 0). 


X - - = — 

“ 4 “ 2 ‘ - 2 8 


8 12 4k 

3k 


( ke Z.k;tO). 


Nhản xét : Nliư vậy, để chỉ ra được dạng tông quát của một số hũfu tỉ X, ta 

thục hiện theo các bước: 

Bướ( I: Biến đôi X về dạng phân số tối giản, giả sử: 


Bước 2: Khi đó, dạng tổng quát của X là: 

X = , với ke Z, k 0. 


Ví du 2: Cho X = —, y = — , biết a, b, m e z. m > 0 và X < y. Hãy 
m m 


chứng tỏ rằng: 


_ a + b 
X < < y. 

2m 


Viết lại X, y dưới dạng có cùng mẫu số bằng 2m: 
2b 
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Từ giá thiết X < y ta dirợc: 
a b _ _ , 
in m 
Khi dó: 

■ c ong hai vế cùa ( 1 ) với a, ta dirưc: 

a + a < b + a <=> 2a < a + b 


2a a + b a + b 

=> < - - <=> X < - 

2m 2iti 2m 

• Cộng hai vế cùa (1) với b, ta dược; 

a + b<b + bc:>a + b<2b 
a + b 2b a + b 

=> <y. 

2m 2m 2m 

Từ (2), (3) la suy ra điéu phái chứng minh. 

V'í du 3: Cho a, b e z và b > 0. So sánh hai số hữu ti: 


a . a + 1 
— và — — . 
b b + 1 


(1) 


( 2 ) 


( 3 ) 


Giải 


Đế so sánh — và ta di so sánh hai sô' a(b + 1) và b{a + 1). 
b b + 1 


Xét hiệu: 

a(b + 1) - b{a + 1) = ab + a — (ab + b) = a — b. 

Ta có ba trường hợp, với điều kiện b > 0: 

Trường liọ]) I: Nếu a — b = 0 CS' a = b thì: 

a(b + I) - b(a + 1) = 0 <=> a(b + 1) = b(a + 1) 
a(b + 1) _ b(a + 1) a _ a + 1 

b(b + l) ~ b(b4-l) b ” b+1 ■ 


TrườiìiỊ hợp 2: Nếu a — b < 0 <=> a < b thì; 

a(b + 1) - b(a + 1) < 0 <=> a(b + 1) < b(a + I) 

a(b + I) b(a +1) ii a 4-1 
cx> - ; < — ■ <r> < 

b( b + I) h(h-t - -iT-—b —ìm-4-:—-— 

đại học quoc gia há nọi 
T RỤNG TÂM THONG tin t hư viện 


tc / IH Ỡ. 



'ÍI ườnỊỊ hợi) 3:, Nếu a — b > 0 <=> a > h thì: 

a(b + Ị) - b(a 4- 1) > 0 o ;i(b + 1) > b(a + I) 

_ a(b + 1) ^ b(a 4 1) 'a a + 1 
b(bfl) b(b+l) b b+l 

Nhân xét : Với phưtỉii}’, pháp dượi minh hiự Ironp, vi dụ trên diúnp, ta vó 1 
thê di tliựi' hiện liài tt)ãn tónp, tịUiít hcín, vụ tliò: 

" (ho ch h, n c z vò h, n > 0. Si) Scinh hciisô hữu 
, • a . a + n 

ĩ ■ 

b b + n 

Khi dó la vcS Icập luận ludnp, tự như sau: 

Dĩ'so sánh ^ vá ■*' ” ta di so sánh hai số: 

b b + n 

, a(h + n) và h(a + n). 

Xót hiệu: 

a(l'> + n) - l>(a + n) = ah + an - (tib + bn) = an - hn = n(a - b). 
Ta vỏ ba Irưởnp, hơp, vứi diều kiện b, n > 0: 
ỉhròiìi; /lỢp T. 'Nôu n(a - b) = 0 < > a = b thì: 

c)ặ) + n) - Ka + n) = 0 < > a(b + n) = Ka + n) 

a(b 4 n) _ b{a f 11 > *■ ” 

b(b + n) b(b + n) b b 4 n 

ỉrưònp lìỢp 2. Nèu n(a - b) < 0 < > a < b ihi: 

a(l-> 4- n) - b{a + n) < 0 ■; > aíli + n) < l->{a + n) 

a(b 4- nI b(a 4 n) a a 4 n 

- < < > < 
b(b 4 n) b( b -t n) b b 4 n 

/hiớiụ; /lỢp 3: Nêu n(a - b) > 0 < > a > b thi; 

a(lT 4 n) - li(a 4 n) > 0 < > a(b 4 n) > b(a 4 n) 
a(b t II) ^ b(a t II) _ a ^ a I n 

b(b f II) b(b 4 II) b b ) n 

III. CÂU HỎI ỎN TẬP LÝ THUYẾT 

Cáu hỏi 1: Sô hữu ti là gì ? 

Cãu hói 2: Vì sao các số 1,2; - 1,73; 0; í* ^ ỉà những sô' hĩru tí 

IK 



Càu hói 3: Số nguyên a có phái ỉà sỏ' hữu ti không ? Vì sao 

('âu hói 4: l’rình bày cách biếu diẻn một số hữu tí trêh trục số. 

(’âu hói 5: 'ỉ rình bày các bước thực hiện để so sánh hai số hữu ti X và y. 

('àu hói 6: Trình bày các bước thực hiện dế chi ra dươc dạng lổng quát 

cua mòt sò' hữu ti X. 

C'âu hói 7: Nêu dịnh nghĩa sô hữu ti âm, sô hữu tí dưcmg. Sò 0 là số hữu tí 
âm hay dương 7 

(!ãu hòi 8: Chứng minh các tính chăít sau; 

l inh i luĩr I “ < ^ <=> ad < bc. với b > 0, d > 0. 
b d 

Tinh i luĩt 2. ^ ^ ^ ^ , với b > 0, d > 0. 

b d b b + d d 


Tinh t hôi .T ^ , với b 0. 

b b 


Tinh i luír 4 — (— \ với b 0. 

b b 


Tinh I luit s '' = ‘ , với b 0. 

b h b 
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Bài tập 4. Viết 5 đại diện cùa mỗi sô hữu ti sau rổi ncu dạng tổng quán 
ciia nó: 


X| = - 2,5 ; X, = -- ; X, = — , 

6 5 

- 9 27 

Xj = - 0,36 ; X, = ~~ ; X(, = . 

- 25 6 

Bài tập 5. Cho hai số hữu tí: 

2a+^ 3b-_8 

X - va y - -. 

Với giá trị nào của a, b thì: 

a. X và y là số dưoìig. 

b. X và y là số âm. 

c. X và y không là số dương và cũng không là .sò âm. 

Bài tập 6. So sánh sò' hữu ti ~ (a, b e z. b 0) với số 0, biết; 

a. Hai sô a, b cùng dấu. 

b. Hai số a, b khác dấu. 

Bài tập 7. Cho a, b € z, b > 0, so sánh hai sô hĩai tí 7 và -“^7 ■ 
• b b + 2Ơ05 


Bài tập 8. Tim X 6 Q, biết rằng X là sô' âm lớn nhất được viết bằng b>a 
chữ .sô' 1. 


V. HIÍỚNC; DẪN - ĐÁP SỐ. 

Bài tập 1. Học sinlì tự làni. 

Bài tập 2. Ta viết lại các sô' hữu ti dưới dạng; 


- 0,25 = 


- 12 . 1 _ 24 , 
48 ’ 2 ~ 48 ’ 

11 ^ 52 . -5 ^ - 10 . 

12 48 ’ 24 . 48 

'ka được: 


-_24 , 5 ^ 40 . 

48' ’ 6 ~ 48 ' 

2 _ 2>2 . 2 ^ = 

3 ~ 48 ’ ~8 “ 48 


< 21 < ;J2 < <0< ± < .2^ < ịỉ < < lỉ 

48 48 48 48 48 48 48 48 48 

Vậy, ta được một dãy sô' hữu tỉ sắp xếp theo thứ tự tăng dấn: 


— ; - 0,5 ; - 0,25 ; 
8 


24 48 


1 . 2 _ 5 Ì3 

2 ’ 3 ’ 6 ’ 12 '. 
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Hài tập 3. Hifớii}j ilthi: Xem lại phần chứng minh tính chât 1 . 
Hài tâp 4. Ị lọc sinh tự làm. 

liùi tũp 5. 

a. X và y là sô dương khi: 



h. X và y là sô ãm khi; 



c. X và y không là sò dương và cũng khống là sô' âm khi; 



Bài tạp 6. 

ÍI. Với a, b cùng dấn thì ^ ^ 

b. Với a, b khác dấn thì - < 0. 

b 

Bài tặp 7. Đế so sánh -- và ——ta đi so sánh hai số a(b + 2(X)5) 
b b + 2005 

và b(a + 2005). 

Xét hiệu: 

a(b + 2005) - b(a + 2005) = ab + 2005a — (ab + 2005b) 

= 2005(a — b). 

Ta cỏ ba trường hợp, với điểu kiện b > 0: 

TrườiiỊị hợỊ) /: Nếu a — b = 0 <=> a = b thì: 

a(b + 2005) - b(a + 2005) = 0 a(b + 2005) = b(a + 2a)5) 
a(b + 2005) _ b(a + 20 05) a _ a + 2005 

b(b + 2005) ~ b(b + 2005) ^ b ” b 4 T 0 Õ 5 ■ 

Trường hợỊ) 2: Nếu a — b < 0 <=> a < b thì: 

a(b + 2005) - b(a + 2005) < 0 a(b + 2005) < b(a + 2005) 
_ a(b + 2005) ^ b(a + 2005) _ a ^ a + 2005 

b(b + 2005) b(b + 2005) b b + 2005 ■ 
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TrườtìỊị /lỢỊĩ 3: Nếu a — b>0<=>a>b thì: 

a(b + 2005) - b(a + 2005) > 0 o a(b + 2005) > b(a + 2005) 
^ * 2005) ^ b(a, + 2005) a a . 2005 

b<b + 2005) b(b + 2005) ^ b ^ H . 2005 


Nhóm Cự Môn chúng tôi đã vù đang theo (ínối mục tiên viết ra đi(0- 
một hộ giáo trình Toán phô thông ịPTCS v ) PTTNỊ với nội dung hao gồm: 

1. Đầy diì các kiến thức theo cpiy (hiùín cna ỉiGD và ĐT. 

2. Kiến thứi dược trinh hãy theo kiên dật vàn dế và cái' yên lán 
hành dộng dê thay dôi kiên dạy học theo lói thn dộng. 

3. San mọi chủ dê kiến thức dền có phần hướng dẫn sử dạng máy 
tính Casio F.\570 Ms hoặc các phần mên máy vi tính dê trợ giáp 
cho việc giải toán (gidm thiển các hài toán tính toán phửi tạpì- 

4. Nhmig chít dê kiến thức cần thiết sẽ dược chia nhỏ thành phán /ý 
thnyểt và cúc dạng toán dể giúp cho việt dạy và học nâng cao. 

5. Có dĩa CD kèm theo để: 

■ Giáo viên có thê thực hiện hài giáng hằng máy chiến. 

■ Học siìth có thè học nguy trên máy tính. 

Do vậy, chíing tôi rất mong nhận dược những ý kiến dóng góp ( ó tính 
vây dựng của từt cà các Thày giáo. Cô giáo, Nhà nghiên cứn, Phn hnynh 

yà Họt sinh trên toàn i/nôc. 



CllỀ BỀ 
2 


CỘNG, TRỪ SỐ llCtl TÌ 


I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 
1. CÔNli. TRÌHIAI số HỮL'Ti 

Chúng ta sẽ bắt dầu ngay đươc với thí du sau: 

XbLdụ,!: 'ITiực hiện phép toán X + y và X — y, biết X = 0,25 và y = ị. 

6 

(ìitii 

rrirớc tiên chúng ta chuyên X vể dạng sô' hroi lí: 

,.0,25= .^^ = 1. 

100 4 

Khi đó: 

x + y= -j + ị-> Đây là phép cộiiịỊ liưi phân số khôn ^ cùng mần 
4 6 

= - + -1 = ^'■2'- 
12 12"ir“l2' 

X - y = ^ Đây lù phép trừ hai phàn số không cùng mẫn 

= A . 1 . Ari = 1 ' 

12 ’ 12 12 12 ■ 

Từ ihí dụ này chúng ta có được quy tắc sau: 

Đê cộng, trứ hai sốhữn tỉ x, y tu làm như 
Bước ■ ì . Viết .V, y dưới dạng hai phán số 

_ a _ b 
.r = — và y = — . 
m m 

Bưới'2: Thực hiện phép I'ông, trừ: 

.. a b a + b 

A' + y = — + — = ——- 

b _ a-b 
m m 
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Nhân xét : 


1 . 

2 . 


3. 

4. 


5 . 


í liộu của hai sô' hữu h’ X và y là tổng của X với số dối cùa y. 
Phép cộng, trừ các số hữu lì không phụ thuộc vào 
việc chọn phân số dại diện cho chung. Vì vậy, khi 
cộng trừ các số hữu tì cố mẫu kliác nhau, ta quy đổng 
mẫu rồi thực hiện phép cộng, trừ các số hữu tỉ có 
cùng mẫu. 

a c _ ad + ch 

b d bd' 

a c _ ad - cb 

b ' d “ ~"bd 

Sô' đối của sô hữu li - là ~ (lioặc —- ). 

b b -b 

Phép cộng trong Q cũng có các tính chât cơ bản như 
phép cộng trong z, bao gồm: giao hoán, kết hỢp, cộng 
với phần tử trung lập, cộng với số dối. 

Vì tông, hiệu của hai sôi hữu tỉ là một sô hữu tí nên từ 
một số hữu tỉ chúng ta có the tách nó thành tông hoặc 
hiệu của hai sô' hữu tỉ nào dó (suy luận ngưỢc), điểú 
náy đặc biệt quan trọng khi thực hiện các phép tínli 
tông - Trong phần các ví dụ minh hoạ chúng ta .vẽ 
LỊuan tâm lứiiều hơn tới ý tường này. 


Thí du 2: Hãy thực hiện các phép tính: 


a. 


b. 


• . 2 

.1. 4. -^ 

2 -5 

3 2 
7 ' 3 ■ 


Gidi 

a. Ta có: 

'j 2_ ^ I -2 ^ 5 + (-2).2 ^ \ 

2 -5 2 5~ ’ 2.5 ~ 10’ 

b. Ta có: 

3 2 _ 3.^- 2J _ - 5 

7 ' 3 " 7.3 ^ " 21 ■ 


24 



2. Ql V TA( ( III YKN ví: 

l ưcíiig tự nhu trong tập hcrp số nguyên, trong tập hryp sô' hữu ti ta cũng 
có quy tãc chuyến vế; 

Khi chiíyểiì vếniột số hạng từ vế này sang vê kia dìu một dẳng thức, 
ta phải đổi dcíii số hạng dó. 

Với mọi .V, y,z e Q : 

■V + y = r<^.v = r ũy. _ 

Thí du 2ị Tini X, biết: 

• 2 

_ + X = - . 

2 . -5 

Giúi 
'la có: 

1 2 2 I -2 I (-2).2-Ị.5 -9 

2 ^ “ - 5 ^ ^ " 15 ■ 2 " 5 ’ 2 “ 5.2" “ 10 ■ 

-9 

Vậy, ta nhận dược X = -- - . 

10 

Chủ ý: Trong Q ta cũng có những tống dại số, trong dỏ ta cũng có tiìè 
dôi chỗ các sô' hạng, nhóm một sô' số hạng bằng các dấu ngoặc 
kèm theo quy tắc đôi dâu. 

II. CÁC ví DỤ MINH HOA 

Ví du I: Tính giá trị cùa các biêu thức: 


18 1 
. __ -I- -1 

5 4 

_^ 70-7 2 + 5 _ 

20 “ 20 " 20 ■ 


a. A = 2 -ì - 3^- + - . 

2 5 4 

b. 

7 3 21 

Giải 

a. Ta có: 


, , 3 . 3 , ,1 7 

A = 2-- - 3 ^ + - = 2 
2 5 4 2 

7.10-18.4 + 1.5 
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b. Ta có: 


B = 5 -J - 8 ' 
7 3 


Nhân xét: 


I ^ 

2Í ' 

37.3 - 25.7 + 1 
21 ~ 


37 25 1 

7 ' 3 21 

^ 111-175 + 1 ^ -63 
21 " 21 


= -3. 


1’ropg ví dụ trên, các số hữu lì đưỢc cho dưới dạng hổn Víỉ,' 
chuih vì vậy chúng ta frước tiên cần chuyc'n nó về dạng 
phân sô' các em học sữih cẩn nhớ công Uiức đôi: 
b 


ac + b ^ _ b . b ^ „ 

— — (hoặc a - =a+ )vóia>0. 


Ví du 2: Tim X, biết: 


^ - X = :r 

23 7 

Giúi 

a. Ta có: 


X+- =~CÍ>X = 

9 7 7 9 


- 5 _ 4 ^ (25)^9-4.7 

63 " 


73 

63 


1 ^ 1.23 - 1.7 _ 15 
7.23 ” 161 


15 

161 


Ví du 3: Viết sô' hiai ti — dưới các dạng sau dày: 

a. Tống của một số hữu tỉ dương và một so hữu ti àin. 

b. lổng cùa hai sò' hữu tỉ dưcmg trong đó inọl s6 là * . 
Giiií 

a. la cò thê lựa chon- 

■ ^ ( 2 ) ^ J . 2 

'' ' 12 , ~ Ì 2 ĩ: ■ 
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(ÌKÌ sử SỔ hữu ti còn lại cán lìm là X, ta dược: 


.5 

12 


I ^ 5 - 3 ^ 2 
4 12 Ĩ2 


6 ■ 


Vày. ta có bicii diẻn; 


12 6 4 

Chú y: Việc tách một số hữu tỉ thànli hiệu cùa hai số hữu tỉ (lioặc gọi 
là tông của hai số hừu h’ trái dâu) mang một ý nghĩa quan 
trọng, nó dược sử dụng rất nhiổu iTong những dạng toán tính 
lông . Ví dụ sau sẽ mữili hoạ việc sử dụng, phcp tách cho số: 


1 ^ 1 _ I 

k.(k + I) k. k + 1 


với k e N*. 


Ví du 4; Tính: 


Giíii 


I . • í, • 

^ _ + - - + • + ...+ - - 

1.2 2.3 3.4 999.1000 


Nhân thấy rằng với k e N*, ta luôn có: 


' - = ^ -1 _L 

k(k + í) k.(k + l) ” k.(k +ĩ) ' k4k+ĩ) ~ k’ k + ĩ 
Suy ra, ta có; 

1^11 

1.2 12 ’ 

I ^11 
2.3 2 3’ 


. 1 ^ 1 _ 1 
999.1000 999 1000 

Vậy. ta dươc; 


s = 


1^11 I _ I 

2 3 4 "^ 999 KKK) 


I _ 999 
1000 " 1000 
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Nhân xét: 1. Klii gặp bài toán náy, rất nhiều tím học sinii tỏ ra lúng 
lung, bởi nghĩ rằng: 

1 11 

ĩi^ri 

tức là, cần có kiến tliức về phép nhân hai sô hữu tì 
(kiến thức này chưa học), tuy nliiên ở đây chúng ta ctã 
sử ciụng phép lách niột số hữu tì thành hiệu của hai số. 
2. Với phướng pháp thực hiện tượng tự nliư trên, chúng 
ta sẽ có được kết quả tông quát: 

1 > ỉ 1 '1 

— + -- +■■+...+ ^ 

1.2 2.3 3.4 n(n+l) n + 1 

Ví du 5: Tim|x|biêt: 

« . ^ 

a. X - - 6 < X. 

3 

b. - 1 - < X + 7 và X < - . 

4 3 4 

Giãi 

a. Ta có: 


8 ^ __^8 

X-7Ị<-6=>X< -6+7- : 
5 5 

22 

Suy ra: - 6 < X < - . 

Vậy, |xl = -5. 
b. Ta có; 


> X < - - = - A ■. 

5 5 


3 3 4, 

. 1 2 _ - (1.4 M) 2 _ 5.3 - 2.4 


:::> X > - 1 z ■ 
12 


Suy ra: 


12 4 

Vậy, ta dược |x] = - 1. 


1 


_n 

12 
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in. ( Ãl H()I ÔN TẬI’ I.Ý THIIYK Ỉ 

('au hoi 1: '1'rình hày cát bưíVc ihưc hiện đế cộng, trừ hai sò liữii ti X và y. 
Cau hoi 2: l’hál bicu quy tắc chuyến vế. 

IV. BÀI TẬP ĐỂ N(;hi 

Bài tập 1. l ính giá trị cua các bicu thức; 

5^7 4 7 

7 ‘ 5 ' 7 * 4 ■ 

2 .4 7 3 

. 5*7 10 ' 8 ' 

5 2 4 4 

7~ ^ " 7 " - 9 " 9 ■ 


a. A = 

b. B = 

c. ự = 


D= 3 
l 4 




2) 


Bài tập 2. l'ính giá trị của các biếu thức: 
3 


a. A = I 

X 

- 1 


25 4 ’ 16 25 ’ 9 


b. B = 


8 

3 35 '9 

Bài tập 3. Tim X, biết: 
2-3 

a. X - — = —. 

35 25 

u -2 _ I 

b. - X = I. 

9 3 


J_ 

135 ' 


-_4 

9 


2 ^ 

' 25 
3 

7 ■ 


Bài tập 4. Tiin [xỊ biết; 

.... 2 , 


2 + x<7<x + 3. 


Bài tập 5, Đién số nguyên thích hợp vào ô trống: 


n 


a< 


Ít' lì 

[ìò 6) 
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Bài tập 6. Viết số hữii tỉ dưới các dạng sau đây: 

a. Tổng của một sô' hữu tí dương và mọt sô' hữu tỉ âm. 

b. Tổng cúa hai sô' hữu tỉ dương trong đó một số là ' . 

4 

Bài tập 7. 'Tim giá trị nhỏ nhất cua biếu thức: 



Bài tập 8. Tim giá trị lớn nhất cúa các biếu thức; 


a. B = - ị X 

V 


18 y 

1273 J 


b. c = 

(X 


15 

8 )- 


4 ' 


183 
121 ■ 


V. HƯỚNG DẤN - ĐÁP SỔ 
Bài tập 1. Ta được; 

A _ 29 

a- A = . 

14Ơ 


280 

c. c= 1. 

Bài tập 2. Ta dược; 

5 . • 

16 

= 1 - 1 + I = 1 
2 


A = (1 - 




B = { -~ -i- - 

3 9 


= - 1 + 1 - 


I ^ 
135 ' 

Bài tập 3. Ta được: 


11 

175 ' 
^5 


.8 

’ 3 '5 ' 




135 


: 

' 20 ■' 
5 


30 



lỉai lặp 4. 'Ta diUíc: 

a. 1x1=0. 

b. |xl=4. 

c. Ịx| = - 1 hoác |x| = - 2 

d. |xl = - I hoặc [x| = - 2. 

Bài tập 5. l a di xác dinh các giá irị ciia bicii thức V I và vp. cụ thê; 

VT= ' -íl+‘:ì= ' . \ = = 

2 1,3 4j 2 Ị2 2 12 12 12 

. 48 ’ [Ì6 ói' 48 ' 16 * 6 48 48 8 ■ 

Vậy. ta dược biếu thức thu gọn: 



do đó, số nguyên cần điền vào là 0. 

Bài tập 6. Học sinh lự ỊỊÌải. 

Bài tập 7. Ta có: 

^ X - J j >0 với mọi xe Q 

=> A = 1 X - 1 + ịị > với mọi xe Q. 

, 1 5j 12 12 

Vậy , đạt được khi: 

" 12; ■ 

(■ : 

Bài tập 8. 

a. Ta có: 

í ^ 0 ''ới tnọi X e Q 

I 1273j 

' í X + -14: 1 < 0 với mọi xe Q 
I 1273 ] , ■ ^ 

_ r , 18, V 183 183 _ 183 

V 1273 j 121 121 121 
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Vậy B„ 


183 . . ._, 

X- . dạt được khi: 
121 


X 4 = 0 <=> X + -XX- = 0 <=> X = - X 

i 1273J 1273 12 

Ta có: 

c lớn nhất o MS = (x - 8)’ — 4 nhò nhất. 
Mà. (x - 8)' — 4 > - 4 với mọi X6 Q. 

Suy ra = - 4. 

Vậy, , dạt dược khi: 

(x-8)' = 0<=>x — 8=Oc:>x = 8. 


D lớn nhất <=> MS = (x + + 5 nhỏ nhất. 

Mà, MS = (x + + 5 > 5 với mọi X€ Q. 

4 

Vậy ^, đạt được khi: 


(x + T)^=Oox+^ = 0 c^x = 
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I\IIÂI\, CHIA SỐ llữc TỈ 


CHU UK 

3 


I. KMÍN I MÍÍÍ (■« DAN 

1. MI \c LAI PHÂN SO NíỉlIIC 1! ĐẢO__ 

Vói mọi .\ e Q, .V ^0, n^hich âcỉo l ùa -V ( kí hiện: ~') lủ một sô 
Inĩn tỉ sao cho X . x^ ' = ỉ. 

Nị^hịí h đào của sốhữn tỉ — lủ — vơi a, h e z ; a, h ^0. 
b a 

Thí du 1: Nghịch dào cúa ' là ^ vì: 

2 5 _ 2.5 _ m _ J 
5 2" 5.2 ~ iT) ” 

2. MIẢN HAI SỐ llửư TÌ 

Đc thực hiện phép nhân hai số hữu tỉ, chúng ta sử dụng quy tãc sau: 


Tích 




b 

d ■ b d ■ 

như .Vt 

ut: 



a c 

a.c 


bd 



Tbí du 2: l a có; 


-5 11 _:: 5 _ 5 ^^ 
6 4 6 4 24 


Nhàn xét : 1 

2 


Phép nhân hai số hữu tỉ không phụ thuộc vào việc 
chọn phân số đại diện của chúng. 

Phép nhâji ữong Q có những tính chất cơ bản giống 
phép nliân trong z, bao gồm: giao hoán, két hựp, nhân 
với phần tử trung hòa, phân phối của phép nliân với 
phép cộng. 
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3. ( lỉlA IIAl Sỏ HỮU TÌ 

Dế thực hiện phép chia hai số hũnrti. chúng ta sứ dung cqiiy tắc sau: 


Thươttg nia hai sô'hữu tì .\ = và y - 


goi là tỉ s(^/> c ủa A V’à y. 


là phép nhàn giữa sở hị chia và phàn sò'nghịch đảo « na sô chia. 


a d 
b c 


Thí du 3: l’a có: 

u -1 2 _ 2 ^ 1 

4'2~ 4' ĩ~ \2~ 6 
II. CÁC VÍ Dự MINH HỌA 
Ví du 1: Tính nhanh giá trị cúa bicu thức sau; 


0,75 + 0,6 + “ 


Ạ —_L. 

2,75 + 2,2 + 

1 

Giài 

Viết lại biêu thứcA dưới dạng; 

'1:1 0 


A = 


3,3 3 

+ + ' 

4 5 7 


ỉ I n 

4 5 


7 u 5 7j 


Ví du 2: Thực hiện phép tính: 
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Ctiài 

a. Ta có: 



b. Ta có: 

B=í“' 1 í _í ' ì í 

1 3 ■ 14 13; ' Ì2jil3j “ 13 ■ 

Ví du 3: Cho biếu thức: 


* 2x - 3 
A = 


5x + I 

Tim các giá trị ciia X đê: 

a. A = 0. 

b. A>0. 

c. A<(). 


Giải 

a. 'l a có: 


A = 0 <=> 7=0<=>2x — 3 = 0<r>x = 

5x + I 2 


Vậy vứi X = ^ thì A = 0. 


2x - 3 

A > 0 <=> -- > 0 <=> tir số và mẫu số phải cùng dấu. 


5x + 1 

Ta có hai trưímg hợp sau 

Í2x - 3>0 
l5x + 1 >0 ' 


^2 
- I 



2x - 3 < 0 
5x + I <0 


3 . _ -1 ... .. .. 

Vậy, V(í(i X > _ hoạc X < _ thì A > 0. 

2 5 


2x - 3 ... , 

A < 0 <=> < 0 o tứ số yà mầu sô' phái khác dấu. 

5x + l 


Ta có hai trường hợp sau; 


J2x -3>() 
Ịsx + I <0 


Vỏ lý, do không có sỏ X nào thỏa mãn X > ^ và X < - ^ . 


I _ . 1 3 • 

o - ■ < X < _ . 

I 5 , 2 


Vạy. với Ạ < X < ^ thì A < 0. 

5 2 , . 

Ví du 4: 'lìm hai sò X \ à y sao cho; 

X + y = x.y = . với y 0. 

, y 

Giời ■ . 

Xuất phát từ giá thiết 

X + y = x.y <=> X = x.y — y = y(x - 1 ) <=> - = X — 1. 

y 

(I) 

Mặt khac. lir giii thict ta cũng có: 
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( 2 ) 


= X + y. 

y 

Từ ( 1), (2) suy ra: 

X — l=x+yc::>y=-l 
Khi dó; 

X — ^ 1 = x( - I ) => X = * . 

Vậy, với X = ' và y = - 1 thoá mãn điều kiện dầu bài. 

Ví du 5: Cho X, y G Q. Chứng minh rằng: 

- (x.y) = (-X) . y = X . (-y) ■ 

Ckii 

'l a biêu diễn X, y dirứi dạng: 

X = , và V = với a, b. c. d e z và b > 0, d > 0. 
b . d 



Ta có ihc sú dụng một trong hai cách sau; 
c\h li I 'l'a có: 


_ _ -(a.c) { a).c -a c 

^ -(X ,y)= = ( -x).y. 

b.d b.d b d 


... _ bi-c) _ a.( c) a .c _ ■ , . , 

. y) = = - - . = X. (- y.). 

b.d b.d b d 


Từ (1 j và (2) suy ra; 

- IX. y) = (- x). y = X . (^- y). 


x.y + ( - x).y = “ ; =0 

b.d b.d b.d 


( 1 ) 

( 2 ) 
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x.y = (- x).y. 


(3) 


.. , a.c , a.(-c) a.c + a.(-c) 

b.d b.d b.cl • 

.=^x.y = x. (-y). 

Từ (3) và (4) suy ra: 

-(x.y) = (-x).y = x.(-y). 


(4) 


III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Cảu hỏi 1: Phát biểu định nghĩa phân sỏ' nghịch đáo. 
Câu hỏi 2: Phát biếu quy tắc nhíìn hạí sô' hữu tí. 

Câu hỏi 3: Phát biểu quy tắc chta hai sò' hữu tỉ. 


IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Tính nhanh giá trị cúa biếu thức sau: 

0,75 + 0,6 - 4 ^ 


Bài tập 2. Cho X, y € Q, X 0, y 0. Chiímg minh răng; 

a, (x.y)-'= X- '.y '. 

b. (x.y^= x^‘.y. 

Bàl tập 3. Tính giá trị cùa cạc biểu thức: 



r25^ Ị 

-17V 

l 19/ 

r34jl 

5 Ji 

r-i2^ 

r- 2 r 

1 í 

l 35 j 


ì' 


Bài tập 4. Tim X, biết: 
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a. 


= 0 . 


2 3 

3 2 


X = 


4 

5 


liài tập 5. Tim c.ác sô' nguyên X, thoá mãn; 

Bài tập 6. Um X, biết: 

a. (X + 1 )(x - ) < 0. b. (x - 2)(x - ^ ) > 0. 


Bài tạp 7. Tim các giá trị cúa X đê các biếu thức sau nhận giá trị dương. 

a. A = X" + 6. 

b. B = (5 - x)( X + 8). 

c c = 

(x-3) 

Bàl tập X. Tim các giá trị cúa X để: 

. _ 5x + 4 
3x - 1 

a. A = 0. 


b. A>(). 

c. A < 0. 

Bài tập 9. Tim X, biết; 
6 5 

7'“ 28' 

b'.;'x=-^ 

5 4 10 


/ 



d. (3x -2)(2x - |) = 0. 


Bài tập 10. Cho hai biêu thức; 


A=( 

41 


'-ỉ)" 

(-4 

'-4 

B= 1 

i-iỊ, 

■ĩ, 

-4Ịi 

'-'-'-ĩ' 


1 

■ 4A 


16 1 i 

lĩỉẲ 

Iơo J 


ÍI. So sánh A với . 

21 
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b. So sánh B vợi ị~ . 

21 

V. HI ỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 
Bài tập l. A = y- 

Bài táp2. Hướii^tỉạii: 

a. Ta có: 

(x.y)(x^ '.y"') = 1 =>(x.y)^' =x~'.y"^ 

b. Ta có: 

(x.y “')(x^'.y)= 1 =í>(x.y~')“ ' =x '.y. 

Bài tập 3. 

a. Ta có: 



Bài tập 4. Học sinh tự ỊỊÌừi. 
Bài tập 5. Ta có: 


VT= 2^.1^.(-2,2) =- 5Ậ, 
11 12 12 



Suy ra; 

-54<x<-0,22 

12 

Vậy, các giá trị nguyên của X là -5, - 4, -3, -2, -1. 

Bài tập 6. 

a. — l < X < ^ . 
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b. X > 2 hoặc X < ^ 


Hài tập 7. Ta dược: 

a. A > 0 <=> mọi X. 

b. B > 0 - 8 < X < 5. 

c. c > 0 <r> 1 < X < 2 hoậc X > 3. 
Bùi tạp K. 'l a dược: 

a. A = 0 <=> X = / . 


b. A>Oc:>x>ị hoặc X < . 

3 5 


c. A < 0 <=> -- < X < : 


Bài tập 9. 

a. Ta có: 

28 ' 

b. Ta có: 


2 ,1 -3 2V 1 

5 4 10 Uo 5 j 4 


• 7 .1 _ - 14. 

<=> X = _ ^ . 

10 4 5 


Hhiy- 


Bài tập ỈO. 

a. Ta có: 

A = - - — 

2'3'4 ■l9'20 ^ 20’ 

Xét hiệu: 

20 21 20.21 
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Vậy A > . 

b. Ta có: 

3 8 15 24 80 99 _ 3 2.4 3.5 4.6 8.10 9.11 
~ 4 9 16 25 ' ^r 100 ~ 2 ' 3’ ’ 4- ' 5^ 9^ lo’ 

^ 2.3-.4\5\..9^10Jl _ II 
2 ^ 3 ^ 4 ^ 5 ^.. 9 ^ 10 ' ~ 20 ' 

Xéỉ hiệu: 

II II ^ 11.(21 - 20) 

20 ’ 21 20.21 ^ ■ 

Vậy lỉ > Ị *- . 

21 


E)ể hỗ trợ cho việc tính toán các em học sinh hãy/im đọc bộ 
sách Giải toán bàng máy tính của Nhóm Cự Môn^^ 

Bộ sách gồm 4 cuốn ;ị 

Cuốn 1: Hướng dẫn sử dụng máy lúth CASIO fx—570Ms giải toán 

Cuốn 2: Sử dụng máy tửih CASIO fx — 570 giải toán IHCS 

Cuốn 3 1 SửdỊuig máy tính CASIO Ếc—570 giải toán "ẸIPT 
Cuốn 4: 81 đề thi Giải toán trên máy tính CASIO 
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Cllủ »Ề 

Cỉl/i nụ n^IYỈTINH CL \iìlậl !M1Í||CÌITỈ 


4 

cộw nùlMi/ivoa4 !^1í Iiiip I>II/V\ 

I. KÍẾN THỨC 

co BẢN 

1. 

CIẢ TRI TT YÊT Đổl CT A MÔT số HŨr TI 


Giá trị tuyệ t dối ( tía niột sô liữii tỉ X ị ki /liậí / .v/ ) lủ khoủtìỊị ( á( h từ 
điểm X tới điểm 0 trên trục sổ, được xác dinh như san: 



^ ^ ^ 1 X nếu X > 0 

Ị-x nếux<0 

Ị Nhân xét: 1. 

Với mọi X e Q Ui luôn có: 



1 X 1 > 0 vá 1 X 1 > X. 


2. 

Tronj’ hdi số hữu tí âm, số hữu tỉ nào có giá trị tuyệt 
ctối lớn hơn thì nhỏ hcm. 

Thí du 1: 


a. 

Ta có: 



|2Ị _ 2 

M 9 

(vì ỉ > 0), 

b. 

Ta có: 



1 - 1.75 1 

= -(-1,75)= 1,75 vì (- 1,75 <0). 

c. 

Ta có; 



12-1-811 

= 12-81 = 1-61 = 6. 

Nhán xét; 1. 

Ta có: 



|a| _ 1 a1 
|b| ~ Ibl' 


2. 

Việc sứ dung tính chất dẫu giá trị tuyệt dôi, cho phép 
chúng ta bước dầú làm quen với việc giãi phưcmg trình 
chứa dáu trị tuyệt dối. 
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Thí du 2: Tim X. biết: 

1 „ • 11 ' _ 3 

a. I X - II - - = 

8 4 

u ... I , 5 _ 5 

b. 1x1+^= V. 

2 6 


Giải 

a. Biến đổi biêu thức về dạng: 


3. 2 + 1 ^ 7 
8 8 


.8 8 

—= ỉ 

8 8 


Vậy, ta tìm được hai giá trị của X là X = 1 ^ hoặc ^ ^ • 

b. Biến đổi biéu thức vể dạng: 

1x1=- ^ = zA <0 

. “ 6 ' 2 “ 6 ~ 6 “ 3 • 

Do dó, không có giá tn nào của X. 

2. CỘNG, TRỪ, NHÂN, CHIA sò THẬP PHẢN _ 

Khi cộng, trừ, nhàn, chia cục số thập phân, ta có thể viết chúng dưới 
dạng phán số thập phân rồi làm theo quy tắc các phép tính đã hiết 
về phân sổ. 

Trong khỉ thực hiện các phép tính cộng, trừ, nhân, chia các số thập 
phân ta thường úp dụng cúc quỵ tác về giá trị tuyệt đối va về àấu 
tương tự như số nguyên. 

Thí du 3: Ta có: 

0, 25 + 0,3 = Ị-+ Ặ = ỊỊ = 0,55. 

4 10 20 

— 1,2 —0,5= - = -ỊỊ = -1,7. 

5 2 10 

0,4.( - 1,5)= = ^ =-0,6. 

5 2 5 

2,5:0,5= ị:ị = ị.2=5. 

22 2 
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H. C ÁC VÍ DỊI MINH HOẠ 
Ví du 1: Tính nlianh: 

u. A = 5.6+ (-7,3)— 15.6 + (-65,7). 

b. B = 3,5.( - 31,7) -t- 45.9. 0,6 -(- 3.5. 21.7 — (),6.( - 54,1). 

(ìỉái 

a. Ta có; 

A = 5',6 ( - 7,3) — 15,6 + ( - 65,7) - (5,6 — 15,6) — (7,3 -I- 

65,7) 

= - 10 — 72 = - 82. ■ 


b. Ta có: 


B = 3,5.( - 31,7)+ 45,9. 0,6+ 3,5. 21,7 —0,6.( - 54,1) 

= 3,5.( - 31,7) + 45,9. 0,6 + 3,5. 21,7 + 0,6.54.1 
= 3.5( - 31,7 + 21,7) + 0,6(45,9 + 54,1) = 3,5.( - 10) + 0,6.100 
= 35 +60 = 95. 

Ví du 2: Tim X, biết: 


a. Il,8-xl = 0,5. 


b. X + ^ = 1 . 

7 


... 2 I 

- X + - = - . 

3 2 


a. Ta có: 


I l,8-xl = 0,5o 


'1,8 -X =0,5 
1,8 -X =-0,5 


<=> 


x = l,3 
X = 2,3 ■ 


Vậy, X = 1,3 hoặc X = 2,3. 
b. Ta có: 
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Vậy, X = _ hoặc X = 

7 ■ 7 

Ta có; 

!• ..ỉ , 2__ 1 il 

- X + _■ = <z> - 

14 I 3 2 4 


- 1 

' 6 ■ 


I4 ^ ''ó'' niọi X € Q nên không tìm diiọc sô' hữu ti X rsìio thoa mãn. 

Vi du 3: Tìm X, y, I. biết: 

1,1,1_, 11 . I 

+ x| + !x+y + ?-| + h+y =0. 


u ' J . i 1 ... 1 14 

b. 1: r - x| + 1^^ - y + z - y < 0 . 


|12 

Giải 

a. Ta có; 


Ì 

|2 1 

ịx + y + z| > 0. 
1;* + y|>0 


I _ , I ■ ., 1 

,^4 X + |x + y+z|+ ;^ + y =()< 


Ỉ2*'h' 

|x 4 y 4 /J = 0 

i.ĩ T 


- 4 X = 0 

2 

1 

X = - 

2 


1 

X = -- 

2 . 

X4y4Z=()<=> 


<=> 

I 1. 

z = 4 c=> 

Ị 


2 3 

4 y = 0 

3 



r 

/^3 


z = - 
6 
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Vậy. X = , y =-■/=_ . 

2 3 6 

b 'Pa có: 


Ị ' - x|>() 
!i2 1 

■ Ị * - yị > 0. 

125 T 

i 3 Ị 

Do dó. 


11 

Ị 1 

1 1 

14 , 

1--. 
112 

'ị ' |25 

■ 

<0 

3 Ị 


I 

- - X 

112 

-0 

' - x = 0 

12 



*- - y = 0 <=> ■ 

25 


14 
z - 

3 

= 0 

3, 


Vậy, X = 


1 

12 


y = 


' '4 

1- . = - 

25 3 


Ví du 4: Chứng minh rãng với mọi X, y e Q tii luôn có; 

a. I X + yl < I xl + I yl. 

b. I X - yl > I xl -1 yl. 


Giói 

a. 'l a biêu dicii hai số hữu lí X, y dựới dạng; 


X = - và y = ^ với a, b, c, de Z; b, d ví: 0. 
b d 

Ta có: 

ja cỊ _ Ịad + cb| _ ịad + cbỊ 

|b d| ” rnbd~1 " Tbdl ■ 
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Vói a, b, c, d là những số nguyên ta luôn có: 

lad+cbl<ladl + lcbl. 

Suy ra: 

^ |ad + cbỊ iadl + lcbl ladl Icbl Ịa| k'l _ I ..I . I ..I 
Ibdl Ibdl Ibdl Ibdl |b| |d| 

Vậy, ta dược: 

I X+.yl < I xl + I yl. 

Dấu " = " xáy ra khi và chi khi x.y >0. 
b. Ta có; 

X = X — y + y- 
Suy ra; 

I xl = I (x - y) + yl < Ị X - yl + I yl <=> I X - yl > I xl -1 yl.' 

Vậy, la đượcl X - yl > I xl - I yl. 

Dấu= " xảy ra khi và chỉ khi x.y >0. 

III. CẢL' HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Cãu hỏi ỉ: Nêu công thức xác định giá trị tuyệt dối cúa inột số hữu ti 
('áu hỏi 2: Piiál biêu quy tắc cộng, trừ, nhân, chia số thập phàn. 

IV. BẠI TẬP ĐỀ NGHỊ 
Bài tập 1.'lình nhanh: 

a. A = 3,7+ (- 11,8)—15,7+ (-35,2). 

b. B= 13,9.(- 24,5)+ 17,2.0,3 + 13,9. 14,5 — 0,3.( - 82,8). 

Bài tập 2. Tim Ixl, biết: 

a. X = - - . c. X = —. 

12 -18 

^ .. '-3 ' d. •x=0. 

b. X = . 

2 


Bài tập 3 . Tiin X, biết: 

a. I xl = ^ . ' 

7 

u I „ I_ 15 

b. I X I = - kr . 

- 17 
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d, I(),y —xi = 1.7. 

Bài Ịạp 4. 'Pnn X, y, z biết: 


• 1 

1 1 

15 

4 ■ 


xh X ' 5 

K z| -4 4- y =0 

b. X 

t- ■ 

t z --.T <0 

4 ' y 

3 ; 

32 

25 

31 


Bài tập 5. 'Pim giá trị lớn nhất, nho nhất cúa các biêu thửc sau: 
a. A = I X - 51 -1 X - 71. b. B = 1125 - xl + I X - 651. 

HướiìỊị ilần: Áp cỉụnỵ CÍH tính chất ti oiiỊ' rí dụ 4. 

V.HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 
Bài tập Ì. Ta được: 

a. A = 35. 

b, B= 169. 


Bài tập 2. 

Ta được: 

a. 1x1 = 

51 5 


'12 12 ■ 

b. 1x1 = 

3 

2 ’ 


15 

c. 1x1= 

18 ■ 

d. 1x1=0. 


Bài táp 3. 

7 

b. x = ±-'^ 

17 

c. Không tón tại vì I xl > 0. 

d. X = - 0.8 hoặc X = 2,6. 

e. Ta có: 

, I , _ 2 _ ^ 2 ,1 __1 _ I 

lx-^l= c:>x=±-|^+j<=>x=^ hoặc X = - 
5 15 15 5 3 15 
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r 1 ' 

X = hoãc X = 

H X 

„ _ 1 1 . _5 

12 12 
Bàitãp4. Ta dược; 



b. Không có X, y, 7. nào thóa mãn. 

Bài t:)p 5. (/l/? </////,g >;/ í/ự 4 ) 

a. Áp dụng I X - yl > I xl -1 yl, ta có: 

I X - 51 - 1 X - 71 < I (x — 5) — (X - 7)1 = I X — 5 — X + 71 = 12. 
Vây, A,.„. „h„ = 12 đạt được khi: 

(x - 5).(x - 7) > 0 o X > 7 hoặc X < 5. 

b. Áp dụng I X + yt < I xl + I yl, ta có: 

1125 - xl + I X -'651 > í 125 — X 4- X — 651 = 60. 

Vậy, = 60 dạt được khi: 

(125 —x).(x —65)>0<:=>65<x< 125. 
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c IIÍJ BỀ 

5 


lArVTllỪACÌÌA l>lộri§ố llCl'lì 


!. KIKN THl ( ( () lỉAN 


1. I.l V nu A VƠI í>() VU TƯMIIẼN _ 

I Lũy thừa bậc II của một số hữu ti x. kí hiệu A'", la tích của u thừa sô X 
ị (ii là một sò tự nhiêu ìớu hơn Ị). 

Ị ^ ^ 

I âọc là A mũ u hoặc .\ lũy th ìa u hoặc lũy thửa bậc lì ( ủa A ,- A gọi, là cơ 
: .Ví3. fi gọi là sô IIIŨ. 

Quy ước l a quy ưức; 

X' = 0. 


X ’ = 1 (với X ^ 0). 
Khi viết sỏ hữu ti X dirới dạng: 


n Ihứasíi 

vh] h b b b.b...a b" 

lUhùasõ 



Thí dư 1: 

a. 'Pa có: 



b. Ta có: 


(- 2 )^ 

3 ’ 


27 ■ 


51 




2. TÍCH VẢ THƯƠNC CÙA IIAI LUỸ THỪA CÙNí; co số 
lYirớc lién chúng tu cĩing nhau đánh giá thòng qua thí dụ: 
Thí du 2: 

a. Ta có: 

2^ 2' = 4.8 = 32, 

2’ *' = 2' = 32. 


Nhận xét tìiây: 

■ 2 '. 2 '= 2 '^’= 2 -. 
b. Ta cỏ; 



^ . ^ 5 . 5^.5 


S-.VS.S 
‘ = 5-' = 25. 


= 5.5 = 25. 


/ 


Nhạn xét thấy: 

’ 5''; 5^ = 5" ” ■’ = 5-'. 

Từ dó, la có: 

Với mọi .V e Q: m, /I e N,m >11 

• Khi nhàn hai lũy thừa càiiỊỊ cơ số, ta giữ nguyên cơ số vù cộng hai 
số mũ. 

' ■ Khi chia hai lũy thừa cùng cơ số, ta giữ nguyên cơ số vù lấy số mũ 
1 cua sô' hị chia trừ di số mũ của số chia. 

I .v: x” = V" " ịvới X ĩ^O) 

-C LI ỸTIIÌ ACLALI ỸTHỪA 

rrước tiên chúng ta cũng nhau đánh giá thông qua thí dụ: 

Thí dụ 3: l a có; • 

(3-)' = V)Ỹ = 729 hoặc 3'' = 3'’ = 729. 

Nhân xét tháy: 

( 3 ’)’ = 3 -- = 3 ^ • - ’ . • 

Từ dó, la có: 


Ị Với mọi .V e Q: m, n e N. Khỉ tinh lũy thừa của một lũy thừa, ta giữ 
ị nguyên cơ sỏ'và nhân hai sô niũ. ' 







4. M Ỹ Tlli A M A MÓT IIC H 

lYước tiên chúng ta cũng nhan đánh giá thông cỊiia thí tlii: 

Thí du 4: l a có: 

(2.5) -= 10’= 1.00. 

2^5’= 4. 25 = 100. 

Nhận ,xct thấy: 

(2.5) ' = 2'.5^ 

Ị'ìr dó. ta có định nghĩa; 

I Với ưiọi x. y e Q: lỉ e N. Lũy thừa ( ùa một tíi h thì Ixhiy tú h c ái■ lũy thửa 

I _ (^.yr = y•■f■ _ 

5. Ll Ỹ Tlli A Cl A MÓT HirONt; 

Tnróc ticn chúng ta cũng nhan dánh giá thông qna thí dạ: 

Thí du 5: 'l a có; 

=(0.4)-= 0,16. 

Ĩ-- = Ì =0,16. 

5- 25 

Nhận xét thấy: 

. = f 


Từ dó, ta có: 

V^ớí' mọi .V, y s Q, y lỊ e N. Lũy thửa của một thươìiỊi thì hạiiịỉ 
thươiiỊỊ cúc lũy thừa 



6. Ll!V Tlli A vởl SÒ Mĩ Ntỉl YÈN ÂM 
Ta có' 
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Thí du 6: Tạ có: 

7 -= — = ỵ, 

1- 49 



Imm = - * m = 10 
1000 


Nhân xét : ■ Cho m > n > 0. Có thể xảy ra 3 trường hợp sau; 

^ 1. Nếu a > 1 thì a"" > a". 

2. Nếu a = 1 thì a"' = a". 

3. Nếu a < I thì a'" < a". 

• Lũy thừa bậc chần cùa hai số đối nhau thì bằng nhau. 
(- x)-" = x'". 

■ Lũy thừa bậc lẻ của hai số đối nhau thì đối nhau. 
(-x)-"*' = -x-"^'. 


II. CÁC VÍ DỤ MINH HOẠ 
Ví du 1: Tính giá trị của các biêu thức: 
a. A = 2- —(-3')’ + 4 16 -2.5'. 

Giải 

a. Ta có; 

A = 2' — ( - 3')' + 4 '.16 - 2.5' = 4 — (- 9)' + ^ .16 - 2.25 

4 

= 4 + 729+1—50 = 684. 

b. Ta có: 

B= Í 2 '+3 ,'.9 —7.f^ì +5 

l 2; s [25) 

= 2'. 2. ị + ị .9 — 7.1 + 5 = 2 + 1 — 7 + 5 = 1. 

8 9 
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Ví d u 2: Tim lât cá các số nguyên n thỏa mãn các đắng thức sau: 
a. 3 ^9" = 3". c. = 1. 

• iỉr-cĩ' ^ ‘ 

C/7./V 

a. Ta có; 

3 '.9" = 3" 3 -.3"’ = 3" o 3 '= 3" 2n — 2 = n n = 

Vậ>, đáng thức dúng khi n = 2. 

b. Ta có: 



o 2n = - 4 <=> D = - 2. 


Vậy. dáng thức đúng khi n = -2. 

c. 'I'a có; 

f'""= 1 <=> (n + 5)(n - 3) = 0 <=> Ị" * ^ 0 " 3 ^ ■ 

Vậy, dắng thức đúng khi n = - 5 hoặc n = 3. 

d. Ta có: 

■ .2" = 2'.3^ 4- - 4.2" <o 2 - '. 2" ^ 4. 2" - 3v 2. (2-)^ 

2" ■ ' + 4. 2" = 9. 2' <» 2" ' (1 + 4. 2) = 9. 2^ 

<=> 2" ' .9 = 9. 2' <=> 2"' ' 2' c=> n — 1 = 5 o n = 6. 

VẠy, đẩng thức đúng khi ti = 6. 

Vi du 3: Tim X biết: 

a. (2x-2)-=16. c. (l-x)-=96. 

b. 3'"’.-3'= 162. d. —2.5'= 375. 

Giải 

a. Ta có; 

(2x-2)-= I6«(2x-2)' = (±4)'c:> 

2x - 2 = '4 X = -1 
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Vậy có hai số cần tìm là X = 3 và X = - 1 . 

b. Ta có; 

3'*'_3'= I62c:>3'(3 - 1)= 162 3'= 81 

<=> 3' = 3* <=> X = 4. 

Vậy, số cần tìm là X = 4. 

c. Ta có: 

(1 -X)- =96c^(l-x)-=6'c^ 1 — x = 6c^x = -5. 

Vậy, sô' cần tìm là X = - 5. 

d. Ta cp; 

5-'* ' _ 2.5' = 375 5'(5 - 2) = 375 

c^5'= 125co.5' = 5’c:>x = 3 . 

Vậy. số cần tìm là X = 3. 

Ví du 4: 'nm các số tự nhiên n. biết: 

a. '4 <2" <2.16. 

b. 9.27 < 3" < 243. 

Giải 

a. Ta có: 

4 = 2-. 

2.16 = 2.2' = 2'-" = 2\ 

do đó; 

4 < 2" < 2.16 o 2-< 2" < 2'2 < n < 5. 

Từ đó, ta có các sò' tự nhiên n là n = 3, n = 4, n = 5. 

b. Ta QÓ; 

9.27 = 3-.3’ = 3- *' = 3\ 

243 = 3'. 

do đó: 

9.27 < 3" < 243 o 3' < 3" < 3' o 5 < n < 5. 

Từ đó, ta có sô'tự nhiên n = 5. 
in. CÂl! HỎI ÒN TẬP LÝ THliYẾT 
Cáu hói I : Phát biếu dinh nghĩa liiỹ thừa với .số mũ tự nhiên. 

Câu hỏi 2: Phát biếu còng thức tính tích, thiRffig cúa hai luỹ thừa cùng 
cơ số. 
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(.'àu hói 3: Phái biếu công thức lính luỹ thừa cua luỹ thừa. 

Cúu hói 4: Phát biếu còng thức tính liiỹ thừa cua một tích. 

Câu hói 5: Phát bicu còng thức tính luỷ thừa cua một thư(mg. 

Cáu hói 6: Phát biếu công thức tíiih luỹ thừa vch sỏ mũ nguyên âm. 

I\ . BÀI TẬPf)Ể n(;hị 

Bài tạp 1. Tính giá trị cúa biếu thức: 

a. A = 2 ' + (3-)'.5 ' + 4 16 - 2.3’- H)3.ị. 


b. B = i 2 ' 

1 

+4 

7 8-7 í 

1 

' 2 - 

J 3 

l 


lỉài tập 2. 'lìm tất cá các số nguyên n thỏa mãn các dáng thức sau; 
a. 3 '.25" = 5’". c. I. 


Bài tập 3. Tim X biết: 

a. (x-5)-’ = 23. c. (l-x)-=32. 

b. 9'*' —5.3-'= 324, d. 3.5'"' —3, 23'= 3(K). 

Bài tập 4- 'rinh giá trị cua biếu thức san: 


a. 

15'+5.15- -5 

6.5"’ 

ìx'+6.I8--6 

b. b=2;í;. 

(7‘-7')‘’ 

8'.9- 

d. D= - -2- . 

49' 

Bài tập 5. Tim X biết: 

a. 16'; 4'=16. 

c. (2x+ l)' = -64. 

b. 2-';2' + 4.2' = 72. 

d, (3x-2)' = 81. 


Bài tập 6. Tim các số tự nhiên n, biết; 

a. 8 < 2" < 2.32. d 1 < < 4 

b. 3.27 <3" <243. 
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8,27 < 6" < 36.4.9. 


e. 9.27 < 


< 27.243. 


V. HƯỚNG DẨN - ĐÁP SỐ 
Ràitãpl. Ta được: 

a A - - 47 . 

8 

13 =?. . 

6 ■ 

Bài tạp 2. Ta được: 

a. n = - 3. 

b. n = - 4. 

c. n = - 3 hoặc n = 3. 

d. Ta có; 

1.3" = 7. 3^ 9-^ - 2. 3" 3 '.3" + 2. 3" = 3^ (3-’ 

o 3" “ ' (1- + 2. 3) = 7. 3^ 3-' 3" -'.7 = 7.3".. 

<z> 3" -' = 3" n = 7. 

Bài tập 3. Ta được; 

a. . X =0 hoặc X = 10. 

b. X = 2. 

c. x= - I. 

d. x= 1. 

Bài tập 4. 

a. Ta có: 

25\5' ^ 5"_ ^ 5 
'6.5'"' 6.5"' 6' 

b. Ta có: 

B= = 2'(2.3)’ ^ 2''3’ ^ 4 

«=■'»- (2'),(3M- ' ■ .V 

c. Ta có; 

^ ^ 15’^ 5.1.V .5' ^ (3.5) ’ + -5.(3.5)- - 5' 

~ IX': 3 6.18- 6' ~ (6.3)’ +6.(3.6)- -6- 
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^ 5'(.v ( 3- 1) ^ 3' 

~ 6'(3' .3- I) 6' 

d l a có; 


49 

') - ,r.-7d 

49' 

7’ 

' Ỉ49^ 

7' i.(7'__7')=í.^‘; 7M.(7>_7') ' 

49' J Ì7'’ rị 

■ 

' 'ị.(7‘-7')= ^ .(7‘~7')= ^ .7'(7- l) = 36. 
7'j 7 7 

Bài tạp 5. 


a. X = 2. 


b. X = 4. 


c. 'l a có: 


(2x + 1)* = 

(-4) <=> 2x + 1 = - 4 <=> X = - ^ . 

d. Ta có; 

11 

(3x-2)- = 

ị 3x 2 = 9 ^ ■ ^3' 

9' C4> 

3x - 2 - 9 - 7 

L X - 


1-T 


Bài tập 6. 

a. Ta có; 

X < 2" < 2.32 o 2' < 2" < 2.2' 2' < 2" < 2" » 3 < n < 6. 

Vậy. ta nhận dược các số 4, 5, 6. 

b. Ta có; 

3.27 < 3’ < 243 C5> 3.3' < 3" < 3' o 3“ < 3" ắ 3' o 4 < n < 5 
Vậy, ta nhận dược các số 4, 5. 

c. Ta có; 

x,27 < 6" < 36.4.9 <=> 2'.3' < 6" < 6^2^3- o 6' < 6" < 6\6- 

<=> 6' < 6" < 6' 3 < n < 4. 

Vậy, ta nhận dược các sô' 3,4. 
d'. Ta cỏ; 
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< 2" < 4 Cí> 2 ■ < 


2 < II < 2. 


4 

Vậy, ta nhạn đươc các sọ - 2, - 1,0. 1.2. 
e. Ta có; 

9.27 < < 27.24T<^3-. 3’<3"<3\3'<=>3'<3 "<3* 

3" 

<=>'5 < - n < 8 <=> - 8 < n < - 5. 

Vậy, ta nhận được các .số - 8, - 7, - 6, - 5, 
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TỈ LỆ Tllủc 


I. KIẾN I HI C CO BÁN 

1. ĐIMI N(;nỈA 

Chúng ta sẽ băl dầu với thí dụ sau 
Thí du 1: So sánh hai tỉ số: 


Vây, ta nói đắng thức -- = ^ là một tỉ lệ 
■ ^ 27 3,6 

Từ đó ta có định nghĩa: 

Tỉ lệ thức lù (ỉẳiig thức I tiư hai tỉ số. 

Ịĩ- = £ hoặc a ; b = c : d 


1. Trong tỉ lệ thức a : b = c : d thì; 

• Các sô a, b, c, d là các .S'ô7?ạ/7^của ri lệ thức. 

■ Các số a và d là các ngoại tỉ. 

■ Các số b và c là các trung tỉ. 

2. Trong trường hựp b = 100, ta có ri lệ phần trâm: 
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2. TÍNH CHẤT 

Ta có một sô' tính chất cơ bán cùa ti lệ thức: 

Với ư, b, c, íl ^0, tư có: 

Tinh chất ]. Nếu -r = 4 M ÍUỈ = bc. 
b d 

Tính chất 2. Nếu có acì = bc thỉ 
a _ c . 
b “d 

- = ^ (hoán vị các tnmv tỉ với nhau) 

c d ■ 

d c »1 

^ — ịììOÚn vị các ngoại tỉ với nhau) 

ba' 

— = — (hoán vị các trung tỉ vói nhau) 
ca 

Thi du 2: 

a, Ta có - - bới vì: 

7 21 

5.21 = 15.7=105. 

b. Với giá thiết đúng 3.14 = 7.6 = 42 ta suy ra được; 

3_6 11-^ 11-! 

7 ” 14 ' 6 ” 14’ y ~ 3’ ^ ” 3 ■ 

3. TÍNH CHẤT CÚA DÃY TÌ sổ BÀNC, nhao 
Chúng ta sẽ bắt đầu với thí dụ sau: 

Thí du 3: 'la biết ràng: 

1 - ^ 

2 ” 6 . . 
khi đó, nhận thấy ràng: 

14-3 ^ 4 ^ ^ 3 

2+6 X 2 6' 

j - 3 ^ -_2 ^ 1 ^ 3 
2 6 -- 4 2 6 ■ 

Từ đó, chúng ta có thc tổng quát đế được tính chất cua dãy ti số bằng 
nhau, như sau: 
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Ta luôn (, ó: 

11 _ c' a _ It + c _ a - c 
b ~ d b ” bTd ~ h~~ứ 

Chú ý : Tínli cliất trên còn dưưc inở lộng cho dũy nhiéii li sò bang nhan, 
cụ (hê: 

a _ c _ e 
b “ ci “ f 

a a ± c ± c ina ± nic ± me 
b b±d±f mb±md±mf 

Kết cỊiiá này thực sự có hiệu quá khi bién dổi plián tliức củng 
như chứng minh các hộ thức cổ chứa dãy ti sô báng nhau. 

Thí fiu 4: 

, . 4 12 

a. rcrdãy ti sô ~ = ■ -" . ta nhận được; 

9 21 

4 ^ 4 + 12 _ 16 
~ 9 + 27 ” 36 ’ 

4 ^ 4 - 12 _ 8 
9 ~ 9 ~ 27 ” Ĩ8 ■ 

b. Từ dãy ti sỏ ^ = ỳ;- = - - , ta nhận được: 

3 18 0,45 

1 = 1 + ^6-100.0,15 _ -2 
3 " 3 + 2.18-100.045 ~ 

■ »T«' - . - ư b c. 

1. Nêu có dãy - = — = ta nói; 

X y z 

■ Các số a, b, c tỉ lệ với các sô X, y, z. 

• Hoặc a : b ; c = X : y; z. 

2. Và cũng từ đây, nảy sinli ra dạng toán " Tìm các sô'X, V, 
... bíê't tỉ sô'giữa chúng củng một biêu thức tông s ", 
phưcíng pháp giải dạng toán này dưỢc mừili hoạ trong 
thí dụ sau: 
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= 2 . 


Thỉ du 5: Cho AABC có chu vi bằng 22cn và các cạnh a, b, c < 
giác lí lệ với các sô' 2 4, 5. Tính độ dài các cạnh của tam giác. 

Giúi 

Từ giá thiết ta có; 
a + b H- c = 22cin, 

a_b_c íi_h_c _a + b-t-c_22 
2 ~ 4 ~ 5 2 " 4 ~ 5 ~ 2 + 4 ”+5 ~ ĩl 

Từ đó, suy ra: ‘ 
a = 2.2=4, 
b = 4.2 = 8, 
c = 5.2=10. 

Vậy, ta được số đo các pạnh cùa tam giác là a = 4cm, b = 8cm, c = 1( 
Nhân xét : ' Như vậy, với dạng toán: 

" 71m các sô'x, ỵ, 2,... UiOcì mãn: 

— = — = — = vẳ k/X + k^}'+ + ... = S" 

• a, a, a, 

chúng ta thực hiện như sạu: 

Từ dãy tỉ số: 

X _ y z _ 

a I a 2 a , 

^ k|X _ kiy k,z _ •_ kIX + k^y-t k,z+ ... 

kTĩT, ~ k.a, "" k,a, "" ■■■ ~ kịa, ■' -> k,a, +. 


k|a| + k,a, + k ,a 

Từ dó, ta nhận dưỢc các giá trị cùa X, y, z,... 


II. CÁC ví DỤ MINH HOẠ 

Ví du 1; Tim X trọng các tỉ lệ thức sau; 


X _ -9 
8.1 ~ 2,7 ■ 


4 

3 ” 3.6 ■ 


(>4 




a l a có: 


x_-9 x_-9 

~ 2,7 81 ~ 27 

-9.81 

X . 27 = - 9.81 <=> X = ' _ = - 27. 

^ 27 

Vậy. ta dược X = - 27. 
b Ta có: 

2 ! '' 

4 _ ^ ^ 4 _ ^ 

" 3.6 ' 3 "" 36 , 12' ~ 36 

1 Ox . 12 = 9.36 X = X = 2 ^ . 

10.12 10 

Vậy. ta được X = 2 . 

10 

Ví du 2: . llni hai sô X, y. biêì rằng: 

a. ^ ^ và 2x - y = 3. 

2 5^ 

b. ^ ^ v.à xy =10. 

Giải 

a. Từ dãy tỉ .số; 

x _ y ^ 2x _ - y, _ 2x - y _ 3 _ ^ 

2 " 5 ^ T “ - 5 ~ T-lỉ' ’ ~1 “ '' 

Từ đó, suy ra: 

x = 2.(-3) = -6. 
y = 5(-3) = -15, . 

Vậy, ta được nghiệm X = - 6, y = - 15. 

b. Đặt dãy tí số: 

k = V = ^ => X = 2k và y = 5k. 

25 ^ 

Khi đó, với giả thiết: 

xy = 10 o 2k;5k = 10 » k' = 1 co k = ± 1. 



• Với k - 1, la nhận dược các nghiệm X = 2, y = ?. 

■ Vứi k = -,1. ta nhận dược các nghiệm X = - 2. y = - 
Vậy, bài toán có hai bộ nghiệm là X = 2. y = 5 hoặc X = - 2. y = - 5. 
Ví du 3: lìm ba số X, y, biết rang: 

^ và X + 2y — 3z = - 20. 

2 3 4 ■ 

Giíii 

Từ dãy ti sô: 

x_y_/. x_2ỵ_ - 3z X + 2y - 3x _ - 20 _ ^ 

2 ~ 3 ~ 4 ^2^ 2.3 " - 3’4 " 2 + 2.3 - 3.4 ~ - 4 
Từ dó, suy ra: 
x = 2.5=10, 
y = 3.5=15,' 
z = 4.5 = 20. 

Vậy, ta dươc nghiệm X = 10, y = 15, z = 20. 

Dê tăng độ khcS cho bài toán, người ta có tliê bắt đầu với một 
trong hai hướng sau: 

Hướng T. Chuyên dôi biêu thức tổng về dạng bậc cao. 

Cụ thế, ta thay X 4- 2y — 3z = - 20 bằng: 

X' + ly- — 3z' = - 650. 

Khi dó, ta cầri tliực hiện phép chuyên dôi: 

^ _ y _ ^ _ y“ _ 

Lưit ỷ: Trong trường hợp này bài toán sẽ có hai bộ nghiệm. 
Hướng 2. Chuyển đổi dãy tỉ số thành các dãy ử số nhỏ. 

Cụ thê: 

X y X y 

2 “ 3 ìõ “ Ĩ5 ’ 

X z • z 
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Khi đó, bài toán sẽ được phát biếu lại dưới dạng: 

" ỉ'hnlxisỏ.\.\'.:,hiêtnhiụ - = ĩ \'à.\ + 2v—3r = -20 ” 

10 15 2 

Vd, dc gicìi bài toán náv chúng ta cần sừ dụng hai tỉ lệ thức 
dáu liên dê suy ra dưọc d^y tí số - ^ ^ rói ticp tuc thực 

hiện như trong ví dụ trên. 

Ví du 4: Tim ba sô X. y, z, biết rằng: 


= y y ^ 2 , 

2 3 ’ 5 ~ 4 


_ y + z = - 49 


l'ìr các dãy tí sỏ: 

X y X 
- = 1 => 

2 3 


10 15’ 


y_ ^ ^ y ^ z 

5 4 15 12’ 

Từ đó. ta nhận dược dãy tí số: 

x y_z x_-y_z 
10 " 15 " 12 ^ ỉồ ~-15 ~ 12 ' 
Từ đó; sưy ra: 

x= I0.( -7) = -70, 
y= 15.(-7) = - 105, 

/.= 12.(-7) = -84. 


X - y + z _ - 49 _ ^ 

ìo - 1I+T2 ~ ~T 


Vạy, ^a dược nghiệm X = 10, y = 15, z = 20. 

Ví du 5; Bốn lớp 7A, 7B, 7C, 7D nhân chãm sóc một mánh vườn có 
diện tích 450m\ Trong dó, lórp 7A nhận chăm sóc 20% diện tích, lớp 7B 

nhận châm .sóc ^ diện tích còn lại. Sau khi hai lớp trên nhận, phấn vưèm 

còn lại dược chia cho hai lớp 7C và 7D với ti lệ -. Tính diện tích vườn 
giao cho mỗi lớp. 

Giiíi 

Diện tích vườn lớp 7.A nhận là: 

450.=90(m^ 

100 
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Diện lích virờn còn lại sau klii lófp 7A nhận là: 

450 —90= 36ơ{m-). 

Diện tícli vườn lớp 7B nhộn là: 

360. ^ = 120'nr'). 

Dicn lích vườn còn lại sau khi lớp 7A và 7B nhân là: 

450 —(90+ 120) = 240 (mò. 

Diện tích còn lai chia cho hai lứp 7r vầ 7D theo ti le ~ . 

(ÌỌI diện tích vườn chia cho lcÝp 7C' là a. 

=> Diện tích vưìni chia cho Uírp 7D là 240 — a. Ta có: 

=? «3a = 2(240 —a) 

240-a 3 

2.240 _ , , 

<^ 11 = ^ <=> a = 96 (m ), 

=> Diện tích vư(Jn chia cho lớp 7D là 240 — a = 240 — 96 = 144 
(m-). 

Vậy, diện tích vườn chia cho lớp 7A là 9(Jni~. cho lớp 7B là 120 
cho lớp 7C là 96 m% cho l(ýp 7D là 144nr. 

Ví du 6: Chứng minh rầng từ tí lệ thức = *"' (a - - b 0 và c — d ít 
b d 

0) ta có thê suy ra tí lệ thức —^ ^ ^ . 

a-b c-d 

Giíii 

Tlieo tính chất 1, la có: 

ad = be. 

b d 

'llico tính chất 2. la có: 

ad = be => . 

c d 

'Hico tính chất 3. la có: 

•’ b a ^ b a b . , 

= ^ (a h)(c - - di = (V - J|;.I - b' 

c <1 c -• d c d 
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. ;i ‘ h _ c .1 ,. 

h c - .1 

m. ( \1 IIOI ()\ LU* LV rm M 1 

Cau hoi 1; hicd (lỊiih nuliìii II lé thức. 

( au hoi 2: \cii Ciíc tinh Chat co’ liaii CII.I Ii Ic thức. 

('áu hoi 3: Nón líiìli cliát CIUI tlã\ II so hãng nhau. 

(^au hói 4: Ncu các bước cần thưc hiện đc giái bài toán; 

" 'ì'im í áí sò V, r. tlioú mãn 

= * = = ... \'ii Ắ;\ + ki\' + Ả.r + .. — s ■ 

('áu hói 5: Ncu các hước căn thực hiện dè giái bài toán: 

"'íìm I ií( so \. y, . tliod mòn 

^ .. = 5 

IV. BẢI rẬPOKNCỈHỊ 

Bài lạp 1. rim X trong các ti Ic thức sau: 

2 

X _ -14 2^ 

” 52 ^'72 ■ " / = 

s = x 

120 70 d. 

X - 9,5 


Bài tập 2. 'iìin liai sò X. y. biẽl răng: 

a. Ị ^ ỵ và 4x - 3y = - 2. 

2 3 


b. ^=.^àx>=20. 

4 5 

Bài lạp 3. 'Pnn ba số X. y, /. biõt lãng: 

a. ' = y = ^ vàx.y., = 0. 

2 3 4 
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b. 


ị = z = i vàx+2y-3z = - 14. 
3 4 6 


Bài tập 4. Tim các số a, b, c biết: 

a. a = ^ ^ và 15a - 5b + 3c = 45. 

3 5 

b, = ,ị,3,_2ị, + c=l05, 

2 3 4 

Bài tập 5. Tim ba sô' X, y, z, biết rằng: 

a. Ỉ = I -^.-4 vàx-2y + 3z=19. 

2 3 2 3 ^ 

ậ = T » ^ = 4 ''à4x + y - Z‘= 16. 

14 3 4 ^ 

Bài tập 6. Tim ba sô X, y, z, biết rằng: 


^ = 1 = 4 và x- —y' + 2z-= lOS. 
2 3 4 


Bài tập 7. Tính sô' học sinh lớp 8A và lớp 9A, biết rằng lớp 9A nhréu 
hofn lớp 8A là 5 học sinh và ti sô học sinh cùa hai lớp là 9 : 8. 

Bài tập 8. Bốn lớp 7A. 7B, 7C, 7D nhận chăm sóc một mánh vườn có 
diện tích 500m‘. Trong đó, lớp 7A nhận chăm sóc 25% diện tích, lớp 7B 

nhận chăm sóc ^ diện tích còn lại. Sau khi hai lớp trên nhận, phần vưòn 


còn lại được chia cho hai lớp 7C, 7D và 
tích vườn giao cho mồi lớp. 


7E với ti lệ \ : V : !4 ■ Tính diện 
2 5 10 


Bài tập 9. Chứng minh rằng từ tí lệ thức 4 = (c + d ^ 0 và c — d # 0) 
b d 

ta có thế suy ra tí lệ thức —- -1 = -—^ . 

c + d c - d 

Bài tập 10. Chứng minh rẳng nếu: 

(x + y + c — d)(a — b — c — d) = (a + b — c + d)(a — b 

+ c + d) 


, a + b c d 
thì ^ = 7. 

a - b c + d 

Bài tập 11. Tim một sô có 3 chữ số. Biết số đó chia hết cho 4 và các 
chữ sô' của nó tỉ lệ với 1, 2, 5. 
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Bài tập 12. Cho AABC có số đo các góc Â, B, c lần lượt tỉ lệ với 
1,2, 3. Tính số đo các góc của AABC. 

V. HƯỚNG DẨN - ĐÁP SỐ 
Bài tạp 1. (//Ọ( sinh tự lủm). 

Bài tạp 2. 

a. x = 4, y = 6. 

b. X = 4. ỹ = 5 hoặc X = - 4, y = - 5. 

Bài tập 3. 

a. X = 2, y = 3, 7 = 4. 

b. x = 6, y = 8,z=12. 

Bài tập 4. 

a. Ta có: 


a = ^ ^ Cĩ- b = 3a và c = 5a. 

3 5 

Thay b và c vào 15a - 5b + 3c = 45, ta được: 

15a —5.3a + 3.5a = 45 15a = 45oa = 3. 


Với a = 3 => b = 9 và c = 15. 

Vậy, a = 3, b = 9, c = 15. 
b. Ta có; 

a + 1 b + 2 c + 2 , 3(a + l) - , _ . ,, - 

2 3 4 2 

_ u 3a-l , 
o b = —và c = 2a. 

Thay b và c vào 3a — 2b + c = 105, ta được: 

3a —2^^ +2a= 105 C:> 3a — (3a - l) + 2a= 105 <=>a = 52. 

Với a = 52 => b = và c = 104. 

2 

Vậy.a = 52,b= ^,c= 104. 
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Bài tập 5. 

a. X = 4, y = 6, z = 9. 

b. X = 3, y = 12, z = 16. 

Bài tập 6. X = 4, y = 6, 7, = 8 hoãc - y - 6. / = - 8. 

Bài tập 7. L('rp 8A có 40 học sinli . i iứị) yA có 45 hoc sinh. 

Bài tập 8. 

Diện tích vườn lớp 7A nhận là; 

500. ĩị = 125 (mỏ. 

100 

Diện tích vườn còn lại sau khi lớp 7.A nhận là: 

5(X)_ 125r. 375 (mỏ. 

Diện tích vườn lứ' 74 nhậi. là: 

375 ^ = 125 (m’). 

Diện tích vườn còn lai sau khi UVp 7A và 7Ii nhận l.v 
500 —(i25 + 125) = 250(nr’). 

Diện tích còn lại chia chí) hai kírp 7C, 7D và 7E then ti lệ V: ^ : 77- • 

' 2 5 10 

Gọi diện tích vườn chia cho l('rp 7C, 7D. 7E là a, b, c, Ta có: 
a _ b _ c [ + t> + c 

- - -ậ - ~ I " 17 " y “ ] - 

2 5 10 2 5 10 2 5 10 . 

a + b + c = 250 la + bhc-250 

13 9 17 3.5 + 9.2 fl7 

^ ' 2 5 10 10 

a + b 4' c - 2.50 

o a = 50. -7 = 75(niò ; h = ,50 ^ 90(nr) : c = 50. ' ^ - 85(iiiò. 

2 .5 10 

Vậy, diện tích vưím chia cho lớp 7A là I25nr’, cho UVp l\ị là 125 m ’. 
cho kVp 7C là 75 m% cho lớp 7D là 90m , cho k'rp 7L là 85 m . 

Bùi tập 9. l a có; 

a c a h ^ ^ 

b (1 c ( .1 ' c 4- d c (.1 
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Váy. I' = ^ ^ (l- + t| 0 và c — d 0) 

h J c 4- cl c - cl 

l<.ii lạp 10. T;i có: 

(a + b + c (l)(ii - b c -tl) = (a -t- b -c + d)(a -b + c + d) 
a t b + c-d _ a-b + c fd 
a t b - c + d ~ a -- b - c - d 

(a + h) + (c-d) (a-b) + (c + d) 

<!■> ■ 

(a+h)-(c-d) (a-b)-(c + d) 

Đặt A = a + b ; B = c — d ; c = a -- b ; D = c + d. Ta dược; 

A 4 lỉ _ c + D A _ c a + h _ a - b a^ b ^ c - d 

A~lỉ~c-D B~D c-d~c + d a-b^c + d 

Vày: 

(a + b -t- c — d)(a — b — c — d) = (a + b — c + d)(a — b + c + d) 
a + b _ c - d 
a - b c + d 

Hùi láp II. (ìiá sir sô cáit tìm là abc vói 1 < a < y và 0 < b. c < y. 

Do dó: 

I < (a + b + c) < 27. 

Vì sò càn lìiit cliia hct cho 6 = .^x2 nèn (a + h + c); 3 và c là sò chán. 
Snv ra, a + h 4- c co thé Iillàn các giá tiạ: 3. b. 0. 12. 1.3. IS. 21.24. 27. 
Lại cd: 

a b c _ a + b 4 - c _ a + b ( c 
I " 2 .3 ^ s “ s 

Vì a là một sd nguyên ncn (a + b + c)i s. 

Vày, a + b + c chi có thê nhận giá trị; 24. Do dó; 



Va>. có l -o •,.ni lìm 906. 798, SS8. "^'4 
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Bài tập 12. Trong AABC, ta có: 

Â + B + c = 180". 

Từ giả thiết ta có; 

Ấ B c Â ^ B c ^ Â + B +c ^ 180 ^ 

l'2 3“ l' 2 " 3 1/2 ^3 6 

Từ đó, suy ra; 

Â = 30", 

B = 60", 
c = 90". 

Vậy, ta được số do các góc cúa tam giác là Â = 30", B = 60", c = 90'. 
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ciiii BỀ ịịố THẬP PllAl\ llCU IIẠ]\ 

7 sốiirâ>niĩN\ôiiwiiỉĩỈMiaw 

_LÀM TRÒI\ số 

I. KIẾN THỨC co BẢN 

1. số niẬP PHÂN HCrL ĨIẠN - số THẬP P!IẢN vô HAN TllẦN HOÀN 
Thí du 1: 

a. Ta có: 

f =0,4, '.^=2,4, (1) 

20 5 

b. Ta có: 

= 6, 66666... = 6,(6); = 0, 24444... = ọ, 2(4) (2) 

3 45 

Nhân xét : 1. Các số thập phân nliư ở (1) được gọi là các số ửiập phân 
hữu hdii. 

ĩ. Các số tliập phân như ở (2) đưỢc gọi là các số thập phân 
vô hạiì tuầĩ hoàn. 

3. Ta nói: 

6,(6) là inột số thập fJTân vô hạn tuần hoàn có chu Ả/là 6. 
0,2(4) là ưột số thập phân vô hạn tuân hoàn có ihu kì là 4. 

4. Mỗi số hữu h' đều biếu diễn đước dưới dạng số thập 
phân hữu hạn hoặc số thập phân sô hạn tuần hoàn. 
NgưỢc lại mỗi số thập phân hữu hạn hoăc số thập 
phân sô hạn tuần hoàn đều biểu diễn đứợc dưới dạng 
một sô' hữu tỉ. 

Người ta chứng minh được: 

1. Nêu một phân số tối giản vợi mẫu dương mà mầu không có 

ước nguyên tố khấc 2 và 5 thì phản số đó được viết dưới dạng 
số thập phân hữu hạn. * 

2. Nếu một phân sô’ tối giản với mẩu dương mủ mẫu có ước 
nguyên tố khác 2 và 5 thì phân số đó được viết dưới dạng số 

. thập phán vô hạn tuần hoàn. 
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I.AM TRON Sỏ 


la có quy tắc làm tròn sò như sau: 

Nếu í lii? sỏ àầii tiêu trong l ác chữ số lìị hó (íi Iiliò hơn 5 thì i . 
ta giiĩ nguyêti hộ phận l òn lại. Trong tntờng hiỉỊì sỏ nguyên 1 
thì ta thay các chữ .sò'hị hò (li hằng các clnìsò O. 

Ncu chữ su dầu ticn trong các chữ sò hi hò di lớn hơn hoặc 
hằng 5 thì ta cộng tlìéni 1 vào chì~f số cuói l ínig của i>ộ phận 
l òn lại. Trong triỉởng hỢỊ} sô nguyên thì ta thay l ác chữ sô hi 
hỏ di hằng các chữ sốo. 

Thí du 2: l a có: 

■ Làm tròn sò 51930 dến hàii«: nghm (hay gọi là; tròn nghiii). 

Di) 51930 gần với 52f>(K) hitn là 5 lO(K) nen ta viết: 

51900 ^ 52000 

(dọc là: 51930 gàn hằng 52000 hay 51900 uíp \i 52(K)) 

■ Làm tròn sò thập phân 23S.3547 dến hàng chục, hàng trâm, so 
thập phân thứ hai, só ihãp phân thứ ba. 

Tròn dến hàng chuc: 238.3547 « 240 

IVòn đen hàng tràm: 238.3547 = 2(X) 

rròn dcn số ihàp phãiỊ thứ hai: 238,3547 5 : 238. 4 

Tròn dến S() thập phan thứ ba; -)-Ịg ^S47 s ">38 3S 

c hú ý : Dô làm tron gúí trị tUd một bióu Ihưc ta Uiuờng. lam tron các so 
v ạ các kèt v|uà trung gian dòn hang kê tiòp sau hang do, dến kèt 
qua cuối cùng mới làm tròn dòn ilúng hàng dó. 

'l'hí du 3; rinh giá trị cua phép tính: 

8.673 : 5,829. 

(ỉiái 

• Làm tròn dến hàng dưn vị, ta có; 

8.673 • 5,829 ^8.7 : 5.8 = 1,5 í 2. 

■ Làm tròn ítốn sô thập phân*thứ hai. ta co. 

8.673 : 5,829 ^ 8,67 ; 5.83 = 1.487 ^ 1.5. 
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II. \ 1 1)1 MINH IIỌA 

V'icì các phân sỏ sau clươi claniỊ so tliap ịilian: 
1 12 123 1234 

9 ' 99 ■ 999 ' 9999 

(ìitii 
ì4j cỏ: 

' =0.11I1... = Ơ,(1). 

9 


. =0.121212.,,= J.(12). 

99 

123 ___ 

; : = 0 , 123123 ... = 0 ,( 123 ). 

999 

1234 ... 

_ = 0 . 12341234 ... = 0 ,( 1234 ). 

9999 

Tống quát. l a có: 


0,{a) = 


a 

9 ’ 


0,(ab) = 

99 


0,(abc) = 


abc 
999 ’ 


(),(abccl) = 


abcd 
9999 ' 


0,ab(cdc) = 


abcde - ab 
^99(K) 


Ví du 2: Tính giá trị (làni tròn dên sô thập phân thứ hai) cua các phép 
tính sau: ' 


a. A = 124,74 + 345,95 — 264,034. 

b. B = (35.0431 — 4,724). 12.395. 

c. c = (324,0X3 — 142.724): 23,X2. 

d. D = 43.203 + 31,024 — .32,341. 
Giúi 


a. Ta dược: 


A = 124.74 -1- 345,95 - 264,034 = 206,656 ^ 206.66. 
b. Ta dưcrc: 

15^(35,0-t,V 4-7 24) I2..39.Ì^30.3I9 12,.395 = 375.804 ^'375.8. 
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c. ra dược; 

c = (324,083 - 142,724): 23,82 =181,359: 23,82 = 7,614 ^ 7,61. 

d. Ta dược: 

D = 43,203 + 31,024 - 52,341=21,886 ^ 21,89. 

III. CẢL' HỎI ÔN TẬP LÝ THUYỀT 

Càu hói 1: Cho ví dụ vể sô thập phân hữu hạn và sỏ thập phân vô hạn 
tuần hoàn. 

Câu hói 2: Phát biếu định lí vế điểu kiện đê một phàn số được viết 
dưới dạng sô' thập phân hữu hạn. 

Càu hói 3: Phát biếu định lí về điều kiện để một phàn sô' được viết 
dưới dạng sô' thập phân vô hạn tuần hoàn. 

Cáu hói 4: Phát biểu quy tấc làm tròn số. 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Viết các phân sô' sáu dưới dạng sô' thập phân: 

1 • J _J_ 1 

9 ' 99 ’ 999 ’ 9999 

Bài tập 2. Viết các phân sô' sau dưới dạng sô' thập phân; 

4 n ỵỊ_ 

9 ’ 99 ’ 999 ’ 9999 

Bài tập 3. Viết các phân số sau dưới dạng sô' thập phân; 

-8 1 3 -4 5 13 

9 ’ 125 ’ 80 ’ 15 ’ 27 ’ 14 ■ 

Bài tập 4. Viết các số thập phân sau dưới dạng phân sô' tối giản: 

0,(8) ; 1,(25); -2,(38); 7,21(321); 5,(8218). 

Bài tập 5. Viết các sô' thập phân sau dưới dạng phân sô' tối giản: 

0,(6); 4,(75); - 6,(81); 8,24(25); 7,(8182). 

Bài tập 6. Tính giá trị (làm tròn đến sô' thập phân thứ hai) của các phép 
tính sau: 

:a. A = 4,2374 + 5,1295 — 6,1048. 
b. B = (51,0431 — 14,825). 2,635. 
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c. c = (34,1086 — Al,Tim- 3,821. 

d. 0=73.2038 + 51,527 — 42,1341. 

Bài tập 7. Tính giá trị (làm tròn đến sô thập phiìn thứ hai) cúa các phép 
tính sau; 

a. A = 3,334 + 4,258 —8,818. 

b. íỉ = (23,033 —4,255). 4.65. 

c. c = (43,846 — 2,744); 3,21. 

Bài tập 8. 'l ính đến hết học kì I, điếm toán ciia bím Hoa như sau: 

Điếm hệ số 1 (kiêm tra miệng và 15’ ): 9, 6, 10. 

- Điếm hệ số 2 (kiểm tra 45’ ): 6, 7, 9. 

Điếm kiếm tra học kì: 8. 

lỉm hãy tính đicm trung bình mòn toán học kì 1 của bạn Hoa (chính 
xác dến số thậpj)hân thứ hai). 

V. HirỚNíỉ DÂN - ĐÁP SỐ 


Bài tập 1. 
Bài tập 2. 
Bài tập 3. • 
Bài tập 4. 


//Ọ( siiilì tựlàni. 
Họ( sinh tự lùm. 
ỉlọi .sinh rựlủni. 
Ta đươc: 


0.(8)= 5 ; 1,(25)= 1^ : 
9 99 

_2I321-2' 
7.21(321) = 7 / 

99900 

Bài tập 5. //Ọ( .sinh tự làm. 

Bài tạp 6. 

a. Ta dược; 

A =r 3,26. 

b. Ta dược: 

B ^ 95,43. 

c. Ta dưưc; 

C^-2,14. 
d 'Pa dược: 


- 2,(38) = - 2^ 


= 7__^ ; 5,(8218) = 5 
333 9999 


D ^ 82,6. 

Bài tập 7. Học sinh tự làm. 

Bài tập 8. 

Điếm trung bình kiếm tra cúa bạn Hoa là: 

9 + 6+10 + 2(6 + 7 + 9 ) ^ 

9 ^ ’ 

Điếm trung bình học kì I cùa bạn Hoa lắ; 

^'^-±^ = 7 , 8 . ' 

3 

Vây, diếm trung bình môn toán học kì I ciia bạn Hoa là 7,8. 
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CIIỦ BỀ ịịố VÔ TÌ - M» Tllực 
8 KIIÁINIỆIVI Vll cAl\ ItẠr IIAI 

I. KIẾN THỨC CO HÀN 

1. SỐVÔTĨ _ ______ ' _ _ 

Só VÔ tỉ là sô viết (íưỢi lìưới cỉạiiỊỊ sô iliập ịỉỊiờii vô Iiuii khóiiịi tiuhi lioà/ì. 
Kí hiệu: Tập họp .vớ rớ tỉ là I. 

Thí du 1: l a có; 

Sô' pi: 71 = 3J4I59... là một số vò ti. 

Ilằng số vũ trụ: c = 2,71828... là một sò vò ti. 

2. KHẢI N IỆM v f: CẢN BẬC HAl 

Căn bậc hai của một sốu không ám lù sô .\ sao cho: 

Chú ý : ■ Sô dưong a có đúng 2 căn bậc liai mót số dưOTg kí hiện là 
Va và một sò' âm kí hiện là - Va 

• Sò 0 chi có duy nhất một càn bạc hai là 0 vì V(i = 0. 

• Số âm không có cân bậc hai. 

■ Không dược viết: -Va’ =±a. 

• 'Pa có: 



Với hai số bât kì a, b với a, b > 0. Ta có: 

a = h <::> yfã = yỊb . 

a > h <=> > yỉb . 

Thị du li I a có: 

X = 4 <=> \'x = V4 <=> Vx =2. 
X > 9 o Vx > V9 C:> yl\ > .c 







3. SO rilỊ( 


Só vỏ ri và số hữu ri (íirực , 1 ,'Ọ/ clititiỊr 1(1 só rlìựi. Ki hiện: Tụp 
lưrỊ) sốthựv là R 


('hú v : 1. \'ó'ị liiii so tliựt' \. \ biii ki. lii liion có' 

\ = ' liDiìo X > \ hoat X < > 

2 Viọi' so sánh. Hiili io;iii tivn liai so tliực dược thực hiện 

uroii” lu Iihii si) sánh, linh loan các sr hữu tí viêl dưói 

daii” thập phán. 

.3 Mồi sò Ihưc dươc bicii diỏn bơì mỏl dicm duy nhất trên 

nục số. Ngươc lại mỏi dicm trẽn trục sò biếu diẻn mọt sò 

thực duy nhài. V'i thc. Iruc số còn dược goi là trục sò thực. 

l u có; 

s<) .S.27.S935... lậ mộl sd thực. 

■Sò N 2 là mot so thưc 

•V) K la mộl sõ thưc. 


II. VÍ 1)1 MINH HỌA 

yj_clu l : 1*1111 càn bậc hai ciia các số sau: 

a. KI ; I - 9)-; 9-; O.SI. c. - 101,9.3,1 

b .3 ; 0.2 : n (n G Ọ). (I n + 1 (n G \). 

(iii/i 

a. Ta có: 

KI =( -9)'=9-. 

O.KI =(0.9)-. 

Vậy: 

- Các só 81 ; ( - 9)'; 9 - có hai cán bậc hai là 9 và - 9. 

Sỏ' 81 có hai căn bậc hai là 0,9 và - 0.9 

b. 'l a có 

3= U'5l' = l-vSÍ 

>:-ív'Õ. 2 ) =( Ạ12Ỵ 

u =1 - n) < 
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Vậy: 

Số 5 có hai cân bậc hai Và yịs và - 7? . 

Sô' 0,2-có hai càn bậc hai là yJo~2 và - yJo,2 . 

Sô n (n € Q) có hai căn bậc hai ià n và - n. 

c. Ta có: 

— 101 <0 

95= (795)"’ = (- / 95 )' 

I =(!)- = (-1)-. 

Vậy; 

- Sò' — 101 không có căn bậc hai. 

- Sò' 95 có hai căn bậc hai là 795 yà - 795 . 

- Số I (n G Q) có hai căn bậc hai là 1 và - 1. 

d. Ta có: 

n + I > 1 

n + 1 = ( 7i’iTÍ)- = ( - 7ĩr71 y. 

Vậy, sô' n + 1 (.11 6 N) có hai cãn bậc hai 7n 1 và - Vn ^ 1 . 
Ví du 2: rinh giá trị cua các đắng thức sau: 

a. A = lll + 1 - 720 ( 1— - ) + ỳ . 

V25 no. 3 / 10 , 6 

b. B = 

V l:21 7lO- + 2 - + 40 ^ 

Giíli 

a. Ta có; 

A= 

v 25 V80 TọTlO 6 

Ị36 [ĩ 72.10 1 6- I 72 1 

V25 V 4 ^ 7910 ^ 6 ” 5 2 ^ 3 ^ 6 

_ 13 72 _ 13 + 572 

~ 15 '3 “ 
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b. Ta có: 



_ 2 _ _ 

7ĩo(r+T+"^ 

3 2 6 


l ĩ JĨ44 '4 II 12 


3 

4 

3 

4 

3 

' 4 


2 ^ 

44 


Ví du 3: So sánh hai sô': 

a. m = >/9 f 25 và n = >/9 + ^Ị25 . c. -y/õ.04 và 0,04. 

b. p = /49^6 và q = >/^ - a/Ĩ6 . d. 8 và /8 . 

Giủi 

a. Ta có: 

m = V9 + 25 = ^fĩ4 
n = s + V^=3 + 5 = 8=V64 


Vậy, m < n. 

b. Ta có: 

p = V49- 16 = V49 -Ĩ6 = ; 

q= - yíĩẽ =7 —4 = 3=V9. 

Vậy, p > q. 

c. Ta có: 

VÕŨM =0,2 >0,04 
Vậy, VãÕ4 > 0,04. 

d. Ta có: 

= yỉ2Ã = 2yÍ2 <8. 

Vậy, Vs < 8. 

Từ những kết quả trên ta rút ra một số nhận xét sau: 
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Nhàn xét: - Ị Với a, b > 0, ta có: Va + b < %/a + Vb ■ 

2. Với a, b > 0, a > b. ta có: Va - b > Va - Vb 

3. Với ơ < a < 1, la có: a < Vã . 

4. Với a > 1, lacó: a > Va . 



a. X' + 3x + 6 = 3x + 34 + 2x — 9. 

b. 2Vx + Xx + 5 = 5x - 4 + 3x + 19. 

c. 5Vx +2x - 8 = 5x +4-3x- 19. 

Ciiiii 

a. 'l a có: 

X‘ + .*>x + 6 = 3x + 34 + 2x — 9 <=> X' + 5x + 6 = 5x + 25 
<=> X'+ 5x — 5x = 25 - 6 <=> x’ = 19 <=> X = ± V19 
Vậy, X = /l9 và X =- VĨ9 . 
b 'Pa có: 

2 Vx + 8x + 5 = 5x - 4 + 3x + 19 <=> 2 v x + 8x + 5 = 8x + 15 
2 Vx = 10 « Vx = 5 <=> X = 25. ■ 

Vậy. x.= 25. 
c. racó: 

5 Vx + 2x - 8 = 5x + 4 - 3x — 19 5 Vx, + 2\ - 8 = 2x — 15 

c:> 5 vV = - 7 co V \ ■ . <0 

.s 

Vậy. klióiig có giá trị nào cua X. 

III. CÂlỉ IIOI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Uâu hói 1: Ncii (liuli iigliTa .sô vò li và cho ví dụ. 

Câuh(’ti2; Ncii dinh nghía số thirc và cho ví dụ. 

Cáu hoi 3: Ncii dinh nghĩa can bâc hai và cho ví dụ 
84 ' • • 





I\. lỉ \n ẬI'ĐK NÍỈĨII 

Hài tạp 1. riin cân bậc hai ciia 


( - 7)"; !9.v ; 0,16. 
«.21. 

llãy lính: 


a 25 
h 65 

Hài tap 2. 

a. y,/64 . 
ỉ 25 

" Ũ 

Hài tập 3. So sánh hai sô vaii: 

a. - ^64 và - \65 . 

b. iị\'í\ yj{ Sr . 

Hài tập 4. So sánh hai sò sau: 

a. - v'64 , \ 5 và - y/\ 5 - K. 

b. 7 + Ậ 9)- và yf\{)5 . 


ac sò sau: 

c, - 1(K); 17.*^ : 125 

d. (n - 2)‘ (n c Q); n - 1 (n € N*). 


- x{-7y. 

/49 

■ Ì 16 ' ■ 


và 6. 

vl, I và 
\ 25 5 


V “id \'à - V27 . 


81 2 ■ 
\|25 7 


9 2 

5 ' 7 ■ 


Hài tập 5. !*iin X biết: 

a. 2x ' + 5x + s + Vx = X- + .'^x 4 35 + x' + 2x — 7, 

b. 3 V X + 7x + 5 = -v/x + 4.\ - 6 + 3\ 4- 18. 

c. 8 Vx + 2x - 9 = 5x +7 + 6 V X - 3x - 12. 

« 2 v'3x + 1 I \ - 18 = 5x +.3 + 6 V3x + 6x - 21. . 

Hài tập 6. lìni X biẽl; 

a 4.15x + 8..^7x - 35 = - 14.92. 
b 7.53\ + 5.82x + 17,24 = - 52,25. 

\ . lỉl ỚNtỉ DẤN-nẢPSỔ 

itai tap 1. 11(K sinh lự làm các câu a. b, c . 



d. Ta có: 


(n-2)=>0(n € Q); 
n - 1 >0(n e N*). 

Vậy, 

- Sô' (n - 2)" có hai căn bậc hai là n — 2 và 2 — n 

- Sô' n — 1 có hai cãn bậc hai là Vn - ! vh-yỉn - 

Bài tập 2. 

a. Ta có: 

/64 =8. 

b. Ta có: 



c. Ta có: 

- Ví- 7)' =- >/49 , = -7 

d. Ta có: 

/49^ = 1 ^9 + 2.16 ^ ^ Í9 

V 16 V 16 -v 16 ~ V4 ■ 

Bài tập 3. 

a. Ta có: 

64<65o Vm <>/65 o-yÍM >-yÍ65. 

b. Ta có; 

V(-8)- = V64 =8. 

c. Ta có: 

V(- 7)“ = >/49 =7>6. 

d. Ta có: 

^ Í74 - 25 ^ _ 2 s É 

V 25 V 25 “ v 25 “ 5 5 ■ 
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Bài tập 4. {Học sinh tự íàni) 

Bài tập 5. 

a. Ta có: 

2x- + 5x + 8 + -/x = 2x- + 5x + 28 -» Vx = 20 C5> X = 400. 

b. Ta có: 

3Vx +7x + 5= + 7x+ 12c^2^/^ = 7 X = . 

4 

c. Ta có: 

8 Vx + 2x - 9 = 2x + 6 Vx + 5 <=> 2 Vx = 14 <=> X = 49. 

d. Ta có: 

2/3x’ + llx- 18= llx + óV^ - Ì9c^4yf^ = 1 

o \/3x = -Ị-<z>3x=-Í-<í=>x=^-. 

4 16 48 
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CDtroNG II - HÀM so VA ĐO THỊ 


Trong chương này. chúng ta sẽ thu nhàn dươc ; 

1. Đại lượng tỉ lệ thuận - Một số bài toán vể dạỉ iưạng tỉ lệ thuận 

2. Đại lượng tỉ lệ nghịch - Một số bài toán về đại lượng tỉ lệ ngliịch 

3. Hằm sô 

4. Mặt phẳng toạ độ 

5. Đỗ thị củâ hàm sô y = ax (a ^ 0) 

6. Đồ thị của hàm số y = " (a / 0) 

X 
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t»ẠI TỈ I.Ệ TIIIIẬN 

>lỌíl>ỉĩíIKÌI \l 1 tl\l I ẴÌI.IMÍIỈ lỉ 1^:11 ll \\ 


Vầầiỉ »Ể 

1 

I. KIÊN mi í ( () liÁN 

1. ĐIMI NíỉIllA 

Chúng ta sẽ bãl dấn với thí du: 

Thí du 1: 

1 Mồi ngày Ngoe làm dưííc 8 bài toán, khi dó tổng sò bài toán s nià 
Ngoe làm diroe trong n ngàv dirơe eho bới; 

s = Sn. ■ (1) 

2. MỎI òlò ehiiy^cn dỏng dcu với vạn tốe 4{)km/li, khi dỏ quãng dirừng 
s (km) mà òtò di dượe trong khoang thời gian t (h) dưựe eho bưi; 

s = 4()t. (2) 

Nhán xét : c tk eông tliue (1), (2) dồu eỏ diì-m giông, nhau là " lẰii UiỢní; 

s l\uiy, (.ỉcìi ỉưựny rò/? /ciin/hỉ/ì voi tiiộl /ừiụ; S(f k/hii 0" Khi 
dó, ng,!^^ la tlinòiig, nói > ii lộ Unuìn với lì (liOcỊe vói t). 

rừ dỏ, ta eó dịnh nghía syii: 

Nếu (tại lượiiy y liêu hệ với (hù ỉượuiỊ .y theo cáiiiỉ thức: 

y = Ẳ'.v, với k l() luuiỊi sô khác 0 
thì ta nói y rỉ Ịẹ thuận với .V theo hệ sổ ti lệ k. 


Nhân xét : Nòti y lì lệ thuận vói X Ibeo hộ sỏ tì lệ k, lứe là: 

V = kx ; > \ = * V 
k • 

lức là: 

1. X eùng, ti lộ lluiiin vdi V, do vậỹ la thưởng, nói hai dại 
lưọng, nàv li lị' tlniận VÓI nhau 

2. X ti lẹ ihuân V(gi \ tlii-i' lú' >ò ti lệ * . 

■ . k 
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Thí du 2: Cho y tỉ Ịệ thuận với X theo hệ số ti lệ k = 3. 

a. Hãy biêu diễn y theo X. 

b. Hỏi X tỉ lệ ihuạii với y theo hệ số tí lộ nào ? 

Giải 

a. Ta có ngay: 

y = 3x. 

b. Từ nhận xét trên, suy ra: 

" V tì Ịệ thuận với y theo hệ sô tỉ lệ IhhiỊỊ ^ 

2. TÍNH CHẤT 

Đê xày dựng tính chất của đại lượng ti lệ thuận chúng ta có thê bắi đầu 
từ dịnh nghĩa, như sau: 

Cho y ti lệ thuận với X theo hệ số tỉ lệ k, tức là: 
y = kx. 

Khi đó, với mỗi giá trị X|, x^, X3, ... khác 0 của X, ta có dược tương ứng: 


y, =kx, 


= k. 


X|. 


y, = kx, => 


= k. 


X; 


y, = kx, => 


= k. 


Ngoài ra, ta còn có: 

y, x_, ’ y’ ' 

Từ đó, ta có các tính chất sau: 

Ị Nếu đại lượng tỉ 16 thuận với nhau (tức là y = kx) thì: 
l. ■ Tỉ số hai giá trị tương ìfng của chúng Ịnôn không dổi, tức là: 

^=-^ = ^= .. = ^= k 

X| X2 Xj x„ ’ 

_ 1 

yi ~ y2 ~ y.i yn 


90 





2. Tỉ sô' hai aiá trị hất kì của đại lượng này hằng tỉ số hai giá trị 
tương ihig của đại lượng kia, tức lù: 

Xm ^ ym 
'‘n yn. 

Thí du 3: Cho biết hai đại lượng X và y li lệ thuận với nhau và khi 
\ = 5 thì y = 15. 

a. Tun hệ sô' tí lệ k ciia y đối với X. 

b. Hãy biêu diẻn y theo X. 

c. Tính giá trị cùa y khi X = - 2, X = 1, X = 3. X = 8. 

Giúi 

a. Ta có: 

y = kx ^ k = ^ = = 3. 

X 5 

b Từ kct quá câu a), ta dược: 
y = 3x. 

c. Ta sứ dụng bảng dế minh hoạ: 

8 

24 

Nhản xét : Với bảng biêu diễn trong câu c), la thây đà có dầy đú 
thông tũi theo yêu cầu của bài ra. Do dó, trong hầu hêt 
các trường hỢp người la thường cho bài toán dưới dạng 
" Cho hióỉ X và y là hái dại ỉưỢììị] li lộ thuận. Diồn các so 
thích hỢp vào ô ti-ỏhg trong háng kừm theo ". ỉhi dụ sau 
sẽ miirh hoạ cụ thê nhận xét này. 

Xhí du 4: Cho biết X và y là hai đại lượng ti lệ thuùn. Đicn các sò thích 
hợp vào ô trống trong báng sau: 



-2 

- 1 

. 




3 


-27 


Giải 

Vì X và y tí lệ thuận với nhau, giá sử: 
y = kx => k = - . 

X 


X - 2 1 1 3 

y = 3x -6 3 9 



91 






Dưa vào thòng tin trong cột thứ 3, ta suy ra: 


k = = - 3 => y = - 3x. 

I . ■ 

Khi đó. t;i viêt y = - 3x vàtt tlòng 2 côt 1 và lừ dảy sõ clicii tliKíc các 
thòng tin tương ứng vào các ò tròng, cụ Ihế: 


ị X 

-2 

-1 

; y = -3x 

6 

,3 i 


■ Nhàn xét : Như vậy, hai thí dụ dã qua chi di sâu khai tluu linh chât 
cỉầu tiên cùa hai dại lượng lí lệ thuận. Một càu hoi ciược 
dặt ra kliá lự nhiên là " Tínlì chát thứ hdi LÌưỢc liụniị 
Jô làm gi ?" . Câu trả lời sẽ là " Nó dươc sii' ílụng Irong 
ílcing toán thựỊ nghiệm'' , lức là: 

" Cho một hàng với các gia trị X và V rưoìig úng. Hoi 
hai dại lượng X và y có li/ộ thuận VỚI nhau không 
Dê’ trà lời dưỢc câu hòi này, chung la chì cần thêm dòng 
^ vào bàng và diền các g,iá trị tượng ứng t ho nó, klii dó: 

■ Nêu các giá trị ” không dt)i, ta kốt luận X và ỵ tỉ lệ 
thuân vỏi nhau. 

• N)’,oai ra, kết luận X vá V không lì lệ lliuậiì với nhau. 


Thí d u 5: C'ác giá trị iưoììg ứng cua X và y dưưc cho trong báng: 


- 1 

'3 - 

5 

2 

ỉ . 

10 


'■ y í 

Hai dại lượng X và y có li lệ thuận với nhau hay khóng ■’ Vì s 


nicm dòng ' vào bang VÙ dién các giá trị tirtmg ứng cho nó. ta 
dưưc: 


1 1 - ' 1 3 

'5 

..y ; 4 1 2' -6 

-lo' 

' y 

! ! 

i ' 



lìr kct quá trong bang trcn. ta kèì luận X và y tí lệ Ihuàn với nhau 
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V MÕI sổ KẢI TOÁN VK »ẠI Ll ỢN(; ri LK HirẬN 

Bài toán 1: Chu vi cú;í hình chữ nliẠt bằng 28cm. Tính độ clài mỗi I 
cạnh, biết răng chúng tỉ lệ với 3, 4, I 

Cín lì Ịịiùi 

Cìoi hai canh cùa hình chữ nhât là a. b (a < b). . 

rừ già thiết ta có: 

2 (a + b) = 28cm <=> a + b = 14cm. 
a b a b ^ a ( b 14 ^ ^ 

3 4 3 4 3 I 4 7 

Từ dó, suy ra: . 

a - 6, 

b = 8. , 

Vày, ta dươc a = 6cin, b = 8cm. 

Nhãn xét : Yôu cầu đặt ra trong bài toán này chí có tinh minh hoạ cho 
dạng toán tông quát: 

" lim hdi ctii IưỢntỊ lì lộ tbiuin V lỉìOd nữ/ì diêu 
kiện K cho trước ' 

Klii dó, la lliực hiện Uieo các bước; 

liươi I: Dựa vào diều kiện K, Uiiôt lập biêu thức: 

S = k|X+k,y. 

Bưứ( 2 : rừgià thiết về sự lì Ic' ihucận cua X vá y, ta có: 

X y _ I “ k I X t k, y 

a, “ a, " k,a, k,a, k,a, * k,a, 

■ Từ dây, chúng la nhận dưực X và y. 

Bài toán 2: Cho AABC có số đo các góc Â, B , c lần lượt li lệ vói I, 

2, 3. Tính số do các góc của AABC. 

Cách ị^icii 

Trong AAB(', ta có; 

Ả + H + c = 180". 



Từ già thiết ta cq: 

Ả Ìì ^ Â B c ^ Ả . B . c 180 ^ 3^,, 

1 2 3^1 2 3 1 . 2 t 3 6 

rìr dó, suy ra: 

Ả = 30", 
lì = 60", 
c = 90". 

Vậy, ta dược sô do các góc cùa tam giác là Â = 30", B = 60". c = 90 

Nhân xét : 1. Yêu cầu đăl ra ữong bài toán náy chỉ có línli minh hoạ 
cho dạng toán tông quát: 

" 7ìnj hiì dại ỉượng lì lệ Uiuận X, y, z lluxì mãn 
diều kiện K cho trước " 

Klii dó, la thực hiện llieo các bước: 

Bkớì I Dựa vào điều kiện K, thiết lập biêu thức: 
s = k,x + k2y + kiỉ:. 

Bướt 2 'l ừ giả thiết về sự tỉ lệ thuận của X vá y, ta có: 

X y _ z 

k, X k, y k ,z 
k,a| k,a 2 k,a, 

k,x-f k,y + k,z 
k,ai + kia, + k ,a, 
l ừ dây, chúng ta nhận dưỢc X, y và z. 

2. Và, tliông qua hai bài toán niiỵ chúng ta có dưỢc 
phương pháp giải ưong trường hỢp cần tìm n dại lượng 
. tỉ lệ ứiuận X, y, z, t, ... 

II. CẢII HOI ÔN l ẬP LÝ THUYẾT 

Càu hói 1: Phát biêu dịnh nghĩa hai dcỊÌ lượng ti lệ thuận và cho ví dụ. 
Câu hỏi 2: Nêu các tính chất của hai dại lượng tí lệ thuận. 
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III. BÀI TẬP ĐK NÍỈHỊ 

Bài tập 1. Cho y ti lệ thuận với X theo hệ sô ti lệ k = - \ 

a. Hãy biếu diẻn y theo X. 

b- Hỏi X ti lệ thuẠn với y theo hệ số tì lệ nào ? 

Bài lập 2. Cho biết hai đại lượng X và y tí lệ thuận với nhau và khi 
x = -2thìy = 8. 

a. 'lìm hệ sô' tí lệ k cúa y đối với X 

b. Hãy biểu diên y theo X. 

c. Tính giá trị ciia y khi X = - 2, x = - I,x = 2, x=6. 

Bài tập 3. Cho biết X và y là hai đại lượng tí lệ thuận. Đién các sô thích 
horp vào ô trống trong báng sau: 



Hai đại lượng X và y có tỉ lệ thuận vớí nhau hay không ? Vì sao ? 


Bài tập 5. Chu vi cùa hình chữ nhật bằng 28cm. Tính độ dài mỗi cạnh, 
biết rằng chúng tí lệ với 2, 5. 

Bài tập 6. Tính độ dài mỗi cạnh của hình chữ nhật, biết hai cạnh tỉ lệ 
với 1,3 và cạnh lớn dài hơn cạnh nhỏ ià 8cm. 

liài tâp 7. Cho AABC có sô' đo các góc Â, B , Ô lần lượt tỉ lệ với 1, 4, 
7. Tính sô' đo các góc của AABC. 

Bài tập 8. Cho AABC có số đo các góc Â, B, c lần lượt tỉ lệ với 3, 5, 
7. Tính sô' đo các góc của AABC. 

Bài tập 9. Cho AABC có chu vi bằng 22cn yà các cạnh a, b, c của tam 
giác tỉ lệ với các sô' 2, 4, 5. Tính độ dài các cạnh của tam giác. 

Bài tập 10. Cho AABC có các cạnh a, b, c của tam giác tỉ lệ với các 
sô' 3, 4, 5. Tính độ dài các cạnh của tam giác, biết rằng cạnh lớn nhất 
dài hơn cạnh nhỏ nhất 6cm. 
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IV. HIỈỚNÍỈ DẦN - ĐÁI* SỐ 
Bùi tạp 1. 

- 3 

a. ia tó y =- ^ X. 

h X ti lệ thuận với y theo hẹ sỏ ti lệ bằng - 

Bài tập 2. 

ÌI. Ta có: 

y = kx => k = ^ = T = - 4. 

b. Từ kết quả càu a), ta dược: 

y = - 4x. 

c. 'ĩa sứ dụng bảng đe minh hoạ: 

ị y=:-4x ^ ^ ^ 1 ị 

Bài tập 3. Ta có kết quá: 



Bài tập 4. X và y ti lệ thuận với nhau. 

Bài tập 5. Gọi a. b (a < b) là hai cạnh cùa hình chữ nhật, la dưưc 
a = 4cm, b = lOcm. 

Bài tap 6. Uọc sinh lự /ỜIII. 

Bùi tap 7.. lYong AAB(\ la có: 

,\ + B + c = ISO". 

Tù giá Ihiêt la có; 

Ả B G ^ Â B c ^ Ả ^ íỉ . c . 180 ^ l 

117 1 1 7 1 . 1 • 7 12 

Từdó, su\ia; 

Â ^ 15". B =60". C' = 10.3" 

Vậ)’, la dược sô do các g('K' cua tam giííc là A = 15". B = 60 . 
r = 10.5". 

60 




lỉài tập s. ỉlọi .\iiili tự làm. 

Bài tặp y. l ừ gia ihiẽl ta có: 
a + h + c = 22cni, 
a h c _ •’ + ^ 

2 " 4 " 5 2 4 " 5 " 2 + 4 + 5 " 11 

l'ìr (1('>. suy ra: 

a = 2.2 = 4, 

3=42-8. 

/ = .s.2=l(). 

Vậy, ta được độ dài cắc cạiili cùa tam giác là a = 4cm. b = 8cm, 
c=l()cm. 

Bài tap IB. Từ giá thiêì ta có: 
c - a = 6cm. 

a _ b _ c ^ ^ 

3 ~ 4 ~ 5 3 4 ~ 5 ~ 5 - 3 ~ 2 ” '' 

rìr do, suy ra: ' 

a = 3.3 = 9. , ■ ■ 

y = 4.3=12. 

/ = .5.3=15. 

Vâ). ta dưtJC dô dài c;íc c;uih cùa tiun giác là a = 9cm, b = 12cm. c = I5cm. 
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CIIỦ BỀ HẠI lượi^g tì lệ i%Giqcii 

2 MựrỉỊỉốB%iioii\%«a>iijJdViỉiìiJỆ;MaBai 

1. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. ĐỊNH NíỉĩIĨA 

Chúng ta sẽ bắl đầu với thí dụ; 

Thí du 1: 

1. ITinh chữ nhật có các cạnh là X, y với kích thước thay đổi nhưng 
diện tích luôn bằng 39 cm% khi đó ta được; 

39 = xyc^y=—. (1) 


2. Một ôtô chuyên động đều với vận tốc X (km/h) trong khoáng thời 
gian y (h) nó đi được quăng đường là 33kin, khi đó ta đưcK;: 


33 = xy«y=—. ' (2) 

X 

Nhản xét : Các công thức (1), (2) đều có điểm giôhg nhau là " Đại tượng 
y hằng một hằng số khác 0 chia cho đại luỢng X Khi đó, 
người ta thường nói y tỉ tệ ng^ch với X. 

Từ đó, ta có định nghĩa sau: 

Nếu đại lượng y liên hệ với đụi lượng X theo công thức: 

y, ss — (hoặc xy = k), với k là hằng sô khác 0 

X ■ ' 

thi ta nói y tỉ lệ nghịch với X theo hệ số tỉ lệ k. 


Nhân xét : Nếu y h lệ nghịch với X theo hệ số tỉ lệ k, tức là; 
xy = k X = — . 

y 

Tức là: 

. ' 1. X cũng tỉ lệ nghịch với y, do vậy ta thường nói hai đại 
' ' lượng này tỉ lệ nghịch với nhau. 
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2. X lì lệ nghịch với y theo hộ sô tỉ lệ k. Do đó, với ti lệ 
nghịch chúiig ta kliông phân biệt cách phát biêu " hộsâ 
tì ỉệ cùa y dôi với X " với " hộ sỏ tì lộ cùa X dôi với V " 
mà thường gọi chung là hệ sô ti lệ. 

Thí du 2: Cho X và y ti lệ nghịch với nhau theo hệ số li lệ k = ^ . 

a. Hãy biếu cliẻn y theo X. 

b. Tính giá trị cúa y khi X = - 7- . 

16 

Giải 

a. Ta có ngay: 

‘'>xy = Ị y = 27 ■ 

b. Với X = - -7 , ta có ngay y = - 8 . 

16 

2. TÍNH CHẤT 

Đê xây dirng tính chất của đại lượng tỉ lệ nghịch chúng ta có thè bắt đàu 
từ định nghĩa, như sau: 

Cho y tí lệ nghịch với X theo hệ số tỉ lệ k, tức là; 



Khi đó, với mỗi giá trị X|, Xị, x„ ... khác 0 của X, ta có được tương ứng: 
k_ 

y, = — ^x,yi =k, 

X| 

_ k ^_ 

y: = ” => = k- 

X , 

k__. 

y, = -- => X ,y, = k, 

X, 

Ngoài ra, ta còn có: 

yi x, ’ y, X, ’ ■■■ 
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rừ đó, ta có các tính chất sau: 

Nếu đặi lượng tỉ lệ nghịch với nhau (tức là y = —) thì: 

X 

1 . Tích hai giá trị 'tương íờig của chúng luôn không đổi. tức là: 

Xiy, = = X 3 y, =.. = x„y„ = k, 

2. Tỉ sộ hai giá trị bất ki của đại lượng này bằng nghịch dào 
hai giá trị tương ứng cùa đại lượtìg kia, tức là: 

!^ = Ll 
yn, ’ 

3. (Quan trọng). Nểu ta viết: 

y = k.^- : 

Như vậy, ta có tương ứtig mới: 

" y tỉ lệ thuận với — theo hệ số tỉ lệ bằng k " 

X 

Thí du 3: Cho biết hai đại lượng X và y ti lệ nghịch với nhau 
x = 2thìy = 9. 

a. Tim hộ sô' tí lệ k. 

b. Hãy biếu diẻn y theo X. 

c. Tính giá trị của y khi X = - 2, X = 1, X = 3, X = 8. 

Giải 

a. Ta có: 

xy = k =>k = 2.9= 18. 

b. Từ kết quả câu a), ta được; 

xy=18=>y=—. 

X 

c. Ta sứ dụng bảng đế minh hoạ: 





Nhàn xét : Với bảng biểu diễn Irong câu c), la ihây dã có dầy đủ 
thông tin theo yêu cầu cùa bài ra. Do dó, trong hầu hết 
các trưòng hỢp người ta thường cho bài toán dưới dạng 
" c 'ho biôi X và y là hai dại lượng ti lệ nghịch. Diền các 
sô thích hỢp vào ô ừống trong bảng kèm theo 'ITií dụ 
sau sẽ minh hoạ cụ thê nhận xét này. 

Thí du 4: ('ho biết X và y là hai dại lượng tí lê nghịch. Điền các số 
thích hợp vào C) trông trong báng sau: 

- 9 ^ 3' ^ 

- 2l \ 27 

Giai 



Vì X và y ti lệ nghịch với nhau, giá sử: 
xy = k. 

Dựa vào thông tin trong cột thứ 3, ta suy ra: 
k = {- 1)( - 27) = 27 => y = . 

X 

27 , ,, ... . 

Khi đó, ta viết y = vào dòng 2 cột 1 và từ đây sẽ điền được các 

X 

thông tin tương ứng vào các ô trống, cụ thê: 


X 

-9 

- 1 

1 

3 

27 

y = 

-3 

-27 

27 

9 

X 






Nhàn xét : Với " dạng toán thực nghiệm ", tức là: 

" Chọ một bảng với các giá trị X và y rương úng. Hỏi 
hai dại lượng X, vàycó tì lệ nghịch với tìỉtau không 

Đô trả lòli đưỢc câu hỏi này, chúng ta chỉ cần thêm dòng 
xy vào bang và diền các giá trị tương ứng cho nó, khi dó: 

■ Nếu các giá trị xy không doi, ta kết luận X và y tỉ lệ 
nghịch với nliau. 

■ Ngoài ra, kết luận X và y không tỉ lệ nghịch với nhau. 


lòl 






Thí du 5: Các giá trị tương ứng của X và y dược cho trong bảng: 


X 

-2 

- 1 

4 

8 

. .. _ 

y 1 

-8 

- 16 

4 

2 


Hai đại lượng X và y có tỉ lệ nghịch với nhau hay không ? Vì sao ? 
Giải 

Thèm dòng xy vào bảng và điền các giá trị tương ứng cho nó, ta 
được: 

8 
2 
16 

Từ kết quả trong bảng trên, ta kết luận X và y tí lộ nghịch với nhau. 

3. MỘT SỐ BẢI TOÁN VỂ ĐẠI LƯỢNG T! LÈ NGHỊCH __ 

Bài toán I: Một ôtô đi từ A đến B vói vận tốc 60km/h và trở về A vói 
vận tốc 48km/h. Cả đi lẫn về (không tính thời gian nghỉ) mất 13h30'. 
Tính độ dài quãng đường AB. 




Cách giải 

Giả sử: 

■ Ôtô đi từ A đến B với vận tốc 60km/h vói thời gian là t| (h). 

■ Ôtô đi từ B vể A với vận tốc 48kmAi với thời gian là t, (h). 

Vì vận tốc và thời gian của một chuyên động đểu trên cũng một 
quãng đường là hai đại lượng tỉ lệ nghịch nên: 

60 t2 _ »2 5 _ t| t2 

^ 4 o ^ . (I) 

48 l, t, 4 4 5 

Theo giả thiết, ta có: 

t,+ t2 = 13h30'= 13ị. 

2 

Khi đó, từ dãy tỉ sô' (1), ta được: 


4 5 4 + 5 9 2 

Vậy, độ dài quãng đường AB là 60.6 = 360km. 
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Nhân xét : 1. Râtnliiểuemhọcsinlisẽmắcphailỗikliôi' .! I 

lliực hiện phép đôi đơn vị 13h3l)' ’ i o li-.ạp p> .i:’ 

2. Nếu sử dụng tính ch^> 3, ta có l!'. lập lUun: 

Vì vận tốc và thòi gian cua rnọl li ỉ- ' ri 

trên cũng một quãng dường la h >1 d.u h.i' ' ' ; 

nưhịch nên t|, t. ti lê với \ , suv liĩ 
60 48 

1 "T 4 ^"5 ' 

60 48 

Điều này, sẽ thực sự có ích klii cần tìm tdi nliiều hơn 
một đại lượng. 

3. Nếu kliông muôn sử dụn^» dãy tỉ sô bằng nhau, chúng 
ta có thô trìnli báy lời giải trên theo cách: 

Lập luận tương tự như trong bài toán đê có: 

^ = ị o4t2 = 5t,. 
t| 4 

Theo giả thiết, ta có: 

t, + t2 = 13h30' = 13, 5 4(ti + ụ) = 4.13,5 
o 4t, + 4t, = 54 c:> 4t, + 5t, = 54 o t, = 6. 

Vậy, độ dài quãng đường AB là 60.6 = 360km. 

4. Yêu cầu đặt ra trong bài toán này chỉ có tínli minh hoạ 
cho dạng toán tổng quát: 

" Tìm đại Iượng X, biết X tỉ lệ nghịch với V và thoJ 
mãn diều kiện K cho trước " 

Klii đó, ta thực hiện theo các bước: 

Bước í: Xác định mối quan hệ giữa các đại lượng tỉ lệ 
nghịch, dựa trên công thức: 

^ = líL 
ym 

Hoặc dựa trên tính chàt 3. 

Bước 2: Kliai tliác điều kiện K và \'ộn.dụng lừili hoạt 
kiến thức về dãy tỉ số bằng nhau (nếu cần). Từ 
đây, chúng ta nhận đưỢc X. 
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Bài toán 2: Ba nhóm học sinh cùng tham ra trồng cây (mỗi nhóm đểu 
phải trổng n cây). Nhóm Ị trồng xong trong 3 ngày, nhóm II trổng 
xong trong 5 ngày, nhóm IU trồng xong trong 6 ngày. Hỏi mỗi nhóm 
có bao nhiêu học sinh, biết rằng nhóm thứ hai có nhiều hơn nhóm thứ 
ba 1 học sinh (năng suất trồng câu của mỏi học sinh bằng nhau). 

Cách giải 

Giả sử, số học sinh của ba nhóm theo thứ tự là X, y, z. 

■ Nhóm I với X học sinh hoàn thành công việc trong 3 ngày. 

■ Nhóm II với y học sinh hoăn thành công việc trong 5 ngày. 

■ Nhóm 111 với z học sinh hoàn thành công việc .trong 6 ngày. 

Vì số học sinh và thời gian hoàn thành công việc là hai dại lượng tí, 

lệ nghịch nên X, y, z tỉ lệ với ị, ị , ị, suy ra: 

'356 

(0 

111 

3 5 6 

Theo giả thiết, ta có: 
y —z= l. 

Khi đó, từ dãy tỉ sô' (1), ta được: 

' !. ! 1 _ 1 1 

3 5 6 5 6 ■ 30 

Từ đó, suy ra; 

x= ị.30= 10, 

3 

y=i.30 = 6, 

z= 1.30 = 5. 

6 

Vậy, nhóm I có 10 học sinh, nhóm II có 6 học sinh và nhóm 111 có 5 
học sinh. 

II. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hồi 1: Phát biểu định nghĩa hai đại lượng tỉ lệ nghịch và cho ví 
dụ. 

Cảu hỏi 2: Nêu các tính chất của hui dại lượng ti lệ nghịch. 
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III. BẢI TẬP DỂ NGHỊ 

Bài tập 1. (>io hai đại lượng X và y tỉ lệ nghịch vófi nhau theo hệ số tỉ lệ k =16. 

a. Hãy bicu dicn y theo X. 

b. lình giá trị cúa y khi X = - ^ . 

Bài tập 2. Cho biết hai đại lượng X và y ti lệ nghịch vơi nhau và khi 
X = 4 thì y = 9. 

a. Tim hệ số' ti lệ k. 

b. Hãy biếu diển y theo X. 

c. Tính giă trị cúa y khi X = - 9, X = - 6, X = 3, X = 12, X = 36. 

Bài tập 3. Cho biết X và y là hai đại lượng tí lệ nghịch. Điền các số 
thích hợp vào ô trống trong báng sau: 


! X 

-20 

- 12 

■2 

3 

43 

5 


L:i._ 


-5 





10 


Bài tập 4. Các giá trị tương ứng của X và y được cho trong báng: 


X 

2 

3 5 

rq 

y 

15 

10 6 

5 

L :.-.J 


1 lai đại lượng X và y có tí lệ nghịch với nhau hay không ? Vì sao ? 
Bài tập 5. Một òtó đi từ A đến B hết 6h. Hỏi khi từ B quạy vể A nó đi 
hết mấy giờ, biết rằng vẠn tốc lúc vể bàng I, 5 lần vận tốc lúc đi. 

Bài tập 6. Biết 3 học sinh khi làm vệ sinh lớp học hết 3 phút. Hỏi 5 học 
sinh (cùng năng suất) sẽ làm vệ sinh lớp học hết bao nhiêu phút ? 

Bài tập 7. 36 em học sinh chia làm bốn nhóm cùng tham ra trổng cây 
(mỗi nhóm đểu phái trồng n cây). Nhóm I trồng xong trong 4 ngày, 
nhỏm II trồng xong trong 6 ngày, nhóm III trống xong trong 10 ngày, 
nhóm IV trổng xong trong 12 ngày. Hỏi mỗi nhóm có bao nhiêu học 
sinh, biết rằng năng suất trồng câu của mỗi học sinh bằng nhau. 

Bài tập 8. Hai ôtô cùng đi từ A đến B. Xe thứ nhất đi hết lh20', xe thứ 
hai đi hết lh30'. Tính vân tốc trung bình của mỗi xe, biết rằng trung 
bình 1 phút xe thứ nhất đi nhanh hơn xe thứ hai lOOm. 

IV. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 
Bài tập 1. 

a. Ta có ngay xy = 16 <=> y =--. 

b. Với X = - -Ị- , ta có ngay y = - 64. 

4 
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Bàí tup 2. 

a. Ta có: 

xy = k => k = 4.9 = 36. 

b. Từ kết quá cău a), ta được: 

_^ 36 

xy = 36 => y = — . 

X 

c. Ta sứ dụng bảng đê minh hoạ: 


X 

-9 

-6 

■ " ”1 

3 

12 

36 

36 

y . 

-4 

-6 

12 

■ 3 

1 


Bài tập 3. Vì X và y tỉ lệ nghịch với nhau, giả sứ: 
xy = k. 

Dựa vào thông tin trong cột thứ 3, ta suy ra: 
k = ( - 12)(-5) = 60=^y= — . 

X 

Khi dó, ta viết y = — vào dòng 2 cột 1 và từ đây sẽ điến được các 

X 

thỹng tin tương ứng vào các ò trống, cụ thể: 


X . 

-20 

- 12 

2 

3 

4 

5 

6 

60 

y 

-3 

-5 

30 

10 

15 

12 

10 


Bài tập 4. Thêm dòng xy vào bảng và dién các giá tiị iưimg líTig cho 
nó, ta được: 


X 


3 

:á.j 

6"1 

y 

15 

~Hr 

b 

5 

xy 

30 

30 

1_ 

30 Ị 

"■■30 1 


Từ kêì quá trong báng trôn, ta kcì luận \ v<à y ti lệ nghịch với nhau 
Bài tập 5. Giả sử: 

■ Ôtó di tư A dến b Vvii ận l(.c V| và tliừi gian là t| = 6 (h). 

■ Ôtô di lừ 13 về A với vân tốc V, và thời gian là l, (h). 




Vì vận lôc và tliời gian cùa một chuyên dộng dcii trôn cũng một 
qnãng dường là hai dại lượng ti lệ nghịch nên; 



llteo giá thiết, la có: 

V, = l,5V| <=> --- . (2) 

v_, K.-S 

'Hiay (2) và (1), ta dược: 

1, ^6. =4h. 

1,5 

Vậy, vói vẫn lốc mứi khi quay vé òtỏ di hét 4h. 

Bài tập 6. Học sinh tự làm. 

Bài tập 7. Giá sứ, sỏ' học sinh cứa bốn nhóm theo thứ tự là X, y. z, t. 

■ Nhóm I với X học sinh hoàn thành cóng việc trong 4 ngày. 

• Nhóm II với y học sinh hoàn thành công việc trong 6 ngày. 

■ Nhóm III với z hoe sinh hoàn thành công việc trong 10 ngày. 

• Nhóm IV với t học sinh hoàn thành công việc trong 12 ngày. 

Vì sổ hoe sinh và thòi gian hoàn thành còng việc là hai đại lượng tỉ 

.. 1111 

lệ ngliỊch nen X, y, z ti lệ với ' - ^' rị: ', - ■ suy ra: 



4 6 10 12 


ITieo giả thiết, ta có; 

X + y + z + t = 36. 

Khi đó, từ dãy ti sô' (1), ta được; 

A = Z = = + y ^ 

1 1 1 "i I ^' ' , * 

4 6 10 12 4 ""ó "^10 "^12 60 

Từ dó, suy ra: 

X = ' .60 =1.5, y = i .60 = 10, z = .60 = 6, I 'rO = 5, 

4 6 10 

Vậy, nhóm 1 có 15 học sinh, nhóm II có 10 học sinh, t': •>..( ill có 6 
học sinh và nhóm IV có 5 học sinh. 
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Cllủ »Ể 

3 HÀM SỐ 

1. KIẾN THỨC Cơ BẢN 
1. MỘT SỐ Ví DỊ VỂ IIÀM SỐ 
Chúng ta sẽ bắt dầu với thí dụ; 

Thí du 1: 

l; Các giá trị tưcfng img của hai đại lượng X và y cho trong bảng: 


X 

-2 

. - 1 

0 

1 

2 

3 

9 

y 

4 

1 


1 

4 

9 

81 


2. Hình chữ nhật có một cạnh bằng 8, cạnh còn lại bằng X thay đổi. khi 
đó diện tích y của hình chữ nhật luôn được cho bói: 

y = 8x, x>0. (1) 

3. Một ôtô chuyến động đều VỚI vận tốc X (km/h) trong khoảng thời 
gian y (h) nó đi dược quãng đường là 39km, khi đó ta được: 

xy = 39c:>y=—. (2) 

X 

Nhân xét : 'Iliông tin cho trong bảng cũng như các công tliức (1), (2) đều 
cọ điếm giống nhau là " Đại lưỢiiỊỊ ỵ phụ thuộc vào đại 
IiỢíig thay đồi X và với mỗi giá trị của X ta luôn xác dịnh 
dưỢc một giá trị tươiĩg ứng của ỵ". Khi dó, người ta thường 
nói y là hàm sô'cùa X. 

2. KHÁI NIỆM HÀM SỐ 
Từ đó, ta có định nghĩa sau: 

Nếu ằụì lượng y phụ thuộc vào đại lượng thay đổi X và vói nĩỗi giá trị 
của X ta luôn xác dịnh được chỉ một giá trị tương ứng cùa y thì y được 
gọi là hàm sô'của X và X gọi là hiêh số. 

Thí du 2: Chúng ta đã được làm quen với các hàm số: 

y = kx A vù y tà hai dại lượng tỉ lệ thuận với nhau, 
y zz — .v vù y là hai đại lượỊìg tỉ lệ nghịch với nhau. 
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Chú ý: 1. Khi X thay đổi mà y luôn nhận một gicí trị thi y dược gọi 
là hàm hằũg. 

2. 1 làm sô có lliê đưỢc cho băng bcingy liăng công, UuVi 

3. Khi y là hàm số của X ta có Uũ' viết V = f(x), y = g(x), ....Chẳng 
hạn với hàm số dược cho Ixti công ihứi y = 3x - 6, ta còn có 
Uiê viết y = f(x) = 3x - 6 và klii dó, thay cho các câu " klĩi X = 2 
tỉiìgiá trị tviiiìỊỊ ứiìị] cùd V /à 0" ta viốt 1(2) = 0. 

II. CÁC ví DỤ MINH HOẠ 

Ví du 1: Đại lượng y có phái là hàm số cùa dại lượng X không, nếu: 
a. Báng các giá trị tương ứng của chúng là: 



a. Có là hàm số, bời với mỗi giá trị cúa X ta luôn xác định được chí một 
giá trị tương ứng cùa y. 

b. Có là hàm số, bới với mỗi giá trị của x ta luôn xác định được chí một 
giá trị tương ímg cúa y, và đây là hàm hằng y = 6. 

Ví du 2: Đại lượng y có phải là hàm sô' của dại lượng X không, nếu: 
a. Báng các giá trị tương ứng của chúng là: 


X 

-6 


- 1 

0 

1 

1 

3 

y 

8 

4 

2 

- 1 

1 

6 

8 


b. Có công thức y" = 4x. 

Giải 

a. Không là hàm số, vì với X = I ta xác định được hai giá trị khác nhau 
của y là 1 và 6. 

b. Không là hàm số, vì với X = 4 ta được; 

y- = 4.4 = 16 o y = ± 4 

tức là, với X = 4 ta xắc định được hai giá trị khác nhau cúa y là 4 và - 4. 
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12 

Ví du 3: I làm số y = f(x) được cho bởi công thức f(x) = . 

X 

a. Hãy đicn các giá trị tương.ứng của hàm sò' y = f(x) vào báng sau: 



-6 

-4 

2 

3 


y = f(x) ! 



ỉ" 

1_ 


i 


b. Xácđịnh f( - 12),f{24). 
Giíìi 

a. Ta có được kết quả: 


X 

6 

-4 

2 

3 

12 

12 

y = 

X 

-2 

-3 

6 

4 

1 


b. Ta có: 


«- 12 ,= -:^=.,, 


«24,= ị? 


2 ■ 


Ví du 4: Cho hàm số y = f(x) được cho bởi công thức f(x) = I2x - 31. 

a. Tính f( - 2), f(0), f(2), f(8). 

b. Tính các giá trị của X ứng với y = - 1, y = 0, y = 3. 

Giải 


a. Ta lần lượt có: 

f( - 2) = I2( - 2) - 31 = I - 4 - 31 = I - 71 = 7, 
f(0) = l2x 31 = 12.0-31 = 1-31 = 3, 
f(2) = l2x -31 = 12.2-31 = 1 11=1, 
f(8) = I2x - 31 = 12.8 - 3i = 116 - 31 = 13. 

b. Ta lần lượt có: 

■ Với y = - I thì; 

I2x - 31 = - 1, vô nghiệm bời I2x - 31 ^ 0. 

■ Vói y = 0 thì: 

I2x-3l=0c:>2x — 3=Ocí>2x = 3<=>x = X- 
2 
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• VỚI y = 3 thì: 

I2x - 31 = 3 

[2x-3 = -3 [2x = () [x-0 

\'í du 5: Cho hàm sô y = 3x - I. Tim các giá trị cúa X sao cho; 

a. y nhạn giá trị ãm. 

b. y nhận giá trị lớn hmi 5. 

Giời 

a. Đê y nhận giá trị âni đicu kiện là: 

3x — l<0ci>3x<I <r>x< ị . 

3 

Vậy, với X < ^- thì y nhận giá trị àm. 

b. Đế y nhận giá trị lớn hơn 5 điểu kiện là: 

3x— l>5<=>3x>6<=>x>2. 

Vây, với X > 2 thì y nhạn giá lớn hơn 5. 

III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hói 1: Phát biếu định nghĩa hàm ;ơ. 'ITiê nào là hàm hằng ? 

Câu hỏi 2: Hàm sô' có thê đirơc cho băng những cách gì ? Cho ví dụ. 

IV. BÀI TẬP ĐỀ NGHỊ 

Bài tập 1. Đại lương y có phái là hàm sở' của đại lượng X không, nếu 
bảng các giá trị tưong ứng cúa chúng là: 


X -3 

- 2 

- 1 


1 

2 

3 

y -6 

-4 

-2 

_J 

0 

2 

4 

6 


Bài tập 2. Đại lượng y có phái là hàm sô' của đại lượng X không, nếu 
bảng các giá trị tương ứng của chúng là: 
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Bài tập 3. Đại lưcmg y có phái là hàm số cúa dại lượng X không, nếu 
bảng các giá trị tương ứng cúa chúng là. 


X 

-8 

-4 

■ - 

- 2 0 3 Ị 5 

y 

2 

4 

12 

6 17 9 


Bài tập 4. Ilàm sô' y = f(x) dược cho bòi còng thức f(x) = . 


a. Hãy điền các giá trị tưodig ứng cúa hàm sổ y = f(x) vào báng sau: 

. X ■ _ -9 -6 I 3 1 12 ^ ' 1 

y = f(x) ' . I ] 1 Ị 

b. Xácđịnh f( - 12),f(72). 

Bài tập 5. Hàm sô' y = f(x) đươc cho bơi công thức f(x) = 2x + 9. 
a. Hãy diền các giá trị tương ứng cúa hàm sò y = f(x) vàó bảng sau: 


X 

-3 

- ỉ 2 

6 


y = f(x) 




27 


b. Xác định f( - 8), f(7). 

Bài tập 6. Cho hàm sô' y = f(x) được cho bởi công thức f(x) = x' - 9. 
a. Tính f( - 4), f( - 2), f(0), f( 1), f(5). 


b. Tính các giá trị của X ứng với y = - 8, y = - 5, y = 0, y = - 10. 
Bài tập 7. Cho hàm số y = f(x) được cho bởi Gỏng thức f(x) = Ix' - II. 

a. 'imh f( - 2), f(0), f(3). f(6). 

b. 'ỈTnh các giá trị cúa X ứng với y = - 9, y.= ơ, y = 8. 

Bài tập 8. Cho. hàm sò' y = 2x - 6. 'Pim các giá trị ciia X sao cho: 

a. y nhận giá trị dương. 

b. y nhẠn giá trị nhỏ hơn 3. 

Bài tập 9, Cho hàm sô' y = 6 — 5x. Tim các glá trị của X sao cho: 

a. y nhận giá trị íìm. 

b. y nhận giá trị lớn hơn 1. 


V. HƯỚNt; DẪN - ĐÁP SỐ 
Bài táp 1. Có là hàm số. 

Bài tập 2. Có là hàm số và đây là hàm hằng y = 8. 

Bài tập 3, Không là hàm số, vì với X = - 4 ta xác định được hai giá trị 
khác nhau cứa y là 4 và 12. 


I 12 



Bàl tập 4. 

a. Ta có được kết quá: 


X 

-9 

- 6 

3 

12 

36 

.^6 
y= ^ 

-4 

-6 

12 

3 

1 


b. TaccSf(- 12)= -3, f(72) = ' . 

Bài tập 5. Học sinh tự làm. 

Hài tập 6. 

a. l a làn lưưi có: 

f( -4) = ( - 4)' —9= 16 —9=i7, 
f( - 2) = ( - 2)- — 9 = 4 — 9 = - 5. 
f(U) = () —9 = -9. 
f(l)= l-_9= 1 —9 = -8, 
f{5) = 5' —9 = 25 —9= 16. 

b. Ta lần lượt có; 

■ Với y = - 8 thì: 

X- — 9 = .8«x- = — 8 + 9= l«^x = ±l. 


• Với y = - 5 thì: 

x' — 9 = -5c:>x- = — 5 + 9 = 4o>x = ±2. 

■ Với y = 0 thì; 

x-\— 9 = ơ o x' = 9 o X = ± 3. 

■ Với y = -10 thì; 

X" — 9 = - 10 <=> x’ = - 1, không tổn tại X. 
Bài tập 7. Học sinh tự làm. 

Bài tập 8. 

a. Đê y nhăn giá trị dương điều kiện là; 

2x --- 6 > 0 <=> 2x > 6 o X > 3. 

Vậy, với X > 3 thì y nhộn giá trị dương. 

b. Đê y nhận giá trị nhò hơn 3 diều kiện là: 



9 

Vậy, với X < ^ thì y nhận giá nhó hơn 3. 


Bài tập 9. Học sinh tựlàiìĩ. 



MẶT niẮMiỉ Tiì\ m> 
lìồTin 


c IIỈ 0Ề 

4 

I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. MẶT PIIẲNC; TOẠ ĐỘ 

Trên mật phẳng, vẽ hai trục số Ox, Oy vuông góc với nhau tại o. Khi 
đó ta có hệ trục toạ độ Oxy. 

Trong hệ trục toạ độ Oxy, ta có: 

■ Ox, Oy gọi là các trục toạ độ. 

■ Ox gọi là tnu hoành (người ta 
thường vẽ Ox nằm ngang). 

• Oy gọi là tnu tung (người tá 
thường vẽ Oy tháng đứng). 

■ Giao điếm o biểu diễn số 0 của 
cả hai trục gọi là gổc toạ độ. 

Mặt phẳng có hệ trục toạ độ Oxy gọi là niặt phẳng toạ độ 0.\y. 

Chủ ý: I. Các đoìn vị dài trên hai trục toạ độ dưỢc chọn bằng nhau 
(nếu kliông nói gì thêm). 

2. Mai trục toạ độ chia mặt phăng thành 4 góc, bao gồm góc 
phần tư thứ I, II, ÍII, rv tliyo tliứ tự ngưỢc chiều quay cua 
kim đồng hồ. 
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2. TOẠ ĐÔ CỦA MỘT ĐIẾM TKONG mặt P1IẢN(; TOẠ độ 


Trên mạt phảng toạ độ; 

■ Mỗi điếm M xác định m.)t cặp sô' 
(Xm, y^). Ngược lại, mỏi cặp sô' 
(x^, y^) xác định một điểm M. 

■ Cặp số (Xm, y^) được g( i là toạ 
độ của điểm M, x„, đượ.' gọi là 
hoành độ và y^, được gọi là tnng 
độ của điểm M. 

■ Điểm M có toạ độ (x^, yv,) được 
kí hiệu là M(Xm, y^) - Lưu ỳ 
rằng hoành độ luôn ch,.ỵc viết 
trước. 


yi 

Xm 

1 

1 11^ 

M(Xm. y 

-3 -2 -1_| 

i 2 y^ X 

-2 


- 3 



114 




Tci luôn có 0(0,0). 


Thí du 1: Với dièm M( - 3, 2) được hicii là; 

■ Điếm M có hoành dộ băng - 3. 

■ Điếm M có tung dộ bằng 2. 

Klii dó dc xác dinh \ Ị trí cúa dicm M 
ticn mặt phăng toạ dò. ta thực hiện: 

■ Xác dinh diếm — 3 trôn Ox, tìr 
dó dưng tia vuông góc \ới Ox 
(hoăc song song với Oy). 

■ Xác dinh diôm 2 trên Oy, từ đó 
dưng tia vucHig góc vói Oy (hoặc 
song song với Ox). 

■ Hai tia trên gập nhau :ại M. 




M(-3, 2) 

2 

, , 1 o 

1 

-2 -2 -1 1 

■ 1 2 X 

2 



Nhàn xét: I. Mọi diêm A Uiuộc Ox luôn cỏ toạ độ A(Xv 0). Nhự vậy, 
khi nói A tíiuck' dưỢc hièu là X.x = 0. 

2. Mọi diêm B lliuộc Oy luôn có toạ độ B(l), Vn)- Nliư vậy, 
klii nói B thuộc C2i đưỢc hiểu là y^ = 0. 

Thí du 2: Vc dưcìng thắng AB, biết A( - 2, 1) và B( 1.2). 


Giải 

Đè vẽ dưcVng thảng AB, ta thực hiện 
như sau; 

■ 1 rén mật pháng toạ dộ, xác dịnh 
các thêm A( - 2, l) và B( 1,2). 

■ Nối hai điểm A và B, ta được 
dưòiig thắng AB. 



II. C ÁC VÍ DỤ MINH HOẠ 

Ví du I: Vẽ đường thắng AB, biết A( - 100, 1) và B(3(X), 3). 
Giúi 


Đc vẽ đường thẳng AB, ta thực hiện 

• y- 


như sau: 

3 


■ Trên mật phảng toạ dộ, xác dtnh 

2 


các điểm A( -100, 1) và B(300, 3). 

A 

1 

■ Noi hai điểm A và B, ta được 

1 f 0 


đường thắng AB. 

-200 -100 

100 200 300 X 
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Nhân xét: Trong phần kiối ữiức cơ bản diúng ta đâ thấy chú ý" Cííc' t/í»j 
vị lủu ừvn hai ừục hiạ Jộ đưỢc chọn bàiìịỊ nhau (nếu không 
nói Ịự thêm) " . Tuy nhiên/ với toạ độ A( -100, 1) và B(^, 3) 
nếu ta sử dụng đơn vỊ dài trên hai trục toạ độ là như nhau thì 
việc vẽ dường thắng AB là sẽ vượt ra ngoài klìuôn klio ữang 
vở, do đó ở đây ta chọn tỉ lệ trên trục Ox hằng 1 :100. 

Ví du 2: Vẽ ÀABC, biết A(0, 3), B(2, 3) và C{2, 0). Khi dó có nhận xét 
gì về AABC ? 

Giời 

Để vẽ AAI3C, ta thực hiện như sau; 

■ Trên mặt phắng toạ độ, xác định các 
điếm A(b, 3), B(2, 3) va C(2,0). 

■ Nôi các điểm A, B và c, ta được AABC. 

Nhận thốv rằng. AABC là tam giác vuông tại c 

Ví du 3: Tfên hệ tiục toạ độ Oxy, vẽ tia phân giác của góc phần tư thứ 1. 

a. Lấy điểm A’ trên tia phân giác đó có hoành độ = 2, hãy xác 
định tung độ của điếm A. 

b. Nhận xét gì vc mối liên hệ giữa hoành độ và tung độ của các 
điểm M nằm trên tia phân giác đó. 

Giải 

a. Dựa vào hình vẽ, ta thấy ngay: 

yA = 2. 

b. Mọi điếm M(Xm, y^,) thuộc dường 
phân giác trên ta đều có: 

XM = yM^0- 

III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 
Câu hỏi 1: Nôu dịnh nghĩa mặt phắng toạ độ và vẽ hình. 

Cáu hỏi 2: ■ Các dơn vị dài trên hai trục toạ độ được chọn như thế nào ? 
Cáu hói 3: Điém M(Xm, y^) được hiểu như thê nào ? 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Trên hệ trục toạ độ Oxy, vẽ các đường phân giác của các góc 
phần tir thứ II, IV. 

a. Lấy điểm A trên đường phân giác đó có hoành độ Xa = - 3. hãy 
xác định tung độ của điểm A. 
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b. Nhận xét gì vé mối lièn hệ giữa tung độ và hoành độ cùa các 
điểm M nằm trên đường phân giác đó. 

Bài tập 2. Trên hệ trục toạ độ Oxy, vẽ các đường phân giác cua các góc 
phân tư thứ I, III. 

a. Lấy điếm A trên đường phàn giác dó có hoành dộ x^ = 6, hãy xác 
dịnh tung dộ của điểm A. 


b. Nhận xét gì về mối liên hệ giữa tung dò và hoành độ của các 
điếm M nằm trên đường phân giác dó. 

Bài tập 3. Vẽ đường thắng AB, biết: 


a. A(-3, - l)vàB(2,3). 

b. A( - 2. - 1) và B( - L 4). 

c. A( , 2) và B(3, 2). 

4 


A{ ^ . 0) và B(0. ). 

A(270(). l)vàB( -900, -3). 


Bài tập 4. Vẽ AABC, biết: 

ạ. A( 1, 1), B(2,5) vàC(4,-'1). 

b. A( -2, 1), B(0,4)vàC(3.0). 

c. A( - 180, - 30), B( - 60, 60) và C(90, 15). 

Bài tập 5. Vẽ tứ giác ABCD, biết: 

a. A( - 1, 1), B( - 1, 3), C(2, 3) và D(2, 1). Tứ gỉác ABCD là hình gì ? 

b. A( - 2, 1), B( - 2, 3), C(2, 3) và D(2, - 1). Tứ giác ABCD là hình gì ? 

Bài tập 6. Vẽ ngũ giác ABCDE, biết; 

a. A( - 2, 0), B( - 2, 2), C(0, 4), D(2, 2), E(2, 0). 

b. A( - 3, 0), B(0,4). C(2,0). D(0, - 3), E( - 3. - 3). 

Bài tập 7. Cho A(X;^, y^), tìm điểu kiên của x^ và y^ đê; 

a. Điểm A thuộc trục Ox. 

b. Điểm A thuộc trục Oy. 

c. Điểm A thuộc trục góc phần tư thứ I. 

d. Điểm A thuộc trục góc phẩn tư thír II. 

e. Điểm A thuộc trục góc phần tư thứ III. 

f. Điểm A thuộc trục góc phần tư thứ IV. 
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V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 
Bài tập 1. 

a. Từ hìmh vẽ ta nhận được Va = 3. 

h. Với mọi điểm M(Xm, Ym) thuộc 
dường phân giác dã cho, ta luón có: 

Xm = - Ym- 

Bài tập 2. Học sinh tự làm. 

Bài tập 3. 

a. Đê’ vẽ đường thắng AB với A(-3, -1) 
và B(2, 3), ta thực hiện như sau: 

■ Trên mặt phẳng toạ độ, xác đinh 
các điểm A(-3, -1) và B(2, 3). 

• Nói tiai diêm A và B, ta được 
đường thảng AB. 

Bài tập 4. 

a. Oc vẽ 'V\BC vứi A( 1,1) Bi2 5) và 
C(4 - i' ta Ihưc hiện (ihư SHU' 

» 1'rên mật phẳng toà đo KÌC dịnli các 
điém A( I. 1), R(2 5) và04. - 1). 

■ Nối A và B, A và c. B và c. ta 
dược AABC’ cấn vc. 

b. Học sinh tự làm. 

c. Học sinh tư lùm. 

Bài tập 5. 

a. Để vẽ tứ giác AABC với A( - 1, 1), 
B( - 1, 3), C(2, 3) và D(2, l), ta thực hiện 
như sau: 

■ Trên mặt phảng toa dộ, xãc định các 
điểm A( - 1, l), ỈH 1, 3), C(2, 3) 
vàD(2, 1). 

■ Nối A và B, B v,> c. f’ v ì D, D và 
A, ta được tú giac AliQ) cần vẽ, 

Dễ thấy ABCD là hình cliữ nhật. 
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Hài tập 6. Học sinh rựlàni. 

Hùi tâp 7. 

u. Đê điếm A thuộc trục Ox điều kiện là = 0. 

b. Đế điếm A thuộc trục Oy điều kiện là = 0. 

c. Đế diểm A thuộc trục góc phán tư thứ 1 điểu kiện là x^, y^ > ơ. 

d. Đế diêm A thuộc tnic góc phần tư thứ II điều kiện là x^ < 0 và y^ > 0. 

e. Đế điểm A thuộc trục góc phần tư thứ 111 điều kiện là x^, y^ < 0. 

f. Đế diêm A thuộc trục góc phần tư thứ IV điều kiện là x^ > 0 và y^ < 0. 
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Cllủ »Ề nồ TIIỊ CỦA IIÀÍMÍ SỐ 

5 y = ax, vỏi a o 

I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. ĐỐTIIỊ CÚA HÀM só 
Ta có (lịnh nghĩa: 

Đổ thị hàm sốy = f(x) lù tập lìỢỊ) tất cả rác điểm hiểu diễu các cặp 
giá trị tươug ítng ịx, y) trêu mặt phẳug íoạ độ. 

2. ĐỔ THỊ ciiẬ HÀM sốy = ax, (a 0) 

Trước tièn. chúng ta cần biết dến kết quá: 

Đồ thị hàm sốy = ax (u lù một dườug thẳiig di qua gốc độ. 
Như vậy, để vẽ đồ thị hàm sỏ' y = ax (a 0), ta thực hiện: 

■ Xác định thêm một điểm A(x^, ax J với x^ ^ 0. 

■ Nối o với A ta dược đó thị hàm sỏ' y = ax. 

Thí du : Vẽ đổ thị hàm sô y = X. 

Gicii 

Để vẽ đồ thị hàm sò' y = X, (a thực hiện: 

■ Xác định thêm rhột diêm A(2, 2). 

■ Nối o V(ji A ta dược đồ thị hàm sô y = X. 

Nhân xét: I. Đồ thị hàm số y = X chínli là dường phàn giác của góc 
phần tư thứ I, III. 

2. Đồ thị hàm sô' y = - X chính là dường phân giác của 
g(Sc phần tư thứ II, rv. 

II. CÁC ví DỤ MINH HOẠ 

Vídu 1: Vẽ trên cùng một hệ trục toạ độ Oxy đồ thị cùa các hàm .số: 
y = 2x và y = - ^ X. 

Có nhận xét gì vể dồ thị của hai hàm sô' này ? 

Giãi 
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Đế vẽ dồ thị hàm số y = 2x, ta thưc hiện: 

■ Xác dịnh thêm một đicm Ạ( 1.2). 

• Nối o với A ta dược dồ thị hàm sỏ y = 2x 

Đỏ vc dồ iliị hàm sỏ' y = - Ị X, la thực hiỘMi: 

2 

- Xác dịnh thêm một diêni lỉ( - 2, 1). 

■ Nối () với lỉ ta dược dô thị hàm sô y = - X. 

Nhặn xét rằng, do thị cứa hai hàm sô này viiông góc với nliau. 

Ví du 2: Vẽ trên cừng một hệ trục toạ độ Oxy dó thị của các hàm số: 
y = 3x và y = -3x. 

Có nhận xét gì vc dô thị cứa hai hàm số này ? 

Giúi 

Đế vc dổ thị hàm sô' y - 3x, ta thực hiện; 

■ Xác dinh thêm một diêm A( 1. 3). 

• Noi o vứi A ta dược đổ ihị hài.'. số y = 3x. 

Đê vẽ dồ thị hàm sô' y = -3x, ta thực hiện: 

• Xác dịnh thêm một điếm B( - I. 3). 

• Nối o với B ta dươc dồ thị hàm số y = - 3x. 

Nhận XỊÓt rằng, dồ thị cứa hai hàm số này dôi xứng với nhau qua Oy. 
Nhân xét: > ràng: 

Í3x khix>0 

Hx I = , . r 

[-3xkhix<0 

Do dỏ, nôu lấy hai phần đổ thị là: 

■ Phán dồ úiị của hàm số V = 3x ữong góc phẩn tư thứ I. 

■ Hìần dồ tliỊ của hàm sò y = - 3x ữong gcx' pliần tư tliứ n. 
ta nliận dược dồ thị của hàm sô' y = I 3x I. 

Từ dó, dé vẽ dồ thị hàm sốy = I ax I ta lliực hiện như sau: 

■ Vẽ tia OA, vỏi A(xa, ax^), x,^ > 0. 

■ Vo lia OB, với B( x,\, ax,^). 

hoiìc chi cần vẽ tia OA sau dcS lấy dôi xứng OA qua Ov. 
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Ví du 3: Cho hàm số y = ax. Ilãy xác định hệ số a, biết; 

a. Đổ thị h«ni số đi qua điếm A(3, 2). 

b. Đô thị hàm số là đường phân giác cùa góc phần iư thứ II, IV. 

Giai 

a. Vì điếm A(3, 2) thuộc đồ thị hàm số nên; 

2 = a.3 a = . 

3 

Vậy hàm sỏ' có dạng y = ^ X. 

b. Đồ thi hàm sô' là đường phân giác của góc phần tư thứ II. IV, ta có 
ngay a = - 1. 

Ví du 4: Đồ thị của hàm số y = ax nằm ờ những góc phán tư nào của 
mật phảng loạ độ Oxy, nếu: 

a. a > 0. 

b. a<0. 

Giải 

a. Với a > 0, ta có nhận xét rằng với điếm A(Xa, y^^) thuộc đồ thị thì: 

y^ = ax^ => và y^ cùng dấu 

<=> Đồ thị hàm sô' thuộc góc phần tư thứ I, III. 

b. Với a < 0, ta có nhận xét rằng với điểm A(Xa, y^) thuộc đồ thị ihì: 

y^ = ax^ => x^ và y^ trái dấu 

<=> Đồ thị hàm số thuộc góc phần tư thứ II, IV. 

III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Cáu hỏi 1: Phát biếu định nghĩa dó thị hàm số. 

Câu hoi 2: ỉ>) thị cúa hàm sò' y = as (a ^ 0) diạx: xác dịnh như thế nào ? 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1, Vẽ dồ thị các hàm số: 


y = 2x. 

d. y = - 3x. 

y = Xlx. 

1 

y = -x. 

e. y = - - X. 
^ 2 
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Hai lạp 2. ('tio hàm so y = ax. 1 lãy xác dịnh hệ sò a. bicl: 

a. Đồ tliỊ im SI) di L|iia dicni A( 1. 8). 

h ỉ)() tliỊ ..im sd di qua dicm ^ 

c. Đỏ tliỊ làiii, so là dirờiig ph.iii giác của góc phần tu thú 1. 111. 

Vẽ dô thị cúa hàm s6 trong mồi Iruìtng hợp. 

Bài tạp 3. Cho hàm số y = (2a — 3)x. Hãy xác đinh a, biêt: 

a. Đồ thị hàm sỏ di qua đicm A(2, 3). 

b. Đổ thị hàm sô di qua diêm ^ ^ ) 

c. Đổ thị hàm só là đưìmg phân giác cùa góc phần tư thứ 11, IV. 

Vẽ đồ thi của hàm sò trong mỗi trường hợp. 

Bài tập 4. Cho hàm số y = la — llx. Ilãy xác dịnh a. biết: 

a. Đồ thị hàm sộ' di qua điếm A( 1.3). 

b. Đó thị hàm số đi qua đicm B(- * , 8). 

Vẽ đồ thị của hàm số trong mỗi trường horp 
Bài tập 5. Vẽ đồ thị cíia các hàm số sau: 

a. y = lxl. c, y=Ị-\Ị. 

b. y = l2xl. ị 

^•y=|-2i 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SÒ 

Bài tập 1. 

a. Lấy thêm diêm A( 1,2) — Học sinh tự vẽ hình. 

b. Lấy thêm điểm A( 1 , 81 ) —^ Học sinh tự vẽ hình với lưn V tỉ lệ về đơn 
vị ilủi trẽn hai trụi. 

c. Lây thôm dicm A( - 2, - 2) —- Học sinh tư vclììnlì. 

d. Là\ thêm (íiêni Ai 1. '•'l —il >i Smit itỊ \c niiììt. 

! .‘\ i!i :m dicm A(2. - 1) — Học sinh tự vẽ hình. 
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Kài tạp 2. 

a. Vì dicm A( 1,8) thuộc dố thị hàm sò nên; 

x = a.l »a = 8. 

Vây hàm số có dạng y = 8x. 

Họi sinìi tự rẽliitili. 

b. Vì diêm B( ^ , - 3) thuộc dồ thị hàm sò nên: 

4 



Vậy hàm số có dạng y = - 4x. 

Họi siúlì tự vẽ/lình. 

c. Đồ thị hàm sô là đường phân giác cứa góc phấn tư thứ I, 111. ta có 
ngay a = 1. 

Bài tập 3. 

a. Vì diêm A(2. 3) thuộc dó thị hàm sô' nên: 

3 = (2a — 3)2 <=:> 4a = 9 <=> a = ? . 

4 

Vảy hàm sò' có dạng y = ^ X. 

Họi sinh tự vẽ hình. 


b. Vì diêm B( 

4 


) thuộc dổ thị hàm sô nôn; 


- ị = (2a — 3). Ệ o lOa = 13 a = H . 

2 4 10 

Vậy hàm sỏ' có dạng y = - ^ X. 

Họ( sinh tự vẽ hình. 

c. Đổ thị hàm sô' là dưcfng phân giác của góc phần tư thứ II. IV, ta có: 
2a — 3 = - 1 2a = 2 <=> a = 1. 


Vậy hàm sô' có dạng y = - X. 
Học sinh tự vẽ hình. 
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Bài tập 4. 

a, Vì dicm A( 1, 3) thuộc dổ thị hàm số nôn: 

Ta- 1 = 3 Ta = 4 
3 = la — 11 o ■ _ 

[a-l = -3 [a = -2 

Vậy hàm sô có dạng y = 3x. 
ỉ Ị ọc sinh tự vẽ hình. 

b. Vì điếm B(- ^ , 8) thuộc đồ thị hàm sò nèn; 

8 = la— ll.( - Ị ) vó nghiệm. 

Vậy, không tồn tại a. 
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CHỦ BỂ |)Ồ TIIỊ CỈỈA IIÀM s6 
6 y ? — »vdi ỈI Tí o 

__ V 

I. PHƯƠNG PHÁP VẼ ĐỔ THỊ 

Trong phạm vi kiến thức lớp 7, đc có đưực đồ thị hàm số: 

y =-?*., 

X 

chúng ta thực hiện như sau: 

1. Lập báng đê chì ra một số cặp số tương ứng cùa hàm số này, 
thòng thường bảng có dạng; 


X 

- X, 

- Xt 

- X| 

X| 

X; 

X, 

a 

y= - 

X 

a 

X ^ i 

X, 



X , 


2. Vẽ các điếm: 

A(x„ — B( x .. ).C(X,, - ), 

Xi X , • XI 

A'( - x„ ), B'(- X,, - í*- ), C'(x„ ). 

3. Cuối cùng: 

■ Nội các điếm A, B, c theo một đường cong. 

■ Nối các điếm A’. B’, C' theo một đưòng cong. 

1 lai đưìmg cong này hợp thành đổ thị của hàm sô y = -. 

X 

Nhân xét: Đồ thị hàm số y = — gồm hai nhánh, hơn nữa: 

X 

■ Nô'u a > 0 thì nhánh tliứ nhất thuộc gck' phần tư ‘ ư 

I vầ nliánh thứ hai Uiuộc góc phần lư thứ ni 

■ Nếu a < tỉ ihi nhánh thứ nhât thuộc góc phấn 'ii ihiV 

II và nhánh thứ hai thuộc góc phẩn ti’' thiV i \ 
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II ví lụi MINH HOA 

V du 1: Vẽ dỏ ihị hànì số: 



Ciiii 

Trước tién, ta di lâp báng dế chí ra một sô cặp sò tưnng ứng ciia hàm 
sônày: 



- 3 

- 2 

- 1 

1 

2 

3 

6 ' 
y = " 

- 2 

-3 

-6 

6 

3 

T 


Tiếp dến, ta xác dịnh vị trí của các diếm: 

A( 1,6). B( 2, 3), C(3,2), 

A'( - 1. -6). B'( -2. -3),C( -3, -2), 


Oidi cùng: 

■ Nòi các dicm A. B, c theo một đường cong. 

■ Nòi các diếm A', B', C' theo một đường cong. 

I: dường cong này hợp thành đồ thị cùa hàm sò y = ~ . 




Ví du 2: ■ Vẽ đồ thị hàm số: 



Giíìi 

Trirớc tiên, ta đi lẠp biuig để chỉ ra một sô' cặp sô' tương ung của hàm sô' nàỵ: 


X 

-4 

-2 

- 1 

1 

2 

4 

1 

1 

32. 

1 

16 

1 

8 

1 

'8 

1 

1 

32 


Tiếp dện, ta xác định vị trí của các diêm: 

Cuối cùng; 

■ Nối các điếm A, c theo một đường cong. 

■ Nối các điếm A', B', C' theo một đưòrng cong. 

Hai đường cong này hợp thành đồ thị cùa hàm sô y = - . 
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m. HẢI TẬPĐKNÍỈIỈỊ 

Hài tập 1. Võ đổ thị các hàm số sau; 


a. y = 

d. 

y = - ■ 

\ 


X 

3 

b. y = . 


4 

e. 

V = - 



X 

1 


~> 

c. y = - . 

f. 

y = - “ . 

2x 


3x 

Hài tập 2. Vẽ dồ Ihị các hàin số sau: 

1 

d. 

4 

a. y = “ ,• 

y = - , • 



X - 3 

b. y = . 

c. 

1 

y _ . 

x + 2 



1 

c. y = - . 

f. 

1 

X + 1 


^ ” 2x - 4 
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CHiroraG I - ĐƯỜNG THẲnG vuông góc 
ĐƯỜNG ThẢnG song song 


rrong chirưng này, chúng ta sẽ thu nhận được kiến thức về; 

1. Hai góc đối úỉnh 

2. Hai đường thẳng vuông góc 

3. Các góc tạo bởi một đường thẳng cắt hai ựưòng thẳng 
k. Haỉ dường thẳng song song 

5. Tiên đề ơ - clỉt vể dường thẳng song song 

6. Từ vuông góc đến song song 
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CIIỦIIỀ 

^ IIAI GÓC »01 ĐỈNll 


I. KIKN THỨC Cơ BẢN 

1. THH NÀO LÀ HAI (iỏc »ốỉ ĐÍNH ? _ 

Hai Ịịóc đối (íỉnli lủ líai fỉóc mà Ịìiỗi cạnh cảu góc này lù tia đôi 
của một cạnh của góc kia. 

Thí du 1: Cho ba đường thẳng xx', yy', zì dồng quy tại o. Hãy viết tên 
các cặp góc đối đỉnh. 

Giải 

Từ hình vẽ ta nhân thây ngay các cặp góc đối 
đỉnh bằng nhau , bao gồm: 

Ô; và Ô 4 , 

Ô, và Ô„ 

Òi và Ò,,. 
xồz và x'Òz', 
yôx' và y'Ôx, 
zÔy' và z’Ôy. 

Vậy, theo giả thiết ta nhận được 6 cặp góc đối dinh. 

2. TÍNH CHẤT CÚA HAI (ỈÓC Đốl ĐÍNH 



Ta luôn có tính chất; 

|~Hai góc dối dỉnlì thì hằng nhan. 

Chửng minh 
Nhận xét rằng; 

Ò| + Ô 2 = 180", vì là hai góc kể bù. 
Ô, + Ô 4 = 180", VI là hai góc kể bù. 
Suy ra: 

Ồ. = ỏ,. 

Chứng minh tương tự. ta cũng có Ô| = o,. 
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Thí du 2: Vẽ hai đirínig thắng cắt nhau sao cho trong các góc tạo thành 
có một gck- 80’. Tính số do các góc còn lại. 


Giíii 


Giá sir hai dường thắng cắt nhau tại o và Ò| = 80". 

Ta có: 

Ô| = Ò, = 80", vì chúng là hai góc đôi dinh. 

Ò, +Ò,= 180''^O, = Ò,= 180"-Ò, = 180" — 



II. CÁC ví DU MINH HOẠ 

Ví du 1: Vẽ hai đường thắng cắt nhau sao cho trong các góc tạo thành 
có một cặp góc đỏi đỉnh có tổng số đo bằng 130". Tính số đo cúa mỗi góc. 


Giới 

Tlico giá thiết, ta có thê giả sử hai đường thẳng cắt nhau tại o và 
Ò|+Ò,= 130". 

Khi đó; 2 

^ 130‘’ 

Ò, =Ô,= ^ =65". 

Ô, = Ò,= 180"-65"= 115". 

Nhàn xét: Qua ví dụ trên cùng với thí dụ 2, chúng ta có thê khăng 
dịnh dưọc rằng: 

1 lai dường thăng cắt nhau tạo thành 4 góc, ta có thê tính 
dưọc sô do của các góc nếu biết: 

a. Sô do cùa 1 trong 4 góc do. 

b. Tông sô' do của một cặp góc dối đỉnh. 

c. Tong số do của 3 trong 4 góc' dó. 

d. 1 liệu số do của hai góc kề bù. 

e. TỈ số số đo của hai góc kề bù. 


Ví du 2: Vẽ hai đưìmg thắng cắt nhau sao cho trong các góc tạo thành 
có một góc 90". Chứng tó rằng sô' đo các góc còn lại dều bằng nhau. 

Giải 

Giá sứ hai dường thẳng cắt nhau tại o và Ô| = 90". 

Ta có; 

Ô, = Ô, = 90", vì chúng là hai góc đối đỉnh. 

Ô, Ô, = 180"^ o, = Ò, = 180" - Ò, = 180" — 90" = 90". 

Vậy, ta được Ò, = Ò. = = Ô. = 90". 
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Nhản xét: Như vậy, nếu hai dườnff Ihănp, cắt nhau và trọny, Ciíc góc 
lạn lììành có một g(X' vuông thì các góc còn lại củng 
vuông - Trướiụ; bỢp nàv chúnp tcì .sc \cni Kưl kỳ hơn 
tixmy, chù Jồhđi ciườiự, thăng vuíhig g(k'. 

Ví du 3: 1 lãy thực hiện các công việc sau; 

a. Vẽ góc xòy = 60". 

b. Vẽ góc x'Oy' dôi dính với góc xôy. 

c. Vẽ tia phân giác Ot ciia góc xOy. 

d. Vẽ tia dối Ot' cùa lia Ot. Giài thích tại sao Ol' là tia phân giác ciia 
góc x'Òy'. 

e Vicl tên sáu cặp góc đôi đỉnh và lính số do cùa chúng. 

Giúi 

Cõng việc ciia các yêu cầu a), b), c) dược mò tá trôn hình vẽ. 

d. Từ hình vẽ ta thấy; 

Ô| = Ò„ vì đối đinh 
Ôị = Ôị, vì dôi dínli. 

Mặt khác, vì Ot là tia phAn giác 
xòy nên; 

Ò| = => Ò, = Òj <=> Ot' là tia phân giác cùa góc x'Òy'. 

e. Năm cặp góc đối đinh, gổm có: 

Ô, =Ô, = 30", 

Ò, = Ô, = 30", 

Ò, = Ò^= 180"-60"= 120 ", 

xôy = x'ổy’ = 60", 
tÔx’ = t’Ôx = 30"+ 120" = 150". 
yòt' = y'ồt = 30" 4- 120" = 1.50". 

Nhân xét: Trong ví trôn chúng la dã chứng minh dưọc kết quả: 

" Chứng minh ràng hai tia phân giác cùa hai góc 
đối đỉnỉt là hai tía dôi nhau " 

Kết quả này thường sử dụng dế: 

1. Chứng mmh hai tia đôi nliau. 

2. Chứng miiili ba diêm thắng hàng. 
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III. ( Âu HỎI ỔN TẬP LÝ THDYẾT 

Cáu hói 1: 'Ilic nào là hai góc dối đính ? 

Câu hói 2: Ncii tính chát ciia hai góc dối dinh. 


IV. BÀI TẬP »K NGHỊ 

Bài tập 1. Vẽ hai dưìmg thắng cắt nhau rồi dặt tên cho các gck tạo thành. 

a. Viết tên các cặp góc dối dinh. 

b. Viết tên các góc bằng nhau. 

Bài tập 2. Vc bổn dường thắng cắt nhau lại o rồi dặt tên cho các góc tạo 
thành. 

a. Viết tên các cập góc dôi dinh. 

b. Viết tên các góc bằng nhau. 

Bài tập 3. Nốu có n đường thắng cắt nhau tại một đicm thì chúng tạo 
thành bao nhiêu cặp góc dối dinh. 

Bài tập 4, Vẽ hai dưỉmg thắng cãt nhau sao cho trong các gốc tạo thành 
có một góc 68". Tính sỏ' đo Cííc góc còn lại. 

Bài tạp 5. Hãy thực hiệMi các còng việc sau: 

a. Vc góc xôy = 80", 

b. Vc góc x'Oy’ dối đính với góc xOy. 

c. Vẽ tia phàn giác Ot ciia góc xOy. 

d. Vẽ tia dối Ot' cúa tia Ot. Giái thích tại sao Ot' là lia phân giác cùa 
góc x'Oy'. 

e. Viết tên sáu cặp góc đối đinh và lính số do cùa chúng. 

Bài tập 6. Hai dưòmg thẳng cắt nhau tạo thành 4 góc (như trong hình 
vẽ). Tính số đo của các góc còn lại nếu biết': 

a. Ô, = 75". 

b. Ò,+Ò,= 140". 

c. Ò| + Ô. + Ồ, = 

d. Ô.-Ò, =30". 

e. ôỊ = 2ỏ,. 

Bài tập 7. Oio hai góc đối dinh. Vc một tia phân giác cùa một trong hai g('x: 
dó. Cliimg minh rằng tia dối cùa lia này là tia phân giác cùa gtk còn lại. 

V. HUỚNG DẪN - ĐÁP só 



Bài tập I. Họ( sinh tự làm. 

Bài tập 2. Họr sinh tự lùm. 

Bài tập 3, n(n - 1). 

Bài tập 4. Với hình vẽ bên, ta nhận dưực: 
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Ò, = Ô, = 68‘.’. 

Ò. = Ò,= 112'’. 

Bài tập 5. Còng việc cùa các yêu cầu a), b), c) dirơc mô tá trên hình vẽ. 

d. Từ hình vẽ ta thấy: x' 5 ,y 

Ô| = Ò„ vì đối đinh. 3X0^^^ 

Ôị = ồ 4 , vì dối đỉnh. 

Mặt khác, vì Ot là tia phân giác của góc xồy nên: y 

Ô| = Ôọ => Ô, = Ô 4 <=> Ot' là tia phân giác cúa góc x'Òy'. 

e. Năm cặp góc đối đỉnh, gồm có: 

Ô, = Ô 4 = 40", 

Ò, = ồ 4 = 40", 

= 180" - 80" = 100 ", 
xòy = x'Òy'= 80", , 
tôx'= t'Ôx = 40" + 100°= 140", 
yÔt' = y'Òt = 40"+100"= 140". 

Bài tập 6. 

a. Ta có: 

Ò| = Ô, = 75”, vì chúng là hai góc đối đính. 

Ô, +0,= 180" =>04 = 0 .= 180"-Ô, = 180" —75"= 105". 

b. Ta có: 


Ô, =Ô, = 


140" 


= 70". 


Ô, = Ô 4 = 180"-70"= 110". 

c. Ta có; 

Ô, -t- Ô, + Ô, + Ò4 = 360" 


4 ' 


U| + u. + u, + U4 = 

Ô, = Ò 4 = 360" — (Ô, + Ò 2 -H Ò.,) = 360" - 240" = 120°. 
Ô, = Ò 4 = 180" - 120 " = 60". 


d. Ta có: 

Ô, - Ò, = 30" Ó, = 30"-H Ò,. 

Mặt khác, ta cũng có: 

Ò, +Ò.= 180" (ì 30 +0, = 180" <X>Ò, =04 = 75". 
Ô, = Ô 4 = 30" .r . 0 . 

e. Ta có: 


Ô,+Ô,= 1 N('' o. - 2 Ô, = 180° OÔ, =04 = 60". 

Ô4 = Ô, = 20, = 120'. 
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(irìi ĐỀ 


I l/%l tllÌÌÌiNG n lẮỉMii VIMÌIMG ock 


I. KIKN THỨC Cơ BẢN 

I. riií: NÀO LẢ IIAI Ỉ)1 ờní; TIIANC vi ổní; (ióc ? 

Trong chú dể 1, chúng ta dã chimg minh dược kết qnà: I 

Nêu hai cíườuị> tlìẳiiị’ cơr Iiliau sao ( ho I 

U oiiỊi ( á( iỊCH tao thìiiih i ó tuột ịịói 9(f thì 
( ớ( íịóc t òiì lai i ũiìiỉ có sỏ (lo Itằiii^ 9(f " ' 

trong trường luỊtp này, ta nói hai đường thắng dó vuông góc với nhau. 
Như vậy, ta có dịnh nghĩa: 

Hai đường thẳng a, h cắt nhau và trong các gộc tạo thíình có niột góc 
vuông được gọi là hai đường thẳng vuông góc và được ki hiệu lù ưlb. 


Chủ v: Hai đưdng tliầng a, b vuông góc với nliau (và cắt nliau tại O) còn 
dưực gọi là; 

" Dưciitg útãng á viumg gctc với dường títăiĩịt b (tại O)" 
hoặc " Dirờng thăng b vuông góc với dường thăng a (tại O )" 
hoăc " Hai dườiìg tlìăng a và b vuỡnggík' với nhau (tỊÙO)". 


Yêu cáu: Mỗi em học sinli hãy lấy một ví dụ tliực lếvề hai ciường tliăng 
vuông góc với nliau. 

2. VÉ HAI ĐƯỜNÍỈ THẮN(; VUỔNO (ỈỎC 

Như vậy, chúng ta đã biệt được thê nào là hai đường thắng vuông góc, 
và từ đây một vấn để nữa cần được giải quyết là ” Làni thê' nào dể vẽ 
dược chinh xác hai dường thắng vuông góc với nhau ". Để thực hiện điều 
này, trước hết chúng ta thừa nhận kêt quà; 

Qua ntột điểm chỉ kẻ được một và chỉ một dưởng thẳng vuông góc vén 
một đưàig thảng cho ưưởc. 

Bây giờ chúng ta đi thực hiện bài toán .sau: 

Bài toán: Cho một điếm o và một đưòtng thẳng a. Hãy vẽ đường 
thẳng b đi qua o và vuông góc với đường thẳng a. 
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Cín ìì thực hiện 

Ta xét hai trưòmg hợp vể vị trí của điếm o so với đường thắng a. 
TnròiiỊi hợỊ) J : Nếu điếm o nầm trẽn đưỉmg tháng a. 

Cách vẽ đường thẳng b dược minh hoạ qua các hình vẽ. 



Hũnh dạng bon dầu • Đạ êke \ói đính góc vuông Đặi thước trùng với 

trỉmg vói o và một ạuứi góc tia vừa vẽ rồi dùng 

vuôiỊgũùngvóiciuũr^lliẳngic bút kéo dài nó. 

■ Dùng hứ vạch một tia trái 
ạoih góc vuông còn ku. 

TrườHịị hợỊì 2: Nếu đicm 0 năm ngoài đưòng tháng a. 

Cách vẽ đường thắng b được minh hoạ qua các hình vẽ. 



Véu cáu: c cK c>m học sinli hãy Ị:4iát biêu tiiành lời các bưói' tliực liiện trên. 

3. »)r()N(; TRI N(Ỉ TRỰC CÙA ĐOAN TllANC; 

Ta có định nghĩa: 

ĐườiiỊỊ thẳiiỊỊ vnông góc với một đoạn thẳng tại trung diểm của nó 
dược gọi là đường trung tnrc của doỊin thẳng ấy. 

Chủ ý: Klii a là dường, trung trực cùa ctoạn tliăng ÁB la cùng nói " Hdi 
diôm A và Bdôixitng với nhduiịUcì dườìiỊ] dìătiỊỊ cì". 

Như vậy, dc tìựng dượ( dường trung trực ( lia doan thắng AB cho 
trước, chúng ta thực hiện theo các-bước: 

Bướ( I Lấy diêm o là trung diêm cùa AB. 
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Bưó\ 2: Dựntỉ dưctng thắng qiia () vuông 
góc với AIÌ Khi đó, dày chính là 
dư(mg trung trực cÀn dưng. 

11. CÁC VÍ DỊ) MINH HOẠ 

Vídu 1: Vẽ hình theo cách diẻn dạt ” l ẽ iiỏt' \ởy ( ó sô (ỉo hchiịỉ 6(f. 
Lã\' di ém A tiéii liu 0\ lồi vẽ dườHỊị thony a viióiiiỉ iỊÓi' với tia Ox tạị A. 
Lấy diêm li trẽn dườiiíỊ tluniỊỊ a rói vỡ dườiiỊ’ llidiiị; h VIIÓIIÍ’ yóf với ()y. 
(iọi c lủ ỊỊÌao diêm l iui a và h 
Gim 

Thực hiệp; 

■ Vẽ góc xòy = 60*', sau đó lây diôm A trên 
tiaOx. 

■ Sir dung phưcmg pháp trong bài toán với 
trường hijfp 1, ta dimg được đường thắng a di 
qua A và vuông góc với Ox. 

■ liìy diếni B trên dường thắng a, khi dó ta có thê có các trưcmg hợp sau: 
Trườny họp I : Lấy dicm B trùng V(ýị diêm A, ta dirực hình vẽ: 


•h 

c 

Trường họp 2: Lây đicin B nám trong góc xOy. ta dược hình vẽ: 



TrườHỊị hợp d: Lẩy dicm B là giao điếm cua a vứi Oy, ta dược hình vẽ; 
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Ví du 2: Cho đoạn thẳng AB = 12cm. Hãy trình bày cách vẽ đường 
trung trực của đoạn thẳng AB. 

Giời 

Thực hiện; 

■ Lấy điểm o là trung điểm của AB (O nằm 
giữa A, B và OA = 6cm). 

■ Dựng đường thẳng a qua o vuông- góc với 

AB ( Sử tlụiiỵ phương pháp trong hài toán ^ I—^ 

với trường hợp I ). . 

Khi đó, a chính là đường trung trực của đoạn AB. 

V'í du 3: Vẽ hình theo cách diễn đạt " Vẽ đoạn thẳng AB = 4cni và 
đoạn thang BC = fnni rồi vẽ đường trung trực <■ ủa mỗi doạn AB vù BC 
Giải 

Thực hiện: 
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■ Vẽ cloạn ihiing AB = 4cm. Lấy (licMii I' là trung dicm ciia AB (I: 
năiiì giữa A, B và líẠ == 2cm). 

■ Vẽ doạn tliắng BC = 6cm. Lấy dicm L là trung diêm cua AB (|- 
nam giữa B, c và FB = 3cni). 

■ Dirng dường thắng a qua E vuông góc với AB ( sứ (ỉiỊHị’ pliirơiiỊi 
pháp troiiiỊ hài toán với rrườii^ họp I ). 

■ Dưng dưcrng thẳng b qua F vuông góc vứi BC ( Sử chuìỊị phiỉơiìỊị 
l)háp tronịỊ hài toán với trườiiỵ hỢỊ) I ). 

Với các bước làm như trôn chúng ta có dược hình cán vẽ, tuy nhicn ờ 
đày chúng ta nhận được hai hình bới Ạ, B. c có thê tháng hàng hoặc 
không thầng hàng, cụ thc: 


a 



a 

b 

Ã E 

B F 

c 



Ví du 4: CLio góc tù AÒB. Trong góc AÔB vẽ các tia oc 1 OA và OD -L OB. 

a. Chiímg minh rằng AÒD = BỒC. 

b. Chứng minh rằng AÒB + CÓD = 180". 

c. Gọi Ox, Oy theo thứ tự là tia phân giác của các góc AÔD và BÔC. 
Chínig mình rằng Ox 1 Oy. 

Giíỉi 

a. Vì các tia oc và OD ờ trong góc AỒB nên: 

AÔD = AÔG — CÔD = 90" — CÒD. 

BÒC = BÔD — CÔD = 90" — CÔD. (2) 

Từ (1), (2), suy ra: 

90” -- CÔD = 90" — CÔD o AÒD = BÔC, đpcm. 

b. Ta có: 

AÒB + CÒD = (AÔC + BÔC) + CÔD 
= AÔC + BÔC + CÔD 
= AÔC + BÒD 


A X D 
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= 90"+ 90"= 180", đpcm. 
c. Từ giả thiết, ta có: 

AÔD = 2xÔD 

côy = ’ BỒC = 1 AÒD = xÔD. 

2 2 

Mặt khác, ta lại có; 

xôy = XÔD + DÒC + còy = 2xÔD + DÔC: 

= AÔD + DỎC = AÔC = 90" 

<=> Ox 1 Oy, dpcm. 

III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hỏi 1: niê nào là hai dường thắng vuông góc ? Lấy ví dụ thực tế 
về hai đường thẳng vuông góc với nhau. , 

Câu hói 2: Có bao nhiêu đường thảng đi qua một diếm và vuông góc 
với một đường thắng cho trước ? 

Câu hói 3: llãy trình bày cách vẽ đường thắng b di qua o và vuông 
góc với dường thắng a cho trước. 

Cảu hói 4: Nêu dịnh nghía đường trung trực cùa đoạn thắng. 

Câu hói 5: Nêu cách vẽ dường tmng tnrc cùa doạn thẳng AB cho inrcx;. 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Cho đoạn thắng AB = 8cm. llãy trình bày cách vẽ dường 
trung trực của doạn thẳng AB. 

Bài tập 2, Cho ba dicm A. B, c không thắng hàng. Gọi M, N. p theo thứ 
lự là trung diêm của AB, BC, CA. 

a. llãy trình bày cách vẽ các dUíTng trung trực cứa các doạn tháng 
AB, BC.CA. 

b. Có nliẠn xét gì về ba dưcmg trung trực trên. 

Bài tập 3. Cho hình chữ nhật ABCD. 

a. Hãy trình bày cách vẽ các dường trung trực cùa các doạn thẳng 
AB, CD. Có nhận xét gì về hai dường trung trực này. 


142 



b. Hãy liình bày cách vc Ciíc cliùmg trung trưc cua các doạii thắng 
AD. BC'. Có nhận xct gì vc hai dường ttruiig trực này 

c Nhân xét gì vé hai dường trung trực cùa Ali và AD. 

Hài tập 4. Vẽ hình theo cách diẻn dạt " Vẽ ịịóí \Ôy có số (ỉo hằny 45" 
Liíy (lichi A n èn íiu 0 \ rồi vẽ (ỉườiiị’ lliắiiy n vuông gó( với tid () \ lụi A 

Lõy (liêin lì nên (lường thắng í/ rồi vẽ (lưíỉng thắng h vji(hig gói với Oy 

(ioi c /à giao (hêin ( tin a và 

lìài tập 5. Vẽ liình theo cách dicn dạt ” Vẽ góc \0\' có sô (lo Ixhìg so". 
Lãy (li(hn A trên tin () \ rồi vẽ (lường thăng a vnỏng gỏi V(fi tui 0 \ loi A. 

L(i\ ihcin lì trên tid ()\ rồi \ ẽdường llning h vnông gó( V('fi ()\ tdi lì. Cìoi 

c h'i gido (Hem (lid d V(I I) ". 

Hài tập 6. Clưrng minh rằng góc lạo brn hai tia phàn giác cua hai góc ke 
bù là một góc vuông. 

Hài tập 7. Cho g()c xOy và lia O/ nằm trong góc dó sao cho 
xô/, = 4yÔ7.. Tia phân giác Ot.cua góc xỏ/ thoa mãn Ot 1 Oy. Tính sò 
do cua góc xOy. 

Hài tặp 8. ('ho góc xOy = 90". Trong góc x()y vẽ các lia (X', OD sao cho 
AÒ(' = HÔD = 60". 

a Tính số do cùa các góc AỎD. DÒC, CỎH. 

b. Trên nứa mặt phắng có bò là dường thắng OA và chứa tia OB ta vè 
tia Oỉí sao cho OB là phàn gíc cùa góc DÔH. ('hứng minh rằng 

oe 1 OI-:. 

Hài tâp9. Cho góc tù AÔB. 1'rong góc AOB vẽ ,các lia 0(' sao cho 
AÒC + A()li = 180". Vẽ tia phàn giíic OD cúa góc 13ÔC. 

a. BÔC + 2AÒC= 180". 

b. Chứng minh rằng OA 1 OD. 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 

lỉài tập 1.//ợ< .vứ///n//ừ«í. 

lỉài tập 2. Ba đường trung trực đồng quy tại một diểm - Diểtn Iiìiy dược 
( hình lò túm dường tròn ngO(ji tiếp AABC ■ 

lỉài tập 3. 

a. Hai đường trung trực này trùng nhau. 

b. Hai đưcmg trung trực này trùng nhau. 
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c. Hai điríyng trung trực này vuông góc với nhau. 

Bài tãp 4. Họi sinh tự làm. 

Bài tập 5. //ọ< sinh tự làm. 

Bài tập 6. ỈỈỌi sinh tựlìmi. 

Bài tập 7. Ta có. 

xôy = xÔz + yÔz = 4yÒz + yÒz = 5yÔz. (1) 

Mặt khác ta lại có; 
yôt = 90" 

90" = yỏz + zÒt = yồz. + ^ xô/, 

= yÔz + ^ .4yÔz = 3yÒ/ 



c:>yÔz = 30". 

Thay (2) vào (1), ta được; 

xôy = 5,30"= 150". 
vạy, ta tìm được xOy = 150". 

Bài tập 8. 
a. Ta có ngay: 

AÔD = AỎB — lìÒD = 90" - 60" = 30". f; 
BÔC = AÒB — AÒC = 90" - 60" = 30". 
CÔD = AÔC — AÔD = 60" — 30' = 30". 


( 2 ) 



b. 'Pa có ngay: 

CÔE = CÔB + BÒE = CỚB + BÒD = 30" + 60" 90" 
<=> oc 1 OE, dpcin. 
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CIIỈÍ BK c4c otk TẠO imm MỘr inliìliMỉ 

3 'niÌMìcÌTiiAinuãìMiỉiii/i^ỉiỉ 

I. KIKN Tỉiức ( (í BẢN 

1. (i(k so I,E TR()N(; (ÌÓCĐỔNCVÌ 

Chúng ta sẽ bắt dầu với giá thiết cho hai đưctrng thắng a và b. Vẽ 
dường thẳng c cát cá a và b theo thứ tự tại A, iỉ, 

Khi dó; 

■ Tại giao diếm A ta có 4 góc là: 

Ả„ Ả,. Ả„ À,. 

■ Tại giao diêm B ta có 4 góc là: 

Đế thiết lập mối tương qua giữa các góc ờ đỉnh A và các góc tại đỉnh 
B người ta sử dụng các dịnh nghía: 

■ Các cặp góc Â| và B Â, và B ,, Â, và B „ Â, và B 4 dược gọi là 
các cặp góc dồiiỊỊ vị. 

■ Gíc cập góc Ả, và B „ A 4 và Bị dược gọi là các cập góc .vo le rroiiịi. 

■ Gíc cặp góc Â I và B Â4 và B , dược gọi là các cặp góc 0 0 //g < iíiiỹỉ phía. 

ĩhLduT Ị Xem hình vẽ dưới đây rồi viết tên các cặp góc đồng vị, so le 
trong, trong cùng phía. 


Giải 

Ta xét ba trưòiig hợp; c 

TrườiiỊi họp /: Đường thảng c cắt cá a và b theo thứ tự tại A, B. Khi dó: 

■ Gtc cặp góc Â| và B Â, và B Ị, Â, và B Â4 và B 4 được gọi là 
các cặp góc cỉồiiịi VỊ. 

■ Gíc cặp góc Ả| và B „ Â4 và ồ 2 được gọi là các cặp góc so le trong. 

■ Các cặp góc Ả I và B 4, A4 và B 4 dược gọi là các cặp góc tì ong í Ìoìg phía. 
Trường hỢỊ) 2 ■. Đường thẳng b cắt cá a và c theo thứ tự tại B, c. 

Họ( sinh tự lủni. 

Trường hỢỊ> 3: Đường thẳng a cắt cả b và c theo thứ tự tại A, c. 

Học sinh tự lùm. 
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2. TINH ( IIÂ I 

Đô, xây dimg lính chât của các góc so Ic trong và các góc 46ng vị 
chúng la hãy bát dầu với thí dụ cụ thê sau: 

Thí du 2: rrên hình vẽ bèn. cho Ả| = B I = .^0": 

a. Hãy lính Ả, và B 

b. Hãy tính Ả, và B 

c. Hãy .so sánh Ả, và B 
Giải 

a. 'l a có: 

Â, + Â,-ISO" 

, Ả, = 1 SO" - Ả, = 1 SO" — 4.“^" = I 
B , + B , = I XO" 

o B : = I SO" - B , = 1 SO" — 45" = 135". 

Nhận thây rằng Ả, ;= B .. 

b. l a có: 

Ả, = Â| = 30", vì cliúng là hai góc đối dinh. 

B , = B I = 30", vì chúng là hai góc dối dínli. 

Nhân thấy răng Ả, = B V 

c. l a có ngay Ả, = B ,. 

Nhận xét: Ịsjến chí sứ dụng giá Ihict Â| = B , thì sự bằng nhau cua 
các cặp góc trên vẫn đúng. Chính vì diéu này chúng ta có 
dược tính chất .sau. 

Nến (ỉườiiiỊ tliẳnỊỊ (■ cắt hai (htò/iỊỊ tluhiỊỊ u. h và tro/iỊỊ các ^óc\ 
tạo thành có: 

1 . Một cặp gói' (lồng vị l)âng nhan thì: 

a. Hai góc đồng vị hằng nhan. 

b. Hai góc so le trong Ikhig nhan. 

2. Một cặp gốc .vo ìe trohg bằng nhan thì: 

a. Hai góc so le trong còn lại Ikhig nhan. 

b. Hai góí • đồng \ 'ị Ixỉhg nhan. 
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II. CÁC ví DỤ MINH HOẠ 

Ví du 1: Hãy điền vào hình sau số đo của các góc còn lại: 



Giói 

Từ hình vẽ nhận thấy rằng đường thẳng c cắt hai đường thảng a, b và 
trong các góc tạo thành có một cặp góc đồng vị bằng nhau, do đó ta nhận 
dược kết quá diền như sau: 



Ví du 2: Hãy dién vào hình sau số do của các góc ròn lại; 



Giiti 

Từ hình vẽ nhận thây rằng đường thắng c cắt hai đường thắng a, b và 
trong các góc tạo thành có một cặp góc so le trong băng nhau, do đó ta nhận 
được kết qiui đién như sau: 
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III. CÂU HỞI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hói 1: Vẽ đường thẳng c cắt hai đường thắng a và b theo thứ tự tại 
A và B, từ đó chỉ ra các cặp góc so le trong và các cặp góc 
đồng vị. 

Cáu hói 2: Phát biểu tính chất. 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Xem hình vẽ dưới đây rồi viết tên các cặp góc đổng vị, so le 
trong, ti jng cùng phía. 



Bài tập 2. Xem hình vẽ dưới đây rồi viết tên các cặp góc đổng vị, so le 
trong, trong cùng phía. 



Bài tập 3, Hãy điền vào các hình sau .sô do cùa các góc còn lại: 



148 



Hài tạp 4. Hãy điên vào các hình sau sô đo cùa các gó 



Bài tập 5. Hãy điền vào các hình sau sò đo cùa các gó( 



V . HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 

Bài tập 1. Họx sinh tựlùni. 
Bài tập 2. Ta được: 



Bài tập 3. Ta được: 





I l/%l tiiJỜMìi iiiAng !«iai\CỈ ISiOMỈ 


t lli} »Ề 

4 

I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. MIẢC LAI 

I roiig phần kiến thức hình học lớp 6, chúng ta đr» được tiép xúc với 
nội dung: 

1. Hai đường tháng song song là hai dường__ 

thang không có đicm chung. 

2. Hai dưítng thắng phán biệt thì hoặc cát 
nhau hoặc song song với nhau. 

2. DẤl IIIỆL NHẬN BIẾT HAI ĐƯÒNd thảm; SONí; SONí; 

Ta thừa nhận tính chãi sau: 

Nên clườn^ thang c cắt hai đường thang a, h \’à tí ong các góc tạo thành 
có một cặp góc so ỉe tỉ ong hằng nhan (hoặc một cặp góc đồng vị bằng 
nhan) thì a và h song sotìg vói nhait. 


Nhân xét : 


Như vậy. ta có hai dưcmg tháng a và b song song với nhau 
nếu một trong các đicu kiện sau xáy ra: 


1. Ả, = B,. 

2. Â,= B,. 

3. Â, = B ,. 

4. Â, = B ,. 

5. Â, = B ,. 

6. Ả, = B 



Hai dường tháng a và b song song với nhau thì. 

■ Kíhiệua//b. 

■ Khi dó ta còn có thê nói: 


'■ Dường thẳng a song song với đường thẳng h " 
hoặc " Đường tlkhig h song song với âường thang a ". 
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Các em học sừih hãy chiing minh thêm dâu hiệu: 

" Nêìi (íườiiiị llìẳiìỊị (■ cắt hai (íườiiiỉ rliẳiiỊỊ (I. h và troiiiỊ cúc ịióc 
tạo tliàiìh có lìiột cặp Ịịóc troìì^ CÙIIỊỊ pììia hà Iiliait thi u và h 
song song với nhau ." 

Hãy điền vào hình sau sô đo của các góc còn lại: 



Giải 

Từ hình vẽ ta thây ngay a // b. nên ta nhận được kết quả điển như sau: 


b 

Thí du 2: Biết rằng hai đường thẳng a và b cùng vuông góc với đường 
thẳng c. Chứng tỏ rằng a // b. 

Giải 

Theo giả thiết: 

a 1 c <=> Â| = 90". 
b 1 c ẽ , = 90". 

Khi đó, ta nhận được: 

Â, + B|=90" + 90" = 180° 

<=> a // b, vì có hai góc trong cùng phía bù nhau. 

3. VẼ HAI ĐƯỜNG THẮNG SONG SONG 

Như vậy, chúng ta đã biết được dấu hiệu đế nhận biết hai đường thẳng 
song song với nhau, và từ đây một vấn đề nữa cần được giúi quyết là 
" Làm thế nào dê vẽ dược chính .\ác hai dường thẳng song song với nhan ". 
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Đê thưc hiện điểu nay, trước hết chúng ta thùa nhận kết quã (được gọi 
là "Tiêndểơ -dit")-. 



Cái lì tìníc hiện 

'l a có thế lựa chọn một trong các cách sau; 


Cách /; Cách vc dưcnig tháng b được minh hoạ qua các hình vẽ. 



lfiiihdiuig ■ txư êkc vói một ■ Đạt èke vói cạnh Đặt thước trùng 

hmđấu ạuili góc vuông huyền tÙHig vói tia với tia vừa vẽ rổi 

dÌDig vói đuòng vùi v€ và một điiứi dùng bút kéo dài 

tliắng a và auih trùigvóiO. nó. 

huyảiđiquaO. ■ DÌDig bi'í v.ch một 
■ Dìoig biì Vidi một tia ũửi cạnh góc 

tia trên cạnh huyển vuông. 

Củdì 2: Cách vè điừmg thắng b được minh hoạ qua các hình vẽ. 

Cách vẽ đường thắng b dược minh hoạ qua các hình vẽ. 
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4. TÍNH CHẤT CỦA HAI ĐƯỜNG THẲNG song S()N(; 

Với hai đường thẳng song song ta nhận được tính chất sau: 

Nếu một đưàìg thẳng cắt hai đường thưng song song thì: 

1. Hui gó*. • so le tì ong bảng nlmi. 

2. Hai góc đồng vị bằng nhau. 

3. Hai góc tì ong cùng plìíư bừnhuu. 

Chú v: 1. Nếu a // b tliì mỗi đoạn tliăng (mỗi tia) của dường thăng 
a sẽ song song với mỗi đoạn (mỗi lia) cua dường thăng h. 
2. Hai doạn tììăng (hoặc hai lia) kliông có diôm chung tliì chưa 
chắc song song với nhau. 

Thí du 3: Biết a // b, hãy điền vào hình sau số do cùa các góc còn lại: 



Giâi 

Vì á // b nên; 

■ Hai góc so le trong bằng nhau. 

■ Hai góc đồng vị bằng nhau. 

■ Hai góc trong cùng phía bù nhau, 
ta nhận dược kết quả điển như hình bồn. 

5. CẶP GÓC CÓ CẠNH TƯƠNG ỨNG SONG SONG 

Chúng ta có kết quả sau: 

Nếu hai góc có cạnh nrơng íoig song song thì chúng Ixlng nhau hoậc bù 
nhau, cụ thể: 

1. Chúng hằng nhau nếu hai gói • cùng nhọn hoặí • (iing tù. 

2. Chúng hù nhau nếu gói' này nhọn và góc kia tù. 

3. Nếu một gói vuông thì góc cồn lại cnng vuông. 
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II. CÁC ví Dlỉ MINH IIOẠ 

Vidu Ị; rinh các góc cua hình Alỉ('l) (Alỉ // ('!)), biết Ả = 3 D và 
B - c = 30". 

Giíii 


Vì ABC'1) là hình thang với AB //CD, la có; 
1S()" = Â+ õ =31) + 0=4 0 
ĩ) =45"-->Ả= 13.')" 



I <S()" = B + c " ' ™ (3()" + c) + c = 30" + 2 c 
<-> c = 75" 


B = ISO" - c = 105". 

Ví du 2 : 'I rcn hình vc bên, cho 
AÕB = 120" và ()l là tia phân giác ciia 
góc AOB. (4iứng minh rầng Ax // ()l và 
By//()t. 

Ciiiii 



'llico giá Ihiêì, Ọt là lia phân giác ciia góc AOB = 120" nên: 

Ô, = Ô, = 60". 

Nhận xcl rằng: 

■ Vì (), = OBy nên Ol // By bỏi vì chúng có hai góc so Ic trong 
bàng nhau. 

■ Vì o, -t- OẢx = ISO" nên ()t // Ax bởi vì chúng có hai góc trong 
cùng phía bù nhau. 

yj dụjầj C'ho AABC'. rinh lổng Ả -I- B 4- c. 


Qua A kc dưừng thắng cl song song với B(", la ngẠn thấy ngay: 
B = A|. vì so Ic trong. 

• A : 

c = A„ vì so Ic trong. 

Khi dó: 

Â + B -t- c =Ả-t-Ải + Ả,= ISO". 
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Nhàn xét : I. rn)njT thí dụ ữên chúriịỊ ta đã sứ dụng pIiuiAĩg plứp 
íỉụìip, Uiòm hinli phụ dê Uiựi hiện. Nếu biết cách vận 
dụng phưtíng pháp này thì nhiều bài toán sẽ dưỢc giải 
quyết một cách khá dơn giản - c húng ta sè còn gặp lại 
phương pháp này trong những chú dề tiêp llieo. 

2. Qua ví dụ trên, chúng la ghi nhận dưỢc một kéì quả; 

" Tônp ba góc b ong inộl lam giác luôn bằng 18Ơ’". 

Ví du 4: Cho a // b chứng tó rằng nếu đường thắng c cát dường thắng a 
thì cũng cắt đường thẳng b. 

Giíỉi 

Giá sử đường thắng c cắt đường 
thắng a tại diêm M. 

Giả sử trái lại c không cắt b, tức là: 
c//b. 

Khi đó " Qua điểm M ke được hai đường thang phân hiệt a và c song 
song với h ", điều này mâu thuẫn vớí tiên đc ơ - clit. 

Vậy, c luôn cắt b. 

Nhản xét : 1. Trong thí dụ ừên chúng ta dã sử dụng phưtípg pháp 
chứng minh iTằngphàn chứng dê tliực hiện. Lược dồ klii 
sử dụng phương pháp chứng mừih phán chimg dể 
chứng minh túứ> chất K đưỢc minli hoạ tlieo các bước: 
Bước I: Giả sử trái lại lính chât K không dứng, klii 
dó ta có tínli chât K'. 

Bưới 2: Khai tliác tính châl K' dẫn lới diều mâu thuẫn. 
Bước 3: Kết luận về tínli chất K. 

2. Qua ví dụ trên, chúng ta ghi nhận dưỢc một kết quà; 

" Nêu một dường thăng cắt một bon^ hai dường 
tlĩắng song song thì nó cắt dường thăng còn lại". 

Ví du 5: Qua điểm A ở ngoài đưòng thẳng a vẽ n + 1 đưòng thẳng 
phân biệt. Chứng minh rằng ít nhất cũng có n dường thảng cắt a. 

Giải 

Giả sử trái lại, trong số n + 1 đưòng thảng phân biệt kè qua điếm A có 
chưa đến n đường thẳng cát a. 

Suy ra, còn lại ít nhất hai đường thẳng không cắt a. 
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Vậy, hai dường thắng này sc cùng di qua A và song song V(ýi a, diéu 

này màu thuẫn vì nó trái với tiên đé ơ - clit. 

Vày, ít nhát cũng có n dường tháng cắt a. 

IH. CÀU HỎI ỖN 1 Ập LÝ THUYẾT 

Cáu hỏi i: 'lliế nào là hai dười^g tháng song song ? 

'IVong các câu trá lời sau, hãy chọn càu dúng; 

a. Hai dường thắng song song là hai đường thắng không 
có điếm chung. 

b. Hai đường thảng song song là hai đường thắng phán 
biệt không cắt nhau. 

c. Hai đường thẳng song song là hai dường thẳng không 
cắt nhau. 

d. Hai dường thắng song song là hai đưcmg thảng không 
cát nhau, không trùng nhau. 

Câu hỏi 2: lliế nấo là hai đoạn thẳng song song ? 

Trong các câu trà lời sau, hãy chọn càu đúng; 

a. Hai doạn thẳng song song là hai đoạn thẳng không cắt nhau. 

b. Hai đoạn thắng song song là hai đoạn thẳng nằm trên 
hai dường thảng song song. 

Câu hỏi 3: Làm thê nào đê nhận biết a // b ? 

Trong các câu trả lời .sau, hãy chọn câu đúng: 

a. Nếu c cắt a và b và trong các góc tạo thành có một cặp 
góc so le trong bằng nhau thì a song song với b. 

b. Nếu c cắt a và b và trong các góc tạo thành có một cặp 
góc đồng vị bằng nhau thì a song song với b. 

c. Nếu c cắt a và b và trong các góc tạo thành có một cặp 
góc trong cùng phía bù nhau thì a song song với b. 

Câu hỏi 4: Phát biếu tiên đề ơ - clit. 

Câu hỏi 5: Trong các phát biếu sau, phát biếu nào diễn đạt đúng nội 

dung của tiên đé ơ - clit: 

a. Nếu qua điểm M nằm ngoài đưèmg thẳng a có hai 
đường thẳng song song với a thì chúng trùng nhau. 
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b. rho điếm M ớ ngoài đường thẳng a. Đường thắng đi 
qua M và song song vói đường thẳng a là duy nhất. 

c. Có duy nhất một dường thắng song song vứi một dường 
thẳng cho trước. 

d. Ọua điểm M nằm ngoài dường thẳng a có ít nhát một 
đường thẳng song song với a. 

('âu hỏi 6: Hãy trình bày cách vẽ đưỉmg thẳng b đi qua o và song song 
với dường thảng a cho trước, biết p không thuộc a. 

Câu hói 7: Phát bicu các tính chất của hai đường thắng song song. 

('âu hói S: 1 lãy trình bày các bước khi sử dụng phưưng pháp chứng 
minh bằng phán chứng dê giái toán. 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Biết a // b, hãy điền vào hình sau số do ciia các góc còn lại: 



Bài tập 2. Hãy diên vào hình sau số đo của các góc còn lại: 



Bài tập 3. Cho hình ABCD (AB // CD). Tính các góc B và D biết 
Ả=;6()%à c = 130". 

Bài tặp 4. Trên hình vẽ bén, cho AÔB = 100" và Ot là tia phAn giác cùa 
góc AOB. Chứng minh rằng Ax // Ot và By // Ot. 

B V 
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Bài tạp 5. Cho hai góc xỏy và x'Ô'y', biêt Ox // 0’x' (cùng chicii) và 
Oy // oy (cùng chiổii). Chứng minh rằng xOy = x'Ò'y’. 

Bài tặp 6. Cho hai góc xòy và x'Ô'y’, biết Ox // 0'x' (cìing chiểu) và 
Oy // oy (ngược chiều). Chứng minh răng xOy + x'Ôy = I so". 

Bài tập 7. Ọua đièm A ớ ngoài dường thang a vẽ 1(K) đưímg thắng phân 
biệt. Chứng minh lẳng ít hhất cũng có 09 dường thắng cãl a. 

Bài tập 8. Cho góc xôy khác góc bẹt và mót dicm A ớ trong góc đó, 
Một dường thắng a di qua dicm A và song song V(TÌ ()x. Chimg minh 
ráng a cắt Oy. 

Bài tập 9. Chứng minh ràng nẽu hai dường thắng song song bị cắt bới 
một cát tuyến thì: 

a. I lai tia phiìn giác cua một cặp góc so le trong song song với nhau. 

b. Hai lia phítn giác ciia một cặp góc dồng vị song song với nhau. 

c. I lai tia pliân giác cùa một cập góc trong cùng phía vuông góc với nhau. 

V. HirỚNG DẤN - ĐÁP SỐ 
Bài tập I. Ta dược; 



Bài tập 2. Họi sinh tự lùm. 
Bài tập 3. Khi đó: 

D = lS(y'-Â = 12Ư' 

B = 18(f-c = 50". 



Bài tập 4. lỉọc sinh tự làm. 


Bài tập 5. Nối OO', ta có nhận xét rằng; 

■ Vì Ox//0'x'nên Ò| = Ô’| do đồng vị. 

■ Vì Oy // 0'y' nên ôn = Ò\ do đồng vị. ^ 

Khi dó: 

xỏy = Ò| + Òn = Ó'| + Ò\ = x'Ô'y', đpcm. 
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Nhân xét : Qua ví dụ trên, chúng la ghi nhận dưỢc một kết quả: 

" Hai póc có cạiứì tưciiig ibiy, Sony Sony cùny chiều thi 
bầiy nJiau". 

Bài tập 6. Nối OO', ta có nhận xét rằng: 

■ Vì Ox//0'x'nên Ò| = Ò'| do đồng vị. 

■ Vì Oy // 0'y' nên Ô, = Ò'. do so le. 

Khi đó: 

xòy = Ô, + Ò. = Ô', +Ô',= 180'’-x'ồy ^ 

o xôy + x'Ô'y' = 180", đpcm. 

Yéu cáu; Qua ví dụ trên, hãy phát biêu kết quả. 

Bài tập 7. SiỉílụnịỊ phươììg pháp cliửnịỊ minh phản I liứiiỊỊ. 

Bài tập 8. sửiìụng pliiíơiiỊỊ pháp chửiiỊị niinlì phản chứììịị. 
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Cllù BỀ 


lủVÚK\GCi<'lCtlíí\»mi\(iiSOMỈ 


1. KIẾN TIIỨÍ' ('() BÂN 

1. Ql AN IIÊ (;il A TÍM! VLÔNíì (;ỎC VỚI TÍMI SON(ì SONC; 


Trong chú đé Irirớc. chúng ta dã giái dược thí dụ với yêu cầu ” Biết 
'íhii' Iná clườiiịt thciiỊị' a và h cùiii’ viiỏiii’ gór với (ìườììỊị tliaiiiỊ c. CliứnịỊ 
ĩó râiig a // h 

Như vậy, chúng ta ghi nhận được kết quả: 

Hai dường thẳng phán biệt cùng vitông góc với đường thung thứ hu thì 
song song với nìiun. 


Cụ thế, ta có minh hoạ: 
[a 1 c 
blc 


>a//b. 


Thí du 1: Hãy điền vào hình sau sô đo của các góc còn lại: 


a 

b 



Cũng trong chù đé trước, chúng ta đã giải được ví dụ với yêu cẩu " Cho 
u H h chứng tò rủng nến dường thung c cất đườììg thẳng u thì cũng cất 
dường thung h ”, nếu trong giả thiết trên chúng ta thay c cát a bằng cvg 
với a thì ta có thê khảng định được rằng khi đó b cũng vuông góc với c. 

Như vậy, chúng ta ghi nhận được kết quả: 

Một đường thẳng vuông gói' với một trong hai đường thảng song song thì 
nó vuông góc với đường thẳng kiơ 
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Cụ thê, ta có minh hoạ; 


Thí du 2: llãy diền vào hình sau số do cúa các góc còn lại; 



Với hình vẽ, ta có; 



^ B' ^0'/ 150" 

từ đó, ta nhận đựợc cách điền góc như hình vẽ. c 

2. BA ĐƯỜNG THẮNG SON(; SONG 

Thí du 3: Cho ba dưòng thẳng a, b, c, biết a // c và b // c. Chứng tỏ rằng a // b. 

Giải d| 

— - ^ 

Kẻ đường thăng d 1 a, suy ra: ^_ 


=> d 1 b, vì c // b. • I 

Từ đó, ta thấy a và b cùng vuông góc với dường thắng d nên a // b. 
Như vậy, chúng la ghi nhận dược kêt quá: 

Hai đường thẳng phán hiệt cìing song song vói đường thẳng thứ ha thì 
song song vói nhau. 

Thí du 4: Trôn hình vẽ, cho AÔB = a + p. Chứng minh rằng Ax // By. 
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Cr> ()t // iiy. vì có hai góc so Ic trong bằng nhau. 
Vây. ta có: 

Ot // Ax và Ol // By Ax // By. dpcm. 


Nhán xét : I. Nliư vậy, Irong Idi giái trên chúng, ta dà sứ dụng thêm 
dưòng, phụ la tia C)t. Một câu liòi thường dưọc các em 
hiH sinh dặt ra là " l'cìi Síio ỈỊii n/ỊỈi í LÌược như vậv ? 

C âu trà Idi ccS thê dược lí giải như sau: 

■ l a Ihâv hai lia Ax và By chưa cỏ một cát tuyến nên 
chưa thê có đưỢc các càp góc so le trong hoặc căp góc 
trong cùng phía.. 

• Iheo hình vẽ ta có hai cát tuyêii chung gốc o lả OA 
và 015. 

Chính vì vậy, la nghĩ ngay tỏi việc sứ dụng một dường 
lliăng chung gian di cỊua o, đó chínli là tia Ot. 

2. o dây, dê chửng mmh hai dường thắng song song, ta di 
chứng, minh ncS cùng song, song với dường, tliăng tliứ ba. 
Tlií dụ tiôp theo, chúng, la sẽ sử dụng điều ngưỢc lại, tức 
là với hai dường, lliăng, song, song, cho trước chúng ta sẽ 
lạo ra một dường, thăng song song với chúng đê thực 
hiện dôi hoi cùa bài toán. 

Thí du 5: 1 Vcn hình vẽ, cho Ax // By. Chiímg minh rằng: 



Giãi 

Dựng tia Ot // Ax, suy ra: 

ỏ, + À = 180 ". 
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B 


y 


Mặt khác, vì Ax // By nên Ot // By, suy ra: 

Ô, + B = 180'’. 

Vậy, ta có; 

Â + AÔB + B= Â + Ỏ, + Ô, + B 

= 180"+180''= 360". ^ 

II. CÁC VÍ DỤ MINH HOẠ 

Ví du 1: lỉãy điển vào hình .sau sò do cùa các góc còn lại: 



a // b vì có hai góc so le trong bằng nhau, 
a // c vì có hai góc trong cùng phía phụ nhau, 
suy ra a // b // c. 

Vậy, ta nhận dược cách điền gộc như hình vẽ. 




Ví du 2: ĩ 'rên hình vẽ, cho xởy = a + p. Chứng minh rằng At // B/.. 



A X 
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lYong góc AOB clirng tia Om // At, suy ra: 

(), = xẢt = (X. 

Khi ckY 

Ò, = xỏy - Ố, = (X + p - a 
= ịị=yBy. 

<=> Om // Bz. vì có hai góc đổng vị trong bằng nhau. 

Vậy, ta có: 

Om // At và Om // B/ 

=> At // B/.. dpcm. 

Ví d u 3: 'lièn hìnli vẽ, cho AOB + A, - ixo" = B Chứng minh rằng 

AxTbv. 



(ỉiiii 


X 



Prong góc AOB dựng tia Ot // Ax, suy ra: 

Ả., + Ò, = 180". 

Khi dó: 

Ó, = AÒB - Ò, 

= AÒB —(180"-Ảọ 
= AÒB-t-Ả, - 180"= B, 



<=> Ol // By, vì có hai góc so le trong bằng nhau. 
Vậy, ta cxí: 

Ot // Ax và Ot // By 
=> Ax // By, dpcm. 
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Bài tạp 5. I icn liìnli vẽ, cho AOB = 90". Chiímg minh lằng Ax // By. 



>0 

X 

A 

Bài tạp 6. lYcn hình vẽ, cho AÒB = 110". Chứng minh lãng Ax // By. 
B 


Bài tập 7. 'I rcn hình vẽ, cho AÒB = 110". Chimg minh răng Ax // By. 


Bài tập 8. Cho AABC và một dưíinìg thảng <1 song song với BC. Chimg 
minh răng; 

Nêu d cãt canh Alỉ thì d cắt cạnh AC^ 

Ncii d cắt tia dôi ciia lia BA thì d cắt tia dối của tia CA. 

IV. lUIỚNC DẪN - DÁP SỐ 
Bài tập 1. /ỈỌi sinh tir lòiii. 

Bài tập 2. f ỉ ọc sinh nrlàni. 

Bài tập 3,- ÌỈCH sinh íựlàni. 

Bài tập 4. Tlieo già thiết, Ot là tia phân giác ciia góc AÒB = 120 " nên: 

Ô, = Ò, = 60". 

Nhận xét răng: 

■ Vì 0| = OBy nên Ot // By bới vì chúng có hai góc so le trong 
bằng nhau. 

■ Vì Oị + OÂx = 180" nên Ot // Ax bới vì chúng có hai góc trong 
cùng phía bù nhau. 



A 
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Vậy, la có: 

Oi // Ax và Of // lìy => Ax // lỉy. cl|x;in. 

Bài tập 5. Trong góc AÔB dimg tia Ot // Ax, suy ra: 

Ả + (ỵ=180" 

=>Ô,= \ 80" - Â = 180" - 120" = 60" 

Khi đó: 

Ò, = AÔB - Ô, = 90" — 60" = 30" = B A 

C:> Ot // By, vì có hai góc so Ic Irong bằng nhau. 

Vậy, la có: 

Ol // Ax và Ol // By => Ax // By, đpcm. 
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CIIUƠỈ^G II - TAM GIÁC 


Trong chương này, chúng ta sẽ thii nhận được khái niệm về tứ giác và 
đi nghiên cứu chi lict các tứ giác có dạng đặc biệt cùng với các phép dối 
xứng trục và ddi xứng tâm, cụ thế; 

1. Tổng ba góc của một lam giác 

2 . Hai tam giác bằng nhau 

3. Tam giác cản 

4. Định lí py - ta - go 

5. Các trường hợp bằng nhau của tam giác vuông 
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cnủ BỀ tỔMG ba góc 

1 CỦA mỘT TAM GIÁC 

1. KIẾN THĨÍC CO BAN 

1. TỔNC; BA (ỈÓC CÚA MỘT TAM (ỈIÁC 

Một câu hói được đặt ra khá tự nhiên đó là " 'Ỉ ÔHỊỊ (■(/< }>óc tì onịi một 
tam i>icn hằiiiỊ hao Iiliiẻii ? " . đế trà lời câu hói này chúng ta cũng nhau 
thực hiện thí dụ sau: 

Thí du 1: Cho AABC. Tính tống Â + B + c. 

Giải 

Qua A ké đường thẳng d song song với BC, ta ngận thây ngay: 

B = Â;, vì so le trong, 
c = Â„ vì so le trong. 

Khi đó: 

Â+ B + c =Â + Â,+Â,= 180'’. 

I Nhăn xét : 1 . Như vậy, đê tình dưỢc tổng của ba góc ừong một tam 

giác chúng ta dã lựa chọn cách chuyên chúng về các góc 
cùng dỉnh (trong lờí giải này chúng ta lựa chọn đừih A). 
Các em học sinh hãy sử dụng dỉnli B, c dê tìm lại kết 
quả ưên. 

2. Vì AABC dược cho bất kỳ, còn kết quá 

Â+B + c = 180", làhằngsố. 

Vậy, tỉú dụ ữên clúnli là phép chútig minh của dịnh h' sau: 

Thí du 2: Cho AABC, biết Â = 35" và B = 75". Tính sô' đo của góc c 
Giải 
Ta có: 

Â + B + c = 180" 

»0 = 180" - Â - B = 180" — 35" — 75" = 70". 
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Vây. l;i có (’ = 70". 

2. AP l)rN<; \ AO TAM <;iA( V l ÓNC 
l a có (ỉịiili Iiíỉliĩa ciia tani uiác vuoiig: 

I Ta m giác vuông lủ tdiii ỊỊÌáí l ó /Iiột gói VIIÓIIỊỊ. 
Với AAIiC’ có Á - 00', la nói: 

■ AABC viu)n>; lai A 

■ Alì. A(’ ịioi là các canh ịỊÓc viióng và lỉ(' là 
canh huycn 

■ ('ác góc lỉ. (’ là hai góc nhọn cua lam giác. 
Nhàn xét : Như vậy 

Á -= 00". 

Mặt khái, la có: 

Â + B + c = ISO" 

< > íỉ + c = 180"-Ả = 90" 

< > hai giK B và c phu nhau. 
Vậy, ta có kêl cỊiiá: 

I Trong tdni gidi' viiỏng, hai gói nhọn phụ nhan. 



A B 

^AIỊC vuông, lại A la sù nlìtận đưỌi. 


Thí dụ 3; ('ho AAHC vuông tại A. Qua H kc dưíTng tháng a song song 
vói A(', qua (' ké tlưìmg tháng b .song song vói Alì. (jiá sứ a, b cắt nhau 
lại D. ('hứng minh rằng AH(’l) vuòng. 

(ìiái 

l'a làn knrt có: 

■ Vì BD//ACnên (:, 

■ Vì('D//ABncn (':, = íi,. 

■ Vì AAB(' vuông tại A nõn ; 

90"= B, + c, = (\. + íỉ: 

<-> AIỈCD vuông tại I) 

CÓí NOOÀi t l A TAM (;IA( 

Ta có dịnh nghĩa sau: 


a 

D 

\T 

b 



1\ 



li 
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Góc ngoái cùa một tam giác là gói ké lĩíi rói một gói ■ I ủa tam giát ■ < 


Nhân xét : Nbưvậv: 

XẢI? + Ả=18()" 

<>XẢB = 18()"-Ả. i 

McỊl khái, la «. ó: 

Ả + H + c = 180" o Ả = 180" - li - c 

l ừ đó, suy ra: 

xAB = 180 " - { 180 " - íi - C) = íỉ + c. 



Vậy, la có kêì qiui: 

Mồi góc ngoài của một tam giác hằng tổng của hai góc trong 
kháng kề với nó. 


'rhiỊd u 4: rinh số do X và y ớ hình vc bcMi. 

(ỉlál 

IVong AAlỉl), la có: 

X = CDB = Ả + AHỈ1 = 60" + 40" = 100". 
Trong Alì(4), ta có: 



C + Í^DIi + CBI) = 180" 


y = c = 180" - cf)B - cĩìl) = 180" — 1 (K)" - .10" = 50". 
Vậy. ta dược X = 110" và y = 50". 


Nhân xét : Như vậy, la có: 

XẢ15 = B + c 

> xAB > B và XÂB > 

'Từ dây, la ihu dưỢc nhận XÓI quan Irọng; 

" C(íc ngoài Cticì lam giác lớn lioti môi góc trong 
không kô với nó”. 

_Kêt quá này sẽ có ích trong các bài loán so sánli góc. 
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minh hoii I,hunj’ l.) \i-m \él ihi itii s.iii: 


rhỉ (lụ 5: ( ho AABC. diôni M ii;hii !fone Intn giác do. ri;i .AVI Ciil liC 
ai K. Ilãy so sánh các góc: 

a. (A\ÌK với CÀK, 
h. (AMB với CÀ\ị. 


I .Xél \,AM(', CÓ CÃÌK là góc ngoài dinli c nên: 
( MK =C,ÂK + ACM >('ẢK. 


Vãy. ta luõn có (AMK > CAK. 

(1) 

ritong tự. la cũng có: 


BIŨK > BẢK. 

(2) 



' (’ộng Ihco vố (I), (2), ta dược; 

CMK + lỉMK > (^ẢK + BẢK C:MB > CẢB. 


Vậy, la luón có CMB > CẢB. 

Chú ý : I. Với cách Irình bày như trên chung, ta sè thực liiộn dưực bài 

toán " C'Jio \ABC vuôiiị] Uìi A. Gọi M /ứ một LÌiôm nằm 
IroiiiỊ Inmgúíc dó. Ghúìn; minh Icìm; í;(k' BM(^ Icìy,iK lù ". 

2. la ihíâV, với mỗi dỉnh cùa tam g,iác li\ cỏ dưỢt hai góc 
( Ị]óc ln>rụ; vả ịịói' niỉOcìi), từ dó la cũng sò có dưọc bai 
dưửng pliàn gicíc tưưng, ứng ( phcìn /;hi( troiiỊi VlÌ plìiVì 
/;ÁỈÍ npiừi). Vân dề dặt ra là hai dưòng phân giát nà\' cỏ 
môi liõn hệ vởi nhau nliií thô nào ? Dô tìm ra câu trá lởi 
t húng ta sẽ thực hiện Ihôm một thí dụ. 


Thí du 6: Cdio AABC. Chứng minh rằng hai tia phân giác trong và tia 
phàn giác ngoài cúii góc A vuông góc với nhau. 

Gidi 

Cọi Ax, /\v theo thứ tự là các tia phân giác trong và lia phàn giác ngoài 
cùa góc Ả, ta phái di chínig minh Ax ± Ay, tức là chứng minh xAy = 90". 
'Ihật vậy, ta có: 
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Ả,= ' HẢI. 

2 

xẢy = A, + Ả, = ^ BẤC + ^ HẢI = ^ (BẢ(' + HẢI) 

= ^ .IS0" = 9()".dpcm. 

Nhân xét : Kô-lừ dây, i liuny, líi duọr phÓỊi sứ kôl qUíi nàv vừc) 

lói bcú lộp khtú . 

4. ( ẠP (Ỉ(K Cỏ ( AMl TƯONi; I NC VI ỎNi; (ỉ()( 

Mõi câu hói dược dạt la là ■' Nếu litii iiỏi v/\y rừ tBz ( ó l íu l ặp I iiiili 
tKơn^ ihiịỊ vuôiiiỊ Ị>âi với Iiliiiii (A.\ 1 lit và Ay 1 lỉz) thi i húuịị l ó mõi liêu 
hệ ịii với nhau ? dc ná lời dưực mộl phấn càu hỏi này chúng la xcin xcl 
ihí dụ sau; 

ThÍ ỊÌu 7: ('ho AAB(' nhọn. Vẽ Bỉ 1 vnông góc với A(’ (II 6 A('), vẽ (’K 
vuông góc với AB (K c AB). (?liứng minh rang ABll = A{'K . 

(ỉiài 

Ta lần lưíA có: A 

■ Vì AABII vuông lại 11 nên: 

ABII =‘)()"-Ả. (1) 

■ Vì AACK vuông lại K nên: 

A(:K =90"-ả. (2) 

'rừ (1). (2) suy ra ABll = A(^K . dpcni. 

Nhân xét : .Như vậy, vói lìa.i góc ABII, A('K la Ihây: 

BA 1 (KvàBll ! C’A (có cạnli lưong ứng vuông gtV) 
Diều Iiíìv, có lỊiô dưọc lỏng, I.|iial răn}’,; 

" ! Lìiy/x 'có cạnh tưoììiỊ uìir, vuòniỊ í;<x l/rì lìchnỊ ỉìJicni ?". 
c âu Ira lời là không ? \ 

('húng la có kêì t|uá sau: 

Ncu hai ỊỊÓC có cạnh tiícniiỊ ÍỠIỊỊ VUÔUÌ> ịỊÓc thì chíuiy IkuiỊỊ Iihaii hoăc bù 
Iihau. cụ thổ: 

1. ChúiiỊỊ IkhiịỊ nhau nếu hai ịỊÓi IÍIIIỊÌ nhọn hoặi • i ùnỵ tù. 

2. ChúiiỊị hù nhau nêu góc này nhọn và ÍỊOC kia tù.' 
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Ị 3. Nếii niột ỊỊÓí viiỏniị llii íịÓ< ( Òii lụi rũiiỊị yiiôiiỊ'. _ Ị 

Đẽ minh hoa trực quan kết quá ticMi chúng la hãy xcni thí dụ sau; 

Thi dụjị; C'ho AAH(" vuòng lại A. Vc Al[ vuông góc với lìC (il G BC). 
Lấy dicin M bài kì licn cạnh A(', vc MN vuòng góc với BC (N e BC'). 

a lìni góc hăng góc B. 
h lìm g('K' bàng góc (L 
c. 'lìm góc bíi với góc lì. 

(iidi 

a. 'l a có: A 



Ta có; 

ÍMNIBC' .- 

> MN // AI I -> NMC - CẢI I = B . 

Ịaii i BC 

b rương tự câu aL la có ngay (] = BÁI I. 
c. l a có: 

BA 1 MA. BC 1 MN < 

(jóc B nhọn còn góc AMN tìi 
suy la B + AMN = 1X0". 

Nhận xét: 0 dây, l ũng, cỏ Ibô sứ iluii)’ g,óc cỏ cạnh lương, ứng, vuông, 
g,('H dê kốl luận NMC = B . Việc trình bày lởi g,iái như 
IrĨMi chi vởi mục dícb g,iú[i Ccic om bọc sinh ôn lại kiốn 
thức vồ mối quan hộ g,iừa lính song, soiìg, và vuông, g,ót. 

II. CÁC VÍ DỊ! MINH HOẠ 

Ví du 1: 'ITnh số do X, y và z ơ hình vẽ bcn. 

(ìuii 

'La có ngay; 

X = Ả + c = 60" + 30" - ‘X)". 
y + c = ISO" c> y = ISO" - c = ISO" - 30"= 150". 
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/, = 180" - Ả - c = 1 Hư' - - 60" 30" = 90". 

Vạy, ta clirợc X = 90". y = I .so" và / = 90". 

Ví du 2: Cho AABC có Ả = 80" và B - c = 20". Tíiili B . c 
Giải 

ITr giá lliiốl: 

fì - c = 20" B = 20" + c . 

lYong AABC, la có: 

Ả + B + c = 180 " c.> 80 " + 20" + c + c = 180 " 

2 c = 80" o c = 40" 

Khi dó: 

B = 20" + c = 20" + 40" = 60". 


Vậy, la lìm dưực Ịỉ = 60", c = 40". 

VLdu^3: Cho AABC' có B = 80". c = 44". Tia phân giác ciia góc A căl 
B(' ở D. 'I'mh sò' do các góc Ả. ADlỉ. AIX^. 

Giãi 
'lìi có; 

Ả = 180" — íì - c = 180" - 80" - 44" = 56". A 



'lYong AA('D, ta có: [Ị I) (' 

ADB = Ả; + c = 28" + 44" = 72". 

Aíx: = 180 " - A ÔB = 180 " — 72" = 108 ". 

Vậy ta nhận dược Ả = 56". ADB = 72", AÍX: = 108". 

yLd ụ-4: Cho AAB(' có sô' do các góc Ả, B , c lần lưíTTt tí lệ với 1,2, 3. 
Tính sô' do các góc cứa AABC" và khi dó có kết luận gì vé AAB(' ? 

Giíli 

lYong AABCY ta có; 

Ả + B + c = 180". 
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l ừ gla Ihicl la có: 

A B Â íì C_ẢtB.C 

1 2 ;ị ^ 1 2 a ~ 1 121 a 6 “ 

lír dỏ, suy ra: 

Â = 30". H = 60'’. c - 90". 

Vạy, ta dược sò do các góc cua lam giác là Ả = 30", ỉì = 60'. c = 90". 
Như vậy, ta thây AAIiC vuông tại c. 

N í du 5: (ln'mg minh rằng lổng ba gik; ngoài ciia mọt tam giác bằng 360". 
Ciìiii 

(ìọi A|, H |, c I theo thứ lự là ha g('x: ngoài cùa các góc A, li , (' cùa AAIỈC' 
Ta có: 

Ả + íỉ + c = 180". 

Ả, = 1X0 "-Ả. 

B , = 180" - íỉ. 

c, = 180"- c 

suy ra; 

Ả, + B , + c , = {1 80" - Ả) + (1 80" - B + (1 80 " - c ) 

= 4X0" - (Ả + íỉ + c) = 48()" 180" = 360". dpcm 

V-í-dụjC): (dio AAB(' vuông tại A. Vẽ AI i vuông gíK' vói 4Ì(\ CYic tia phân 
giác ciia các góc c và BẢI 1 cắl nhau tại I. Chúng minh rằng AỈC = 90". 
Cỉiiii 

Hieo tính châì góc có cạnh tirơng ứng vuông g()c. la có: 

BẢ1I = C,C’ẢI1= B. 

Ilìco lính chất dưítng phàn giác, la có: 

c, = c,= 'c, 

2 

BẢI = I1ẢI= ' BẢI1= ' c. 
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AÌC ==1 XO" ^ ^ iẢc: - c, = I so" - (lẢi I + CẢI I) c, 

= 1X0" - (^ c + fỉ )- ^ c= ISO" (ÍỊ + (';) 

= 1X0" -90" = W",c!pcm: 

YLd.U-I;. t ho AAIỈC vuông lại A. Vẽ diròug phan giác 01). gi;i MI 
ADB=a. 

a. Chímg minh răng 45" < ct < 90" 

b. l ính theo u s6 do cùa góe (’. 

CịÌcH 


a. 'IVong AABD vuông tại A. ta eo: 

AÔli <90"< >(X<90 ' 

AÓB =90"- B , = 90"- ^ B (*) 

• 'lYong AAB(,’ VLióng tại A. ta ‘có: 

B <-90" c> ' íì < 45" 

-> 



' B > -45' <■:> 90"- ’ íỉ > 90"-45' 

2 2 


c> ADB >45''<>a>45". (2) 

rừ {1). (2), la dươc 45" < (X < 90', dpcm. 
b. l a eó; 

C=90 "-B. (3) 

rừ(*), suyi a: 

B = 1X0" - 2(X. 

(4) . 

Iliay (4) vào (3), la dưoc: 

c=90" (IS0"-2(x) = 2(x-90". 

Nhân xét : Dt' tránh dưcỉc việc pbài sừ dụng, các' bicMi cl()i dạng bâl 
dăng, ihúv, chúng, la có thc' chứnj>, minh (X > 45" Inlng, 


I7X 



phướng pháp chứng minh phàn chứng như sau: 

Giả sử Irái !ại; 

(X < 45'’ o ADB < 45" => B , > 45" 

Cĩ> 2 B , > 2.45" <=> B > 90 ', mâu thuẫn. 

Vi d u 8: ('ho AAB('. Đường phân giác cùa góc B và dưíxng phàn giác 
ngoài cua góc (' cắt nhau tại M. Đưcmg phàn giác cùa góc (' và đưcxng 
phân giác ngoài cùa góc B cát nhau tại N. ('hứng minh răng; 

BMC = BNC = Ị Ả. 

2 

Giúi 


Dựa trên lính chất hai đường phân giác ta có ngay; 



= ' (ISO"-Ả) = 90"- ' Ả. 
2 2 


Trong ACMO vuông tại c, ta cò: 

BMC = OMC = 90" - Ô, = 90" — (90" - ^ Â) = ị Ả. 

I rong ABNO vuông tại B, ta có: 

BNC = BNO = 90" - Ò, = 90" - Ô, = 90" — (90" - ' Â) = * Â. 

2 2 

Vậy, ta dược BNC = BNC = Â, 

Ví du 9: ('ho AABC có B >c . Gọi AD, AK theo thứ tự là đường phân 
giác trong, phân giác ngoài của góc A (D, n thuộc dường tháng BC). 

a. Chứng minh rằng ADC - ADB = B c. 

b. Ké dường cao Aỉl. Chứng minh rằng AÊB = HÂD = ^ ( B - C ). 
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a. Vì AD là tia phân giác g(k Ả nôn: 

F \D = CẢD = [ Â. 

2 

Vì các g('K AIX] và ADIÌ tlico thứ tự ià các góc ngoài cua AABD, 
AACD nên: 

Aíx: = lì 4- BẢD. 

ADB = c +CẢD. 

suy ra: 

Aix: - ADB = B + BẢD - c - CẢD = ÍỊ c. dpcni 

b. 'lYước tiên la có: 

Alilĩ = I lẢD, vì hai góc có cạnh tưoìig ứng vuông góc. 

'Pa có: 

Aix: + ADB = lX0"o Aĩx: = i80"- ADB. (*) 

'lliay (*) vào kêì quá câu a). ta được; 

(180" - ADB) - ADB = B c 2 ADB = 180" - ( íỉ ỏ ) 

c:>ADB=90"- ’(B C). 

2 

Trong AllAD vuông tại M ta lại có: 

1 lẢD = 90" - ADl I = 90" - ADB = 90" — 190" - ' ( B c )| 

= *(B C). 

2 
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(I) 


Vã\. ta dươc AIÌB = ỉiÂD = ' ( B c ). 

c. 'llico gii' tliict, ta cổ: 

mV - ADiì =40". 

Màl khác, ta lai có: 

AÔC + AÕB = ISO". (2) 

rù (1), (2), suy la; 

Ar)B=70", Air = 110". 

lìonịỊ .AIIAD vi'.v)njỊ lai II. ta có: 

1 lÂD = 90" — ADll = 90" - ADB = 90" - 70" = 20". 

III. ( ẢI' II()I (')N TẬP LÝ tíiiỉyí:t 

C"áu hoi 1: I Voiig một tiuii giác, tổng ba gc)c trong bmig bao nhiêu ? Vì sao ? 

('âu hoi 2: 'lìong niộl l;uii giác, tổng ba góc ngoài bĩuig bao nhiêu ? Vì sao ? 

(’au hói 3: Phát biêu dinh ngiiia lam giác vuông. 

('áu hỏi 4: l am giác nào cú hai góc phụ nhau ? Vì sao ? 

IV. BẢI TẬP DK N(,n: 

lỉài íạp 1. ('ho AABC'. rinh sốdo cua g()c (^, biêt: 

a. Ả = 4-5" và B = 85". 

b. Â = 40" và B = .^0". 

c. Ả = B = .49". 

d. Ả = .^b" và B = (A 

Bài tập 2. rinh số do X, y và /. à các hình yò bén. 
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Bài tập 3. Tính các góc B , c cùa AAIÌC, biết: 

a. Â= 100%à B - c =20" 

b. Ả = 60" và B - c = 60" 

c. Ả = 40" và B - c = 30". 

Bài tập 4. Cho AABC. Ilai tia phân giác của góc B và c cát nhau tại I. 
Tính sô đo góc BỈC, biết: 

a. Ô = 80", c = 40". 

b. Ả =100". 

Bài tập 5. Cho AABC. Tia phàn giác của góc A cắt B(' ứ Đ. rinh sô do 
các góc Â, ADB, ADC, biết: 

a. B = 80", c = 30". 

b. B = 50", Ô = 60". 

Bài tập 6. Điển sô' đo các góc' vào hình vẽ sau, biết BẢD = 45", 
AI?C = 60", AD, AE theo thứ tự là đường phân giác trong và phân giác 
ngoài của góc Â. 



E B HD c 


Bàì tập 7. Cho AABC có sô' đo các góc Â, B, c lần lượt ti lệ vởi 1,4, 7. 
Tính sô' đo các góc của AABC. 

Bài tập 8. Qio AABC có sô đo các góc Â, B, c lần lượt ti lệ với 3, 5, 7. 
Tính sô' đo các góc của AABC. 

Bài tập 9. Cho AABC Vuông tại A. Gọi M là một diêm nằm trong tam giác 
đó. Chứng minh rằng góc BMC là góc tù 

Bài tập 10. Cho AABC có B -- 80", c = 60" . Gọi AD, AB theo thứ tự là 
đường phân giác trong, phân giác ngoài của góc A (D, H thuộc dưòìig 
thẳng BC). 

3; Tính sô' do củạ các góc ADC, ADB. 
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b. Kc dường Ciio AI 1. Tính số do cúa các góc Aldĩ, IỈÂD. 

Bài tập 11. CÌIO AAliCr có B c 30“. Goi AD, Ali theo thứ tự là dường 
phàn giác trong, phân giác ngoài ciia g()c A (D. lỉ thuộc dường tháng B(’). 

a. 'lình sò do cùa các góc Aixi;, 'ADB. 

b. Kc dưínig cao A11. 'lình số do cứa các góc ABB, I lẢD. 

Bài tặp 12. Chiìmg minh rằng Ả + B + c + n = 360", với các góc À, 
lì, c, D dược cho trong hình vẽ. 

D c 


íĩ 



Bài tập 13. Xác dịnh Ả + B + c + í ' + 1:, với các góc Â, B , c, D , 
I: dược cho trong hình vc. 


B c 



i; 


Bài tập 14. Chứng minh rằng với một tam giác bất kì, bao giờ cũng 
tổn tại môt góc ngoài nhò htm 120". 

Bùi tập 15. C’ho AABC B c = 50". Gọi Ax là tia phân giác ngoài 
cứa gtk' A. Chứng minh rằng Ax // BC. 

Bài tập 16. Cho AABC có B 3C. Vẽ lia Ax là tia dối cúa tia AC. 
Phủn giác ngoài cứa góc A cắt BC tại Fi. Vẽ tia phân giác Ay của góc 
liẢx. Chứng minh rằng: 

a. AAI-C là tam giác cân. 

b. Ay // Blí. 

V. 11 irỚNC, DẦN - ĐÁP SỐ 
Bài tập 1. 

a. c = 50". 

b. c = 110 ". 
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c. c = 102". 

d. c=72". 

Rài tập 2. Học sinh tự làm. 

Bài tặp 3. 

a. Từ giá thiết: 

A - c = 20 " » B = 20 " + c . 

rrong AAIÌC’. ta có; 

Ả + A + c = 180 " 1 (K)" + 20 " + c + c = ISO" 

c^2C =60"c=> c =30" 

Khi dó: 

A = 20 " + c = 20 " + 30" = 50". 

Vậy, ta tìm dươc A = 50", c = 30" 

b. Học sinh tự làm. 

Bài tập 4. Học sinh tự làm. 

Bài tập 5. 

a. Ta cớ: 


Ả = 180" — A - c = 180" - 80" - 30" = 70". 
A, = Â,= ' Ả = 35". 


'IVong AACD^la C(3: 

ADB = Ả, + c = 35" + 30" = 65' 



Aíx: = 180"- ADH ^ 180" —65"= 1 15", 

Vậy ta nhận dược Â = 70". ADB = 65". AIX" = 115", 
b. Họi sinh tự làm. 

Bai tập 6. Hợi sinh tif h'nn. 

Bài tập 7. Ti ong AABC'. ta có: 

Ả + A + ô = 180". 


'i'ìr giá thiết ta có; 

Ấ A c ^ Ả A c ^ Ấ I A * c 180 ^ 1^, 

l' 4 7^1 4 7 .1 ( 4 I 7 12 
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l ừílỏ, suy ra: 

À = 15". íỉ =60", c = 10.5". 

Vậy. ta dirưc sò do các góc cua tam giác là Ả = 15". H = 60", c = 105". 
lỉài tập s. Họt sinh íii lủni. 


liài tạp 9. Xét .AAMC', CC) CMK là góc ngoài dinh C' nên; 


CMK =(’ẢK + ACM >('ẢK. 


A 

/K 


Vậy, ta luôn có CMK > C'ẢK. 

(1) 

Ai 


Tưcrng tự, ta cũng có BMK > BẢK. 
(\)ng theo vê (1). (2), ta dưoc: 

(2) 

B K 



CMK + BiMK > CẢK + BẢK <=> CMB > Ả <3> CMB > 90". 


Vậy. góc CMB là góc tù. 
lỉùi tập 10. //ọc sinh lựlàni. 
lỉùi tập 11. Học sinh íựlìnn. 

Bài tập 12. Nối AC, ta lần lưọi xét c 

■ iVong AABC, ta có: 

Â,+ B + (:,= 1X0", 

■ Trong AAIX\ ta có; 

' Ả, + D + c, = 180". 

Cóng theo vê (I) và (2), ta dược; 

(Â, + Â.) + ĩì + f) + ( c , + c 0 = 180" + 180' 



o Ả + B + c + f) = 360", dpcm. 

Bài tập 13. Nối AC, AD, ta lần lượt xét các AABC, AAC'D và ADB. 

■ Trong ÁABC, ta có: 

Ả, + íì + c, = 180". 

■ Trong AACD, ta có: 

Ả_,+ c,+ 1 ),= 180 ". 

■ 'lYong AADB, ta có: 
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(3) 


Ả,+ D, + H = 180". 

Cộng theo vế (1), (2) và (3). ta dược: 

(Ả, + Ả, + Ảd + fì + (c , + c:) + ( D , + f) ,) + ĩ- = 1 st/’ + 1 m' + IXƠ’ 
Ả + fĩ + c + ô + H = 480'’, dpcm. 

Bài tập 14. SửíliiiìiỊ lìhươiiịỊ phÚỊì cliứiiỊỊ minh phàn chữiìỊ>. 

Cíiá sử trái lại, tâì cả các góc ngoài Ả|. B c I của AABC dcu l('m hmi 
120 ". tức là: 


Â, > 120" 

<=> 

180"- 

Ầ> 120"« Ả < 60", 

(1) 

B,> 120' 

’ <=> 

180' 

- B > 120"« B <60". 

(2) 

c,> 120' 

' <=> 

180" 

- c > 120"« c <60", 

(3) 


Cộng theo vế (I), (2), (3), ta dược: 

Â + B + c > 60" + 60" +60" = 180", màu thuần. 

Vậy, với một tam giác bất kì, bao giờ cũng tồn tại một grk- ngoài nhò 
hơn Í20". 

Bài tập 15. Học sinh tựiàni lỉựa trên hai ịịóc so Ic iroiiịỊ hãiiịi nhan. 
Bài tập 16. SửíhniịỊ kêt qnà tron^ phần cá( vi tlạ minii hoạ. 
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1. KIKN THỨC CO lỉẢN 
1. ĐINH NíilllA 

Dịnh nghía: Hai tam giác hằng nhau là hai tam giác có các cạnh 
tương ứng hằng nhau, các góc tương ứng hằng nhau. 

Nếu có AABC bãng tíi ki hiệu AAB(^ = AA,B,C,. 

Như vây: 

fAB = A,B,. BC- B.c,. CA =C,A, 
AABC = AA,B,C, o i 1 . 

[Ả^ - Ả, B, - B, c, =c 

Chú ý : Khi viết AABC' = AA|B|C’|, chúng la cần hiêu cí dó có sự 
iưtiíng, ứng giữa các dinh của hai lam giác vdi nhau, tức là 
không llió viôl lại kí hiệu Irún dưdi dạng; 

AABC = AB.AiCi, 

và nốu muốn dảo dỉnh Ihì cần dào cà hai vô cùa dấu bằng: 
ABAC = AB,A,C|. 

Thí du i. Hai tam giác trong hình sau có bằng nhau không ? Nêi| có, 
hãy vicì kí hiệu sự bằng nhau của hai tam gÌỊÍc dó. 



■ Trong AAB(?. ta suy ra; 

ô = 180" - Â - fì = 1 K{)" — 60" - 70' = 50". 

■ Trong AMNP, ta suy ra: 

N = ISO" - M - p = ISO" — 60" - 50" = 70". 


187 




Khi dó, vứi AAlìC" và AMNP, ta có: 

Alì = MN, = NP, C^A = PM - Cấc cạnh bang nhau 
Ả = M . B = N . c = p - Các góc bằng nhau 
suy ra AAB(' = AMNP. 

Nhân xét : Qua Uìí dụ trên, la lliấv ng,ay dược việc tó llìô jụàin tót mộl 
vâu tổ giả lliiốl vồ gix mà liai tam giác vần tóng nhau. Diều 
nàv chinh là lí dn dô chúng, la cần lliicl di xcm xút " C'ó bcìo 
nhìcu Iníờiiiị /ìỢp hinp nhcìin ihì /hìi Lunpicú' " 

Thí du 2 . (^ho AAB(^ = AMNP 

a. Viết dắng thức ticn dưới một dạng khác. 

b. Biết AB = 3cm, B(' = 4cm và MP = 5cm. lình clĩu vi cita mỗi tam 
giác nói trên. 

Giải 

a. 'Pa có the viết; 

AAC'B = AMPN hoãc AliCA = ANPM. 

b. rìr giá thiết; 

AABC = AMNP 

=> MN = AB = 3cm, NP = lìC = 4cm và MP = A(' = 5cm. 

Khi dỏ, chu vi cúa các tam giác AABC^ AMNPdirực cho btri: 

\A»C = AIỈ + BC + (^A = 3 + 4 + .5 = 12cm. 

C'V = MN + NP + PM = 3 + 4 + 5 = 12cm. 

Nhãn xét : Qua tlií dụ trên, ta lliây ng,ay " /Lìi Lun íỊÌtír Ixvịí] n/ìuu 

chu ỉ'ibcìiiịị nhcìu". 

II. CÁC VÍ DỤ MINH HOẠ 

Ví du 1: Qio hình vẽ, chiìlig ló ràng hai tam giác AAlìC", AAIX’ bằng nhau. 


Giùi 

'llico hình vẽ; 

■ Trong AABC. ta sily ra; 

B = 180" - BẤC - A c lỉ = 180" — 30" — 80" = 70". 
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■ Trong AMNP. ta suy ra: 

!)ẢC' = 1 SO" - A c D - D = I SO" 30" 70" = so". 

Khi dó, với AAiỉCvà AAIX'. tacó: 

/\Ii = (’D, lỉC = IM, AC chung - Các cạnh bãng nhau 
('Ảlỉ = A c D. lì = D , A c H = C'ẢD - Các góc bâng nhau 
suy ra AAliC' = A(’DA. 

Vị cỊu_J: Cho ,\A1Ỉ(’ có Ả = so". 1’ính số do ciia các g(íc H, c. bicì 
nìng AABC = AA(’IỊ. 

(iicli 

■|'ừ giá thict: 

AAIK' = AAClì => lỉ = c (dựa trôn sự tưưng Trng dính) 

Mặt khác, ta cỏ; 

Ả + B + c = lS0"c^S0"+ B + íỉ = ISO" 
co 2B = 100' <=> B =30". 

Vậy. AAB(’ có ÍỊ = (: = 50". 

Vi du 3: (dio AAB(’ = AMNP. Biết có Ả = so", N = 75". 'Tính sò do 
các g(ỉc còn lại cùa mồi tam giác. 

CịìiH 

Tìígiálhict: 

AABC = AMNP 

suy ra: 

Â = M =80", 

B = N = 75". 

c = r> = 1 SO" - M - N = I SO" — SO" — 75" = 25". 
m. CẢll HÓI ÔN TẬP LÝ ỈTILYKT 
('âu hói 1; Phát bicu dịiih nghĩa hai tam giác băng nhau. 

(’âu hói 2: ('ho AABC' = AMNP, có thc viết lại dirứi dạng 
AAliC' = ANMP dư(>c không > Vì sao •.> 

Câu hói 3: 'Ilico cm, hai lam giác bằng nhau có cấn nhài thiết phái chi ra 
ba g(>c tironig ínig bằng nhau không ? Vì sao ? 
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Cáu hói 4: ('hímg minh rằng nêu hai lam giác bang nhau thì chúng có 
chu vi bàng nhau. 

IV. lỉẢI TẬPĐỀNC.HỊ 

lỉãi tập 1. Hai tam giác trong hình sau có báng nhau không ? Nôn có. 
hãy vict kí hiệu sự bằng nhau ciia hai tam giác cló. 





Bài tập 2. lỉãy chí ra các tam giác bằng nhau trong hình sau. llảy vict kí 
hiộu sự bằng nhau cita hai tam giác dó. 



Bùi tập 3. rinh các góc của AAB('. biết AABC = AACIỈ = ABCA. 

Bài tập 4. Cho AABC = AMNP. Biết có Ả = 30'’, N = 6.0". '1 ính sô do 
các góc còn lại của mỗi tam giác. 

Bài tập 5. Cho AABC = AADC. 

a. Viết dắng thức trôn dưới một dạng khác và thử vc hình minh hoạ. 

b. Biết AB = 6cm, IX^ = 8cm và AC" = lOcm. 'lình chu vi của mồi 
lam giác nói trên. 

Bùi tập 6. Cho AABC = ACDA. 

a. Viết dắng thức trôn dưới một dạng khác và thứ vẽ hình minh hoạ. 

b. Biết AB = 8cm, AD = I5cm và AC = I6cm. Tính chu vị ciia mỗi 
tam giác nói trên. 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 
Bài tập 1. Ta có AABC = ANMP. 
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Bai táp 2. l a có AAB(’ = AC'AD, AHAl) = AIX IỈ . 

' Bai táp 3. Từ giá ihict; 

AABC' = AAC'B => B = c (dựa Iréii sự tironig ứng dinh) 
AACIỈ = ABCA Ả = lì (dựa lièn sự tưííìig ứng dinh) 
Mãl khác, ta có: 

. Ả + B + c = 180" c=> Ả + Ả + Ả = 180" 

<r>3Ả= 1(K)"«Ả = 6()". 

Vậy, AABC có Ả = A = c = 60". 

Bài tập 4. Từ giả thiết; 

AABC = AMNP 

suy ra: 

A = M = 30", 

B = N = 60", 

c = p = 180" - M - N = 180" — 30" — 60" = 90". . 

Bài tập 5. 
a. Ta có thế viết: 

AACB = AACD hoặc ABCA = AIX^A. 

Khi dó, ta có thế minh hoa theo hình vẽ: 


b. 'Pừ giá thiết: 

AABC = AADC 
AB = AD = 6cm, BC = DC = 8cm và AC = lOcm 
' Khi d(S. chu vi của các tam giác AABC = AADC dưực cho bời; 

cv s = cv = AB + BC' + CA = 6 + 8+10 = 24cm. 
Bài tập 6. 
a. l a có thc viết: 
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AA('1Ì = ACAD hoặc ABCA = AI)AC\ 
Khi dó, tii có thc minh hoạ theo liình vẽ; 

B 



D 


b. 'lù giá thiết: 

AABC - ACIDA 

AB = CD = 8cm. AD = BC = 15cm và AC = I6cm 
Khi dó, chu vi cùa các lam giác AABC = AADC diKKc cho bói: 

\( UA = = AB + BC + (^A = s + 1 .s + 16 = 39cm. 
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1 họp 1141 IRIIMGIMIAII 

I * _ CẠl^ll - CẠl^ll - f .\:\ll 

I. KIẾN TIIl ( ( () BÁN 


1. VÉ Ịj\ M (; LÚ: IM K r lỉA CẠ MI_ 

Ị Rài toán: VẽÍ^ABC. biết AB = c, BC = íì, AC = h. 

('á( ll vẽ 


1 lần lưctt thực hiện: 

Vc doan tháng AB = c. 

IVcn nửa mặt pliáng bò AB, võ cung tròn 
lãm A hán kính h, vẽ cưng tròn tàm B bán 
kính a. Ilai cung tròn này cắt nhau lại c. 

Nối AC. BC.", ta nhận dược AABC llioa mãn gia lliiết. 



2. TRCỜNí; IIƠP BẰNC NHAI CANH (\\NH ( ANH 


l’a thừa nhận kêì quá: 

Định lí: Nến ht cạnh cùa tam ^ùk này Ikhiị’ Iki cạnh ciìa tam }ỊÌác kia 
thì hai tam }ỊÌác đó IkhiịỊ nhan. 

Như vậy, nêu hai tam giííc AABC và AA|B|(’| ihoii mãn; 


AB = A,B,, BC = B,c,, CA = C,A, 
o AABC = AA|B|C„. 
và khi dỏ la có ngay: 

Ải Ả. íì; âc, ỏ. 




J’hỉ du l. Cho doan tháng AB. Vc hai cung tmn líìm A, tâm B bán kính 
AB, chúng căt nhau lại c và D. Chimg minh ràng: 


a. AAB(^ = AABD. 

b. AACD = ABCD. 
Gi ái 


'llico cách dựng cúa giá thiết, ta có: 
Alỉ = AC = BC = AD = BD. 
a. 'la có ngay : 

\ABC = AABD(c.c.c). 


A 
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b. 'l’a có ngay ; 

AACD = ABCD (c.c.c). 

Nhàn xét : 1 . Như vậy, dê chứng, tó hai lam giác hằng, nhau.chúng - 

la chì cần khắng định ha cặp cạnh hăng nhau mà 
kliông cần phái nôu ra dú 6 yếu tô băng nhau nữa (3 
yếu lô cạnh và 3 yếu lố gcx ). 

2. Bằng việc khảng định dưực sự bằng rihau của hái 
lam giác chúng ta sẽ bắt dầu làm quen vởi việc 
cliiing minh các tính châl trong lam giác, thí dụ sau 
sẽ minh hoạ diều này. 

Thí du 2. C'ho AABC có AB = AC. Gọi M là Irung diêm ciia BC. Chứng 
minh rằng AM là đường trung trực cúa BC. 

Giời 

Đe chihig minh AM là dưòmg trung trực của BC. ta chi cần di chứng 
minliAlllBC. 

Xét hai tam giác AẠBM và AACM, ta có: 

AB = AC, giá thiết 
BM = (’M. vì M là trung điếm BC 
AM chung 

suy ra: 

AABM = AACM (c.c.c) => M , = M 
Mặt khác, ta lại có: 

M,.+ M,= 180"M,+ M,= 180"c:>2M, = 180" 

M I = 90" co All 1 BC. 

Vậy, AM là dường trung trực của BC. 

Nhân xét : Cũng lừ kô'l quả AABM = AACM, ta suy ra dược: 

Â| = Âị AM là dường phân giác cúa góc Ả. 
Như vậy, trong AABC' có AB = AC (AABC cân tại A) thì 
AM vừa Icì trung tuyến, vừa là dường cao, vừa là dường 
trung trực, vừa là dường phân giác - Dây chính là tính 
chẩ t ctí bản cùa tam giác cân. 
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II. CÁC ví I)ỊJ MINH IIOẠ 

Ví du I: Vẽ AAIÌC, biêì AB = 6cin, B(' = 8cm, CA = lOcm. Sau dó 

hãy thứ do góc B . 

Giời 

Ta lần lưcl thực hiện; 

■ Vẽ doạn tháng AB = 6cm. 

■ lYẽn nứa niặt pháng bờ AB. vẽ cung tròn tâm 
A bán kính lOcm, vẽ cung tròn tâm B bán 
kính 8cm. 1 lai cung tròn này cắt nhau lại c. 

■ Nối A(\ B('. ta nhận dược AAB(’ thoá mãn 
giá thiết. 

ITiực hicn phcp do, ta nhận dược B = 90". 

VíjI!Ụl2: CIio liai lam giác AABC^ AABD, biết AB = 8cm, AC = B(r = 6cm, 

AD = BD = lOcm và c, H nằm khác phía dối vói AB. 

a. Hãy vc AABC. AABD. 

b. ('hứng minh lãng CẢI) = CBD . 

Giai 

a. 'l’a lần lưol thực hiỘMi: 

Vẽ ,AAB('; , 

■ Vẽ doạn tliáng AB = 8cm. 

■ rrcn nứa mặt pháng bờ AB. vẽ cung tròn tâm 
A bán kính 6cm, vc cung tròn tâm B bán kính 
6cm. I lai cung tròn này cắt nhau tại c. 

■ Nối AC, BCr, la nhận dược ,\AB(' thoá mãn 
gia ihiết. 

Võ AABD; 

■ rrèn nứa mật phắng bờ AB khác phía với c. vẽ cung tròn tâm A 
bán kính lOcm, vẽ cung tròn tâm B biín kính lOcm. Hai cung tròn 
này cắt nhau tại D. 

■ Nối AD, BD, ta nhận được AAlĩD thoá mãn giá thiết. 

b. Xét hai tam giác AACD và ABCD, ta có: 

AC = Bc', AD = BD, CD chung 
=> AACD và ABCD =:> CẢD = CBD. dpcm. 




195 



Ví du 3: Cho AAÍÌC^ Vẽ tung tròn tủni A bán kính BC. vẽ tung liòn 
tàm c bán kính lỉA, thúng cắt nhau tại D (D và B nam khác phía dối với 
AC). Chứng minh ràng AI) // lìC. 

Giải 


'['ừ cách vẽ. la nhận dược: 

Al) = BC. CI) = AB. 

Xét hai tam giát AABC và ACDA, la tó: 
AB = CD. BC=DA. AC thung 
AAB(^ = ACDA 



=> A| = Ci AD // BC. vì có hai góc so Ic trong bàng nhau. 

Chú ý : Kết quà cùa ví dụ trôn, tln) phép thúng Ui tó thêm một 
phướng, pháp " PụììỊỉ LỈưòm; Uiăny, ci ifi Í/IUÌ LỈicm A ra SOÍÌỊ] 
SOIU] vó'iLÌườnị] thăn}] dcho trưâi (A ự d)". Iliậl vậy: 

■ háy hai dièm lỉ, c trôn dưdng thăng d. 

■ Vẽ cung tròn tàm A bán kính 
Iỉ('. vc cung tròn tám (' bán kínli 
BA, chúng cắt nhau tại D (D và 
lì nằm kliác phía dối vói ACr). 

■ Khi dó, a chính là dưcmg B c 

tháng đi qua hai diếm A và I). 

Ví du 4: C?ho góc xộy. Vẽ cung tròn lâm (), cung này cãl Ox, Oy theo 
thứlự tại A và B. Vẽ các cung tròn tâm A và tâm B có cùng bán kính sao 
cho chúng cắt nhau tại dicm c. Nối o với c. ('hứng minh rằng 0(’ là tia 
phân giác cúa góc xOy. 

Giói 



Từ cách vẽ, ta nhận được: 

OA = OB, CA = CB. 

Xét hai tam giác AOAC và A()B(?, ta có: 
OA = OB, CA = CB, oe chung 
AOAC = AOBC 



=> O, = o, => oe là tia phân giác cùa góc xOy. 


1 % 





Chú ý : Kốl quả của ví dụ trôn, cho phép chúnp, la có Ihôni niộl 
phương pháp " Dụìự, dườn}] phàn pick' Ciicì một póc 'Hiật 
vậy, dô ciựng lia phân giác cúa gói xôỵ ta vẽ: 

■ Vẽ cung Iròn tâm C), cung, này cắt Ox, Oy theo thứ tự 
lại A và B. 

■ Võ các cung tròn lâm A và Uĩm 15 có cùng, bán kínli sao 
cho chúng cắt nhau tại diêm C'. 

■ Nối o với C', ta dưỢc CX' chính là tia phân giác cùa góc 
xôv 

HI. ( Ảl H()I ỒN TẬP LÝ THUYẾT 

('âu hói 1: Tnnh bày các bước cần thực hiện dê vẽ AABC khi biết dộ 
dài ba cạnh. 

Câu hói 2: I ỉai tam giác có ba cạnh bằng nhau thì có bằng nhau không ? 

Cáu h(’)i 3: Nêu cách vẽ dường thắng a di qua điểm A và song song với 

dường tháng d cho trirức (A (2 d). 

('àu h(')i 4: Nêu cách vẽ đường phân giác của góc x()y cho nước. 

IV. lỉÀl TẬPĐỂNÍỈHl 

Hài tạp 1. Vẽ AABC, bict: 

a. AB = 5cm, 15C = 6cm, CA = 4cm. 

b. AB = 3cni, BC = 4cm, CA = 5cm. Sau dó hãy thứ đo góc B . 

c. AB = AC = 6cm, BC = 8cm. 

d. AB = BC = CA = 9cm. Sau đó hãy thứ do các góc. 

Bài tập 2. Gio hai tam giác AABC. AABD, biết AB = 8cm, AC = BC = 4cm, 
AD = BD = 6cm. 

a. [ lãy vẽ AABC, AABD. 

b. Cliứng minh rằng CẢD = CBD. 

Bài tạp 3. Cho AB = 6cm. Vẽ dường tròn lâm A bán kính 2cm và đường 
tròn tàm B bán kính bằng 6cm, chúng cát nhau tại c và D. Chứng minh 
rằng AB là tia phàn gíc của góc CẢD. 
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Bài tập 4. Cho AAlìC có AH = AC. Gọi M là trung diêm ciia lìC. Chứng 
minh rằng AM là đưímg phân giác cùa góc Â. 

V. HƯỚNG DẪN - »ẢP SỐ 

Bài tập 1. Học sinh tự lòm. 

Bài tập 2. 

a. ra có hai Irirơng hợp hình: 



-'D-- 


b. Xét hai tam giác AACD và ABCD, ta có: 

AC = lìC, AD = BD, CD chung 

=:> AACD và AIỈCD => CÂD = CBI) , dpcm. 
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Truònghọp Ii\| GIẢC rẮi\G ]>Mi%U 
^_ CẠNH - «ÓC - CẠNH 

I. KIẾN THỨC Cơ lỉÁN 

1. VẼ TAM (MÁC BIẾT IIAl CẠNH VẢ (;()C XEN (MỮA 



Bài toán: Vẽ AABC, biết AB = c, AC = h và BÂC 


Cúrh vẽ 

'i’a lâii lượt thực hiện: 

■ Vc góc xÂy = a. 

■ '!'rcn tia Ax lấy diêm lỉ sao cho AIÌ = c. 

■ 'lYên tía Ay lấy điếm c sao cho AC = b. A 

■ Nối BC, la nhận được AABC thoá mãn giá thiết. 
2. trưoní; IIOP bằní; nhau cạnh - (ỈÓC - CẠNH 

, Ta thừa nhận kêì quá: 


Định lí: Nêu hai cạnh và ỊỊÓC xen ỊỊÌữu cùu tant ịỊÙíc nùy híhiỊỊ hai cạnh 
và ỊỊÓ( • xen Ịịiữa (ủa tam ịỊÌáí ■ kia thì hai tam giói ■ đó hằng nhau. 


B 


Như vậy, nếu hai tam giác AABC và AA|B|C| thoá mãn: 

AB = A,B„ AC = A,C, vàẢ = Ả, 

AABC = AA,B,C„ ^ 

và khi đó ta có ngay: 

B, = B, c, =CvàBC - B|C| 

Thí du 1 . Ilaí doạn tháng AB và CD cắt nhau tại trung diêm o 
doạn thắng. Chứng minh rằng: 

a. AOAD = AOBC. 

b. AC//BD. 

(hái ' 

a. Xét hai tam giác AOAD và AOBC, chúng có: 

OA = OB, vì o là trung diếm AB 
AÒD = BCX' vì dôi dinh 
OD = ()(', vì o là trung diôm ('D A 


c, 

của mỗi 





suy ra: 

AOAD = AOIỈC (c.g.c). 

b. Xét hai tam giác AOAC và AOIÌD. chúng có: 

OA = OB. vì o là trung diếm AB 

AỎC = BÒD vì dôi đinh 

oc = OD, vì o là trung đicni CD 

suy ra: 

AOAC = AOBD (c.g.c) Ả, = B , 

■ =:> AC // BD, vì có hai góc so le trong bằng nhau. 

Ta biết rằng, với hai tam giác vuông chúng luôn có góc vuông bằng 
nhau, do đó ta nhận dược rtiột hệ quá từ dinh lí trên là: 

Hệ quả: Nếu haiCợ/ìh ỊỊÓC vuông của tatn giác vuông này Ikuig hai cạnh 
góc vuông của tam giác vuông kia thì hai tam giác vuông dó hằng nhau. 

Như vậy, nếu AABC vuông tại A và AA|B|C, vuông tại A| thoá mãn; 
AB = A,B„ AC = A,c, 

<=> AABC = AA|B|C,, 
và khi đó ta có ngay: 

Bi B.c, -CvụBC B,c,. 

Thí du 2. I 'rên đường trung trực d cìia doạn AB lấy diếm r bàì lỳ. 
Chứng minh rằng: 

a. CA = CB. 

b. Đường thắng d là phân giác của góc ACB . 

Giải 

Gọi 11 là trung điếm AB, suy ra II I = II; = 90". 

Xét hai tam giác vuông AHAC và AHBC, chúng có: 

HA = 1IB 
CH chung 

suy ra: 

AIIAC = AHBc 

a. Từ kết quả trên la có ngay; 

CA = CB, dpcm. 

b. Từ kết quả trên ta có ngay: 

C I = C, => d là phân giác của góc ACB, đpcm. 
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Nhàn \ct : Qua thi Ju Irũn, i húnj> ta nliận kêt I|ua; 

/ạ/’ họp í cU LỈicni Ccii h íỉồu ỉuii dicni A, />’ i ho 
trinh Lì dưởnp IruiìỊ] trụi í lUì / \IỈ 

Thi lÌu liũp thei) sò minh lii)ạ viội' sứ (.iunp línli (.'hát nà\’. 

'JJií CIk^ AABC có ả = XO' , dường cao Ail. IVcn lia ddi cua tia 

i lA. lây diõiii D sao cho 1 lA = I ỉl) l ính số do cua góc BIX’ 

(ÌUII 


Tù giá lliict, suy ra liC là duờng trung truc ciia Al) nên: 

lỉA = BI) và ('A = CD. 

Xét liai lam giác AABC và ADBC'. chúng cổ; 

BA = BI) 

C'A = (’D 
B(’ chung 

suy ra: D 

AABC' = ADB(’ (c.c.c) BĨX: = Ả = xo". 

Vậy, ta tìm duơc BIX^ = xo'*. 

II. ( A( VÍ DII MINH HOẠ 

Ví du I: Vẽ AABC', biết AB = AC = Xcm. Ả = 90". Sau dó hãy thứ do 
g()cB,C. 

(ỉiếìi 



Ta lấn lucA thục hiện: 

■ Vẽ góc xẢy = 90". 

■ Tròn tia Ax láy diêm B sao cho AB = Xcm. 

■ IVên tia Ay lây diếm c sao cho AC = Scm. 

■ Nối BC, ta nhận dược AABC thoá măn giá thiết. 

Thục hiện phép đo. ta nhận đươc B = c = 45". 

Yêu cầu : Các em học sừdì hãy chứng minli rằng vcỉli /\ABC có giả tliiết 
như trên tliì B = c = 45". 


y. 



A Scm B ^ 
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Ví du 2 : (1io AAỈiC có Ả = a, BC > AB. lYôn cạnh B(' lấy clicni B sao 
cho Blí = AB. Tia phân giác của gobs B cắt AC tại D.' 

a. So sánh dộ dài AD và lil). 

b. 'l ính số do của góc BIÍD. 


Xét hai tam giác ABAD và 
BA = Bli, giá thiết 
B , = lì ,, vì BD là phà 
BD chung 

suy ra; 

ABAD = ABIiDíc.g.c) 
i^AD = AHvà BHD = Â = a. 

Ví du 3: Cho AABC. trung luyến AM. 'rrên lia AM lấy dicm D sao cho 
AD = 2AM. (-hứng minh rằng: 

a. AB // (^D. 

b. AC//BD. 

GUìi 



B !■; c 


a. C-hứng minh AB//CD. 

Xét hai lam gjác AMAB và AMDC', |Ị 

chúng có; • /\ 

MB = M(?, vì M là trung diếm B(' / / 

M I = M n, vì dối dính 
MA = MD. vì AD = 2AM 


suy ra: 

AMAB = AMDC (c.g.c) => Ả, = 1) , 

<=> AB // CD. vì có hai góc so Ic trong băng nhau, 
b. ('húng minh A(^ // BD — lỉọi. sinh lự lủm. 

Nhân xét : Qua hai ví dụ trôn, chủng ta dã XÓI những trường hỢp 
thây ngay duỢc sự bcìng nhau cùa căp g,('H' xcn giữá, tuy 
nhiôn, trong nhiều trưởng hựp dĩ' t ó dưỢc diồu này cần 
sif tliing một vài phép biôn dôi g,oi. \'í liu sau sò mi.ih 
hoạ cho trường hựp nàv. 
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Vijj u 4: Cho AAB(’. Võ doạn tháng AD vuông góc và bằng Aiỉ (D. c 
khác phía dối với AB), vẽ doạn tháng Aỉv vuông góc và bằng AC (li., lì 
khác phía dổi vói AC). Chứng minh rằng: 

a. ('D = Bi:. 

b. ('D 1 BI-:. 

Giúi 

a. Xét hai lam giác AABlí và AAIX'. chúng có: 

AB = AD. gi;i Ihict 

BÂli = liẢC + CÂlí = BẢ(' + 90" I) 

= BÁC + BẢD = DẢC 
Al* = AC, giã thiết 

suy ra: 

AABli = AADC =6 BI: = (’D, dptm. 

b. Giá sử CD cắt AB, BI: theo thứ tự tại 1, K. 
lìico kệt quá câu a), ta có ADI = IBK . 

Trong A BIK, ta có: 

IKB = 180"- IBK - KÌB = 180"- ADI - AÌD = BẢD = 90" 

« CD 1 BI:, dpc-m. 

Ví du 5: Cho AABC, gọi D, I: theo thứ tự là trung diêm của AC, AB. 
'I rỗn tia BD lAy đicm M sao cho BM = 2BD. trôn tia (’!: lây diêm N sao 
cho E hà trung điôm cùa CN. Chiímg minh răng MN = 2BC. 

Gidi 



Xét hai tam giác ADAM và AD('B, chúng có: 


BD = MD, vì BM = 2BD 

D, = D |, vì dối dinh 

DA = DC, vì D là trung dicm cùa AC 

suy ra: 

ADAM = A1X'B 



từ đây. ta nhận dược: 

■ AM = BC. (1) 

■ lì I = M , o AM // BC. vì có hai góc so le trong bang nhau. (2) 
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Xét hai tani ịiiác AIÍAN và AIÍIÌC’. cliúiiịỊ cộ: 

Nlí = Clí. vì I-; là trung diếin cua ('N 

lí. = Ií|, vì dối dinh 

líA Idi, vì I-; là trung diêni cua AH 

suy ra; 

AIÍAN = AIÍBC' 
từ dây, la nhận dirợc: 

• AN = Br. (3) 

■ c I = N . o AN // BC’, vì có hai góc so Ic trong hãng nhau. (4) 

Từ (2) và (4) suy ra; 

Ba diõni M, A. N tháng hàng theo thú tư dó 
o MN = MA + AN = B(' + B(' = 2Br, dpcm. 

III. CẢI HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hỏi 2: 1 rình bày các bước cần thực hiện dế vẽ AABC khi biết dộ 

dài hai cạnh và sô do cùa góc xen giữa. 

C'âu hói 3: liai tain gjác có hai cạnh và góc xen giữa bằng nhau thì có 
bằng nhau không ? 

C'áu hói 4: Nêu hai cạnh góc vuông cùa uưn giác vuông này bằng hai CỊUih 
gcx; vuông cíia lam giác vuông kia thì hai tam giác vuông dó có 
bằng nhau không ? Vì sao 

IV. lĩẢI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Vẽ AABC, biết: 

a. AB = 3cm, AC = 6cm và Ả = 60". 

b. AB = 6cm, AC = Sem và Ả = 90". 

c. AB = AC = 4cmvàÂ= 120". 

Bài tập 2. Cho AABC, dường cao AH. Trên tia đối của tia HA, lấy đicm 
D sao cho HA = HD. Tính số do cùa góc BDC , biết; 

a. Â = 60". 

b. Â = 90". 

Bài tập 3. Qua trung điếm M của đoạn thẳng AB, kẻ đưcmg thắng d 
vuông góc với AB. Lĩíy diêm C trên d. Chứng minh rằng CM là tia phân 
giác cúa góc ACB. 
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lỉái tạp 4. Cho AAIỈC có Alì = AC, lin phân ịỊÌác ciiii t;oc Ả c;ìl [ỊC Uii 
D Cliứiig minh ning: 
a. DB = DC. 
h. AD 1 BC. 

liai tap 5. C'ho \ABC có lỉ = 2C l icn lia doi cna tia CB lây dicm K 
sao cho Alỉ = CK. ria pliãn giác ciia góc íỉ cat AC lai I). Iicn tia đdi cùa 
lia Bl) lây dicm l'. sacì cho A(' = BI'.. Chứng minh rãng AK = Aíí. 
ỉtài tap 6. Cho AAIỈC có Ả = so' . I rcn tia ddi cua lia AC lay diêm I) 
sao cho Cl) = ('A l icn tia ddi cua tia CB lãy dicm 1' sao clio ('!• = CB. 
1'inh sỏ do cua góc (d)K . 

ỉiài táp 7. Cho AABC có Â = 90 ' I icn cạnh BC lây dicm lí sao cho 
BH = AB. 'l ia phân giác cùa góc B cat AC tại D. 

a. Sosánhdỏdài ADvàlíD. 

b. l ính sỏ do cúa góc Bld). 

Bài tập s. C'ho AABC\ lYcn canh A(’ láy diếm I) sao cho C’D = AB Các 
dường trung trực cứa AC và BD căt nhau tại o Chứng minh rằng: _ 

a. AOAB = AOCD. 

b. AO là tiạ phân giác ciia góc Â. 

V. HIÍỚNO DẪN - ĐÁP SỐ 

Bài tập 1. Uọi sinh íự ìủni. 

Bài tập 2. 

a. níx: = 60". 

b. Bíx: = 90". 

iỉài tập 3. Họ( sinh tựỉùìn. 

Bài tập 4. Học sinh rựlùtìi. 

Bài tập 5. Xét hai tam giác AABE và AKCA, chúng có: 

AB = KC, giả thiết 
ABC= ISO"-AỒD 
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suy ra; ( 

AABi; = AKCA AK = AH, dpcm. . 

Bàl tập 6. CDE = 80' 

Bài tập 7. AD = lỉD và lìlÌD = 90". 

Bài tập 8. Học sinh tự vẽ hình. 

a. Xét hai tam giác AOAH và ACX^D, chúng có: 

OA = oc, vì o thuộc clưímg trung trực ciia AC 
AB = CĐ, giả thiết 

OB = OD, vì o thuộc dưìmg trung trực ciia BD 

suy ra: 

AOAB và AOCD (c.c.c). 

b. lỉọc sinh tự làni. 



ịTrưònghọp ||,\|TAII1«lyÌCI^'MỈIVIl/\L 

•ỉ 

I_ lỉóc - c\\ầầ - c;óí' 


I. KIKN TllOC ( () liẢN 


vf: TAM (MAC lỉIliT CAMI V A IIAI (iOC KK 


Bái toán: Vẽ AABC, hiết AB = 


■ Vẽ doạii tliăng Alì = c 

■ Iiòii nưa mặt phang bờ Alỉ. vc liai tia Ax 
và lĩy sao clio xẢH = (X, A íì y = ị\. [lai 

tia này cắt nhau lại ('. ị- 

■ Nối AC, lỉC, ta nliận clirợc' AAIK' Ihoá mãn giá thicì. 

2. TIU Ờ\(; HOP BẰNC NĨIAU (ỈOC ( AMI (MX 

■['a tliừa nhận kết C|iiá: 

I tìịnh ií: Nên một ( Ợiili rù lini góc kê của tam giác này Ixhig một cạnh vù 
hai gó( ■ ké < lia tam giín ■ kia thì hai tam giái (ló Ihhig nhan. 

Như vậy, nèu hai tam giác AAlìC và AA|B|C| thoá mãn: 

AB = A,B,. Ả = Â, và B = B , ^ ^ 

AABC = AA,B,C„ 

và khi dó ta có ngay: z__N L - 

Ci c. AC A,c, và BC lì,c,. ^ 

Thí du 1. Cho góc xòy. Vẽ tia phân giííc Ot của góc xòy, trôn Ot lây 
điếm M. Đường thắng (1 qua M và vuông góc với Ot cắt Ox, Oy theo thứ 
tự tại A và B. 

a. Chứng minh rằng OA = OB. 

b. Lấy diêm c thuộc Ot, chứng minh rằng CA = CB và OẢC = OBC 

a. Xét hai tam giác AOAM và AOBM, ta có; 

0| = o,, vì Ot là tia phân giác của góc xOy _ \ t 

OM chung M /C 


B^y 

2Ơ7 



suy ra: 

AOAM = AOlìM (g.c.g) OA = OIÌ. đpcm. 
b. Xét hai tam giác A()A(? và AOIỈC. ta có: 

OA = OB. tlico kèl quá câu a) 

0| = Ỏ„ vì Ol là lia pliân giác cùa góc xòy 
00 chung 

suy ra: 

AOA(' = AOIỈ(^(c.g.c) 

CA = Clì và OẢC = OÍỈ(^, dpcm. 

'Pa biết rang, với hai tam giác vuông chúng hiòn có góc vuông bằng 
nhau, do dó ta nhộn dược một hệ I|uá tìr dịnh lí tròn là: 

Hệ quả: 

1. Nến một cạiili ỊỊÓC vnóiiịi vù một iỊÓc' nhọn kê cạnh ấy của tam giác 
vnông này hằng một cạnh góc vnông và một góc nhọn ké cạnh ấy 
cùa tam giúcỵnông kia thì hai tam giác vuông (íó hằng nhan. 

2. Nến cạnh hnyén và niột góc nhọn cùa tam giác vnởng này l>ằng 
I cạnh hnyén và một góc nìiọn cna tanì giác vnông kia thì hai tam giác 

vnỏng (ỉó Ikhig nhan. 



Như vậy, nêu AAIK? vuông tại A và AA,IÌ|C| vuông tại A|. 
Trường hợp I: Nếu ta có: 

Alỉ = A,IÌ, va n = lì , 
c:> AAliC = AA,B,C,. 

'Trường họp 2: Nếụ ta có: 

AB = A,B, và c = c , » AABC = AA,B,C,. 

'Trường hỢỊ) 3: Nếu ta có: 

BC = B,c, và B = B , O.AABC = AA,B,C,. 

'Trường hợp 4: Nếu ta có: 

BC= B,c, và c = c, o AABC = ẢA,B,C,. 

'ITií dụ sau sc minh hoạ việc sirdụng các hệ quá này. 
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ThLtl ụ-Ằ. (’ho góc xOy. l.ấy c;ìc diêin A. H tlico Iliứ Iir thuộc ()x ' .1 ()y 
sao clio OA = OB. Vc AI I vuong góc VỚI Oy (He Oy), võ !ÌK VIKV Ig góc 
với Ox (K e Ox). Cioi M là giao clicni cua All và iíK. Chứng niinh lãng: 
a. ()ll=OK. 

b OM là lia phàn giác cùa góc xOy. 

(iliil 

a. Xói hai lam giác vuông AOAI1 và AOIỈK. I;í 

OA = Olỉ, giá thiêì 

o cliung ( 

suy ra: 

AOAII = AOBK (cạnh huyổn và góc nliọ 
=^OIl = OK 

b. Xcl hai lam giác vuông AOMl! và AOMK, la có: 

OM chung 
OI 1 = OK 



suy ra: 

AOMl I = AOMK (cạnh huyén và cạnli góc vuông) 

=> O, = o. co OM là lia phân giác, cùa góc xOy. 

II. ( Ả(’ VÍ DỊI MINH HOA 

Ví dụ 1: Vẽ AAÍỈC’, biól iì(' 6cm, lỉ = 30", c = 60", Sau dó hãy thứ 
do dộ dài cạnh AC và dira ra nhận xét. 

(ỉiài 


11 lần lưcA thực hiện: 

Vc (loan iháng BC = 6cm 
'lìôn nứa mặl phắng bò B(\ vẽ hai tia Bx 
và Cy sao'cho xBC = 30". yCB = 60". 

1 lai lia này cấl nhau lại c. c 

Noi A(’. BC, la nhận dược AABC thoá mãn giá thiếl. 



niực hiện phcp do, ta nhận dưưc AC = 3cm. 

Nhận xét: Trong một tam giác vuông có một góc bàng 30" thì cạnh 
dối diện với góc 30" bâng một nửa cạnh huyền. 
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Ví du 2 : Cho hình vc, ớ dó AIÌ // C"ID và AI) // BC. Chứng minh rầng 
AIÌ = CD và AD = BC. 



D C’ 


Giai 

Xét hai tam giác AAB(' và ACDA, ta có: 

Ả, = c „ vì AB // Cl) 

AC chung 

Â, = c ,, vì AD // BC 

siiy ra: 

AOAC = AC)B(' (g.c.g) => AB = CD và AI) = BC. dpcm. 

Ví du 3: Cho AAB(' có AB = A(?. i,ây các diém D. íí theo thứ tự thuộc 
AB, AC sao cho AI) = Ah. Gọi () là giao dicm cua Blí và CI). Chứng 
minh ràng: 

a. Bi; = CI). 

b. AOBI) = AOCIi. 

Giúi 

a. Xét hai tam giác AABC và AACl), la có; 

AB = AC, giá thiết 
Ả chung 

Ali = Al), giá thiêt 

suy ra: 

AABIi = AACI) (c.g.c) => BH = ('!), dpcm. - ‘q 

b. Xét hai tam giác AOBI) và AOCIi. ta có: 

lì, = c,, theo kết cỊuá câu a) 

BI) = AB — AI) = AC — AIÍ = cr-;. dựa theo gia thièì 
BIX) = 180" - T), = 180" - ì\ = CỶiO, dưa theo kết quá cảu a) 

suy ra: 



AOBI) = AOCIi (g.c.g). 



Ví du 4: Cho AAB(" (AIÌ < AC), tia Ax đi qua trung điếm M cùa BC. 
Ke BH và Cỉ- vuông góc với Ax (!', F e Ax). Chứng minh rằng BB = CF. 
Giíii 


> bf: // CF. 


Ta có thc lựa chọn một trong các cách trình bày sau 
'c'n li I : Sừ dụng trưòng hợp bằng nhau g.c.g 
Tlieo giả thiết: 
í BÍ-; 1 Ax 
|CF-1 Ax 

Xét hai tam giác AMBF1 và AMCF', ta có: 

B, = c,,vì Bi://CF 
MB = MC, vì M là trung diém BC 

M I = M ,, vì đối đỉnh 



suy ra: 

AMBH và AMCF‘' (g.c.g) => BFL = CI\ đpcm. 
Cách 2: Sir dụng hệ quã 


Xét hai tam giác vuông AM1ÌFI vuông tại \í và AMCF vuông tại F, ta có: 
MB = MC, vì M là trung diêm BC — Cạnh huyền 
M I = M „ vì dối dính — Góc nhọn 


suy ra: 

AMBF và AMCF (Cạnh huyền và góc nhọ.n) => BF^ = cr, dpcm. 

Ví du 5: Cho AABC. rrẽn cạnh AB lây các dicm I), E sao cho 
AD-= BF. Qua D và fì ké các đường tháng song song vói BC. chúng cắt 
AC theo thứ tư tại M và N. Chứng minh làíig BC^ I)M + FN. 

Gidi 

Ké EF // AC (F e BC), nối E với c. 

Xét hai tam giiic AC’ĩiF' và AECN, ta cp: 

Ê, = Cị, là hai góc so le trong cùa EF' // AC 
CE chung 

c I = li,, là hai góc so le trong cùa liN // BC 

suy ra: 

a(i:f = af:cn (g.c.g) => EN = FC. 




Xét hai tam giác AADM và'AFBF, ta có: 

Ả = Iỉ|, là hai góc dồng vị ciia ni- // AC 
AD = iìH, giá thiêì 

D I = fì. là hai góc đổng vị ciia DM // 13C' 

suy ra: 

AADM = AIiBF (g.c.g) => DM = B1-. (2) 

('ộ-.g theo vế (I), (2), ta được: 

ỉ ,N + DM = I-C + BI- = BC dpcm. 

Ví dụ 6: C'ho AAIỈC. gọi D, I: theo thứ tự là trung dicm ciia AB. AC, 
Trên tia DF] lấy dicm !• sao cho Dịí = Chihig minh rằng: 

a. BD = CF. 

b. ABCD = AFDC. 

_,,// 1 .. , ..... 

c. DF = ^ BC (dọc là DF song song và bàng một phần hai BC). 

Giái 

a. Xét hai lam giác AADF. và ACÍ li. la có: ^ 

AF = CF, vì F là trung điếm AC 
lìị = vì dối dính 
DIÌ = F'F, vì F là trung diểm DF 
suy ra: ^ c 

AADli = ACFE (c.g.c) => CI- = AD = BD, vì D là trung diếm AC 

b. 'lư kết quii câu a), suy ra: 

ADE = KFC => AB//CF. 

Xét hai tam giác ABCD và AFDC, ta có; 

BD = FC, theo kết quá câu a) 

í) 2 = DCF , là hai góc so le trong của AB // CI' 

CD chung 

suy ra; 

ABCD = AITC (c.g.c) 
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c rừ kết qu;i câu b), suy ra; 

D , - c , => DI- // lìC. 

DI-: = ' Dl- = ' lìC. 

2 2 

ỵx ^i u 7: Cho AABC có Â = 60". Các phân giác Bí^ và Clì căt nhau lại 
I. Chứng niiiih rằng ID = Ilí. 

Cìiui 


'I'ìr giá Ihict vc các phân giác iỉD và CIÍ. la đirực; 


B, =B,= ' H, c, =c,= ' c. 

2 2 

suy ra; 

B , + c, = ' ( B + C)= ' (ISO" - Ả) 



= ' (ISO"-60") = 60", 

> Ì , = Ì , = B , + c, = 60" 

Trong AIBC kc phàn giác IK. la nhạn thày; 

ị , = Ì . = ' BÌC = ' (I SO" - ì ,) = ' (I SO" 60") = 60". 

Xét hai tam giác AK'D và AICK. ta có: 

ì , = ỉ , = 60" 

I(' chung 

c, = c. 


suy ra; 

AICD = AICK (g.c.g)=> ID = IK. (1) 

Chứng mmh liUíiig lự, ta nhạn Oưực II' = IK (2) 

'Từ (I), (2) suy r;i ID = llí. 

III. ( Ảc IIOI ÔN TẬI’ LÝ nillYẾT 

(’úu hoi 1: Trình bày các.birớc cần thực hiện dê võ .AAB(' khi biết cạnh 
và hai góc ké. 

('âu hoi 2: I lai tam giác có một cạnh và hai g('x: kc bằng nhau thì có bằng 
nhau không ? 
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Càu hoi 3: Nếu một cạnh góc vuông và mỏt góc nhọn kề cạnh ấy của 
tam giác vuông này bầng một cạnh góc vuông và một góc 
nhọn kề cạnh ấy của tam giác vuông kia thì -hai tam giác 
vuôiig đó có bằng nhau không ? Vì sao ? 

Càu hỏi 4: Nếu cạnh huyền và một góc nhọn của tam giác vuông này 
bằng cạnh huyền và một góc nhọn cúa tam giác vuông kia 
thì hai tam giác vuông đó có bằng nhau khỏiig ? Vì sao ? 


IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Vẽ AABC, biết: 

a. AB = 6cm, Â = 60*', B = 30”. Sau dó hãy thử đo dộ dài cạnh AC 
và đưa ra nhận xét. 

b. AB = 8 -v/2 cm, Â = B = 45°. Sau đó hãy thứ đo dộ dài cạnh AC, 
BC và đưa ra nhận xét. 

Bài tập 2. Cho hình vẽ, ở đó AB // CD và AB = CD. Chứng minh rằng o 
là trùng điểm của mỗi đoạn thẳng AC và BD. 


A B 



D c 


Bài tập 3. Cho đoạn thẳng AB. Qua A, B vẽ hai đường thắng a, b vuông 
góc với AB. Đường thắng qua trung điếm o của AB cắt a, b theo thứ tự 
tại A|, B|.Hãy so .sánh các độ dài AA| và BB|. 

Bài tập 4. Cho AABC. Các tia phân giác cúa các góc A và Bcắt nhau tại 
I. Vẽ IM 1 AB (M € AB), IN 1 BC (N e BC), IP 1 AC (P e AC). 
Chứng minh rằng ỈM = IN = IP. 

Bài tập 5. Cho AABC có B = c. Tia phân giác góc Ả cắt BC tại D. 
Chứng minh rằng AB = AC và DA = DB. 

Bài tập 6. Qio AABC'có ồ = c. Tia phân giác của góc B cắt AC tại lĩ, tia 
phíìn giác của gtk c cát AB tại F, Chihig minh rầng BF = CH và BH = CI'. 

Bài tập 7. Qio AAIC có Â = 90". Tia phàn giác ctia góc B cát AC tại D. 
Chiìmg minh rằng AB = BE. 
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Bàí tập 8. Cho AAIỈC có AIỈ = 5cm, BC = 6cm, AC = 8cm. Qua các điểm 
A, B, c ké các đường thẳng a, b, c theo thứ tự song song với BC, AC, AB. Giả 
sử a cắt b, c theo thứ tự tại ri, F. Giả sử b cắt c tại D. Tính chu vi của các tam 
giác AAIÌC, ÁABF:, AlĩQ), AACF, ADEỈ-. 

Bài tập 9. Cho góc xôy. Lấy các điếm A, B thuộc Ox sao cho OA > OB. 
Lây các điếm c, D thuộc Oy sao cho oc = OA và OD = OB. Gọi E là 
giao diêm của AD và BC. Chứng minh rằng: 

a. AD = BC. 

b. AABE = ACDE. 

c. OE là lia phân giác của góc xôy. 

Bài tập 10. Cho AABCr, gọi D là trung điểm AB Đường thẳng qua D 
song song với BC cắt AC tại E, đường thẳng qua E song song với AB cắt BC 
lại ICliimg minh ràng : 

a. AD = i:i-. 

b. .\ADF; = AEEC. 

c. Ali = Er. 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 

Bài tập l. Học sinh rựlàni. 

Bài tập 2. Xét hai tam giác AOAB và AOCD, ta 
Ả = C, vì là hai góc so le trong của AB / 

AB = CD, giá thiết 

B = D, vì là hai góc so le trong của AB 

suy rạ: 

AOAB = AOCD (g.c.g) ^ OA = OC và ( 
o o là trung điếm của mỗi đường. 

Bài tập 3. AA| = BB| do AOAA| = AOBB| (g.c. 

Bài tập 4. Ta lần lượt xét: 

■ Xét hai tattì giác vuông AIBM vuông 
tại M và AIBN vuông tại N, ta có: 

IB chung 

B I = B , vì BI là tia phân giác 
suy ra: ^ 

AIBM = AIBN (cạnh huyên và góc nhọn) 
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• Xét hai tiun giác vuông AIAM vuông tại M và /\IA1’ vuông tại p, ta có: 
lA chung 

Ả, = Ả. , vì AI là tia pliàn giác 

suy ra: 

AIAM = AIAP (cạnh huyén và góc nhon) =3- IM = ll^ (2) 
Từ (I), (2) suy ra IM = IN = IP. dpcni. 

Bài tập 5. lỉọc siiìli tự làm — l.ời giìii trong chu dc lani giác cân. 

Bài tập 6. Xét hai tam giác ABCI' và ACBI-;. ta có: 



suy ra: 

ABCI- = ACBE (g.c.g) => BE = Cl- và BIỈ ^ C1-, dpcm. 
Bài tập 7. Họi sinh tự lùm. 

Bài tập 8. 


ỉí A I- 



D 


Dựa trên sự bằng nhau trong trường hợp g.c.g ta suy ra được ngay các 
tam giác AABC, AABE, ABCD. AACE' bằng nhau, do dó; 
cv = cv = cv , 3 ,^ = cv = AB + BC + AC 

= 5 + 6 + 8= 19cm. 

Trong ADEI% ta có: 

DE = DB + BE = AC + AC = 2AC = 2.8 = 16cm 
EF = EA + AE = BC + BC = 2BC = 2.6 = 12cm 
DF = DC + CF = AB + AB = 2AB = 2.5 = lOcm 

suy ra: 

CVadef = DE = EF + DF= 16+12+ l() = 38cm. 
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lỉài tap 9. 


a. Xct liai tam íỊÌác AOAI) và AOClì, ta có: 

OA = ()('. giá thiết 

o clumg o 

OD = oa gia thict 

AOAD = AO('lỉ (c.g.c) AD = BC. 
h. Xét liai tam giác AAH1-; và A('Oi;, ta cỏ: 

A = c. theo kct t|iia càu a) 

Alỉ = OA - AB = oe — OĐ = CD. dựa theo giá thiết 
B I = ISO' - lì , = ISO" - 1); = Dị, dựa theo kết C|uá câu a) 

suy ra: 

AABi; = A('DH (g.c.g) 
c. Xét hai lam giác AAOIi và A('OIỈ. la có: 

OA = oe, gia thiêt 
Â = c, theo kết quá câu a) 

AH = ('li. theo kêt quá càu b) 

suy ra; 

AAOl-: và ACOÍ-: (c.g.c) (), = (), 

<=> OB là tia phàn giííc cua góc xOy. 

Bùi tịip 10. 

a. Nòi D với r. Xét hai lam giác ABDI' và AI-J D, ta có: 

I) I = F vì là hai góc so le trong cùa AB // i;r 
DI'chung ^ 

suy 

=> líl-= BD = AD, do D là trung diêm AB ** *■ '' 
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b. Xél hai tam giác AADĩỉ và AHI'C, la có: 

Â = li|, vì là hai góc đồng vị của AB // IÌF 
AD = liH, theo kết quá câu a) 

F, = B = D „ vì là hai góc đồng vị của AB // Eĩ' ticp tới là hai 
góc đồng vị của BC // DH 

suy ra: 

AADlí = AEEC (g.c.g). 

c. 'ITteo kết quá câu b) suy ra AE = EC. 
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Cllủ »Ể , ^ 

3 TAM GIÁC CÂI\ 


I. KIẾN THỨC CO BÁN 


1. ĐỊNII N(;iỉỈA 

Ta có dịnh nghĩa cua tam giác cân: 

I Tam giác càn là tam giác có hai cạnh hằng nhan. 

Với AAlìC cân tại A, ta nói: 

■ AB, AC gí)i là hai cạnh hên (AB = AC?) và BC là 
(ạ/ih ctáy. 

■ Gk góc B , c là hai góc à (láy và-Ả là góc à dinh. 

2. TÍNH CIIẢT 

Đc xây dựng tính chất của tam giác cân, chúng ta có thê bắt đầu với 
thí dụ sau: 



Thí du l: Cho AABC cân tại A. Chứng minh rằng B = c. 
Giải 


Dimg tia phân giác cúa góc Â cắt BC ở D. 

Xct hai tam giác AADB và AADC, ta có: 

AB = AC. vì AABC cân tại A 

Ả| = Ả,, vì AD là dưòmg phân giác góc Ả 

AD chung 



Suy ra: 


AADB = AADC ^ B = c 
Vậy, ta cổ kết quà: 

I Trong tõm giá c cân, hai góc à đáy hằng nhan. 

Điều ngược lại cũng dũng, tức là ta có kêt quá: 

Ị Nếụ một tam giác có hai góc liằng nhan thì tam giác đó 1(1 tam giác cân. 


'ITiẠt vậy, giá sử AABC có B = c, ta cần chứng minh AB = AC. 
Vẽ tia phân giậc góc Ả, cắl BC tại D. 
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Xét hai tam giác \AD\i và AADC. ta có: 

Ả| = Ả„ vì AI> là dưííiig phàn giác góc Ả 
AD chung 

õ , = 1 SO" - Ả, - íỉ =1 SO" - Ả, - c = í) , 

Suy ra: 

AADB = AAIX’ (g.c.g) ro Aiỉ = AC <o AAIK^ càn . 

Thí du 2: Cho AABC. Chứng minh lằng; 

a. Nếu dường cao AI I dổng lliời là dưòiig trung luycn thì AAIỈC’ cân lại A. 

b. Nếu AABC cân tại A lh'i dường trung luyến All cũng dồng thòi là 
dưcmg cao. 

Giới 

a. Trong AABC. ta có. 

■ Vì AI I là đường cao nôn; 

AIÌB = AIÌC = ọo". 

• Vì AI 1 là trung tuycn nên: 

1IB = IIC 

Xét hai tam giác AAIIB và AAIỈC. ta có: 

IIB = IIC 

AÍIB = AIÌC =90" 

Allchung 

suy ra: 

AAIIB = AAIIC (c.g.c) =o AB = AC e> AAIìC cân tại A 

b. Ta có nhận xét; 

■ Vì AABC cân tai A nên: 

AB = AC và B c . 

■ Vì AI I là trung tuyến nên: 

IÍB = IIC. 

Xét hai lam giác AAIIB và AAHC, ta có: 

AB = AC , 

B - C 
I1B = I1C 

suy ra: 

AAllB = AAllC(c.g.c)^ IÌ,= lì,. 
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Măt khác: 

Ũ , + n , = 180" 0 21'!,= 180" c=> lì , = lì . = 00" 

<=> AI I là cliiờiiịỊ cao. 

Chú v: k 1*^' Och', chun}’ la có Ihôm đưỌi một lính chiĩl là " ,Vôí/ 
lììõí Lìtìì íỊhii có iỉi/ừ/ì>; ( íìo dồ/ìiỊ ihời Lì í/ưò'/ii; IriirnỊ 
tuvôn ihì Lìjỉỉ i;Li( iỉ(> Lì Li/71 i;Lií’ ídn". 

\ 2. Cac em học sinh liãv chứn}’, minli Ihêm các tính cliâi: 

j • Nrii niộl Uìui lỊÌcií có i/ướ/ìt; Ccìo LÌốnịi thời Lì dườniỊ 

phiĩn Ịựíìc thì tcim pLíi dó Lì tcìm y,Lú Ccìn. 
ì • Nôu một làm picìc có duờnịi phcìn gùic dồnp thời Li 

I dườnp Irunp ÍLiycn thì tcimpiAc dỏ lả tcim pdcic Ccìn. 

\ • ỉroiĩp lcìin pLk c Jn hcìi phcìn piiic (dườnp Cdo, trimp 

tuvciì) imy, với hdi c<mh hcn thì hăny nlìcìu. Htìy ihử 
xem diều n}’ước lại I. ó dúii}’, khôn}’ ? 

■ Nòu \AIỈC Ccìn lậi A thì lì < 90' - I íãy thử nêu ý 
n}’hĩa cùa lính chàt này. 

l a có dịnh nghĩa cùa lam giác vuỏng càn: 

Ị Tam giác vuông cán là tam giúi • < 0 ìuii ( (iiịIi góí ■ vuông Ikhig nhan. 

Như vậy, với AABC viiòng cân lại 
AH = AC, 

Ả = 90". 

Ũ c = 45". 

Thí du 3: Cho AABC vuông cân lại A. Vẽ dường thăng a qua điếm A 
.sao cho B và C!" thuộc cùng một nứa mật pháng có bờ a. Võ Bll. CK 
vuông góc với a (II, K e a). Gọi M là trung diêm cùa BC. Chứng minh 
rằng: 

íl Aí 1 = CK. 

b. HK = BII + CK. 

c. AMHK vuông cân. 

Giúi 

a. Xét hai tam giác vuông AAMB và ACKA, ta 
AB = AC, giả thiết 
À, = 180" —BÂC-Â. 

= 180" —90"—(90"- c,)= c, 
suy ra: B M c 
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AAIỈIỈ = ACKA (cạnh huyền và góc nhọn) 

I iAa = Ả,, BI ỉ = AK và AU = CK, dpcm. 

b. Ta có ngay: 

IĨK = AK + Ali = BI I + CK, dpcm. 

c. Xét hai lam giác AMHB và AMKA, t'i có; 

BI I = AK, theo kết quá a) 

IlfìM = IIBA + ABM = Ả, + 45" = KẢM 
MB = ^ BC = MA. trung tuyến thuộc cạnh huyền 

suy ra: 

AMIIB và AMKA (c.g.c) 

từ đó: 

M1I = MK=>AMHK cân. 

BMH = AMK 

=> IIMK = IIMA + AMK = IIMA + B^I = BMA =90". 
Vậy, AMHK vuông cân. 

3. TAM GIÁC ĐỂU _ • ■ __ 

I Tam giác đều là tam ịỊÌác có ha cạnh bằng nhau. ^ I 

Đê xây dựng tính chất của tam giác đều, chúng ta có thể bắt đầu với 
thí dụ sau: 

Thí du ^ Cho AABC déu. crhứng minh rằng Â = 

Giúi 

Ta có thé lựa chọn một trong hai cách trình bày 
Các/i ỉ : Dựa trên tính ihíit níu tam ỉỊÌcn l ân 
Vì AABC dểu nên ta lần lượt có; 

BC = AC<=> AABC cân tại c Ả = B . 

AB = BC <=> AABC cân tại B <=> Â = c.' 

Mặt khác, ta lại có: 

Â+fỉ +c =18Ơ’<=>Â + Ả + Â=I8ơ’«3Ả=18ơ’c^Â = 6ư’. 
vạy, AABC có Â = B = c = 60". 

Cách 2: Trình hày theo sựtươiiỊỉ ứiiịỉ dỉiih nia các tam lịiác hihiiị nhan 
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Từ giá thiết: 

AABC = AACTÌ (c.c.c) => B = c (dựa trên sự tương ứng ciinh) 
AACB = ABCA (c.c.c) => Ả = B (dựa trên sự tương ứng dính) 
Mặt khác, ta có: 

Â+ íi + c = 180‘'c^Ả + Ả + Â= lX(y’<=>3Â= 1{)Ư’<^Ả = 6Ơ’. 
Vậy, AABC có Â = B = c = 60" 

Từ đó, ta có kết qưá: 

tam ỊỊÌác dềii, mỗi ÌỊÓC' hằiiíỊ 6Ừ’. _I 

'rhí du 5: Qio AABC có Â = B = c . (Tiimg miiứi rằng AAlìC là tani giác dcu. 
Giái 

Từ giá thiết ta lán lượt có: A 

Â = lì o AABC cAn tại c « CA = CB. 

B = c <=> AABC cân tại A o AB = AC. 

Từ đó, suy ra: 

AB = BC = CA <=> AABC là tam giác đều. ^ 

Vậy, ta có kết quá: 

I Một tam ị>iúccó ha góc hằng nhan thì tạm giác đó là tam gUk ' 

Nhàn xét : Trong trường hỢp ,4ABC cân tại A có một góc bcHng 60" thì 
nó cũng là tam giác đềư, bởi; 

Nếu Â = 60" thì; 

B + c =18Ơ'-Â<-->2B = 18 ơ’- 6 ơ'c:> íl =c =6Ơ’ 

Â = B = c <=> í\AI3C là tam giác đều 
Vậy, ta có kết quả. 

" Một tam ịỊÌck ■ (âiì có một iỊÓ( ■ ỉxìiiiỊ fì(f thì tam Ịịiá( ■ đó là tam giá ■ dền 
Tóm lại, với chúng ta có dược các kết quà sau: 

1. Trong tam giác dền. mỗi góc hằng 6(y\ 

2. Một tam giác có Ixi góc ịxing nhan thì tam giác dó là tam giác dền. 

3. Một tam giác cân cỏ một gá. ÌỊằngdT ihìutm giác dỏ là tam giác dền. 
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Thí du 6 : ('ho ba diêm A, ('. lì tháng hàng theo thứ tự đó. Trên cùng 
một nira mặt phắng có bờ AB, vẽ các tam giác dều AC'D. BCIÍ. Gọi I, K 
theo thứ tự là trnng diêm cúa Ai- và Bi). Chimg minh tang ACIK là tam 
giác dcu. 

Giai 

Xét AA('I-; và ADCB, la có: 

A(' = D(\ vì chúng là cạnh cùa tam giác dcu 
ACIÍ = ACD + DCK = 60" + D(:K 
= BC1<: + 1)(::k = DCB 
('!■;: = (3. vì chúng là cạnh cùa tam giác 

.suy ra: 

AA('H = AD('B (c.g.c) 

=> hai trung tuyến tương img ("1 = CK. 

Mặt khác, ta có nhận xét: 

= 180"- ACD - B(:E = 180" — 60" — 60'! = 60". 

c, = c,. 

=> d(:k =60". 

Vậy, ACIK là tam giác cân có mòt góc bằng 60" nên nó là tam giác dcii. 



II. CÁC VÍ DỊl MINH HOẠ 

Ví du 1: Cho AABC cAn tại A. Gọi Ax là tia phân giác cùa góc ngoài 
dính A. Chứng minh ràng Ax // BC. 

Giải 

'Pa có thê trình lựa chọn một troiĩg ba cách trình bày 
Cấc/i I : Sứ dụng góc đồng vị. 

Vì AABC cân tại A nc'n B = c . 

Vì Ax là tia phân giác ngoài của góc A nên: 

A, = Ị lÂC = ' ( B -r c )= ' ( B + íĩ ) = B 

=> Ax // BC vì có hai góc dồng vị b-ằng nhau. 
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( '(/( // 2: Sứ dụng g(')c so Ic trong. 

Vì AAHC’càn tiii A nên lỉ = c . 

Vì Ax là lia phân giác ngoài cùa góc Ả ncn: 

Â,= [lÂC = [ị B + c )= ' (c + c ) = c 

T 1 1 

=> Ax // lìC vì có hai góc so Ic trong bang nhau. 

Cớí li 2; Sứ dung tính chất dường cao cua tam giác vuóng. 

Vc dường cao AI I. suy ra; 

AU L B(' 

AI 1 cũng là phân giác cua góc A. 

Ta có ngay AU 1 Ax (lính chất hai dường phân giác trong và phân 
giác ngoài). 

Vạy, Ax // lìC' vì cùng vuông góc vói All. 

Ví du 2: Cho AAB(' cân tại A. 'Prén cạnh B(' lây các diêm M, N sao 
cho BM = CN. Chứng minh ràng AAMN là lam giác cân. 

Giới 

Ta có thc lựa chon một trong hai cách sau: 

C('/í li I : Sứ dụng dịnh nghĩa. 

Vì AABC càn tại A nên; 

AB = AC và B = c. 

Khi dó, hai tam giác AABM và ACAN. la có: 

AB = AC 
B = c 

BM = CN, giá thiết 

suy ra: 

AABM và ACAN => AM = AN <=> AAMN càn lại A. 

Ciii li 2: Sứ dụng tính chất. 

Gọi AI' !à dường cao cứa AABC, suy ra i IB = 1IC. 

Từ giá thiêì lỉM = CN suy ra 1IM = i IN. 

Khi dó, AAMN có u/ờng cao All cũng là trung tuyến do dó nó là tam 
giác cân, 


A 



B M 11 N c 
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Ví du 3: Cho AABC cân. Tính .sô' đo của các góc B , c , biết: 

a. A=120‘’. 

b. Ả = 30'’. 

Giới 

a. Nhận xét rằng, với Ả = 120” thì AABC chí có thể cAn tại A (bời nếu 
trái lại, nó cân tại B chẳng hạn thì c = 120” suy ra Ả + c = 240” > 180”, 
mâu thuẫn), do dó: 

B = c = 90” - í = 90” 60” = 30”. 

2 

b. Ta xét ba trường hợp: 

TntờiiỊỊ lừ/Ị> I : Nếu AABC cân tại A thì 

B = c = 90” - ^ = 90” — 15" = 75”. 

2 

Tntònịi hỢỊ> 2: Nếu AABC cân tại c thì 
B = Ả = 30” . 

c = 180” - Â - B = 180" — 30” — 30” = 1 20”. 

TrườiiỊỊ hợỊ) 3: Nếu AABC cân tại B thì 

c = Â = 30 " 


B = 180” - Â - c = 1 80” — 30" — 30” = 120”. 

Nhân xét : Như vậy, ta lần thấy rằng " Vâi AABC càn có ‘một Ịịóc 
IxhiịỊ a " ta có nhận xét: 

I. Nếu 0 < a < 90" thì sẽ cò hai trường hựp; 

Trường hợy 1\ Khi a là góc ờ dính thì góc ở đáy bằng 


Trường hợp 2. Khi a là góc ử dãy thì góc ờ dỉiil '1 bằng 


2. Nêu 90" < ( < 180" thì a là g,óc i’< dinh và khi dỏ góc ớ 
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VLdu_4: Cho ba dicm tháng hàng A, B, C' ihco thứ tự dó. Gọi M, N 
tlico thứ tự là trung diêm cua A13. B('. Ké các tia Mx, Ny thuộc hai m a 
mãt pliang ilối nhau hờ A(' sao cho Mx 1 AB và Ny 1 BC. Một dirè Ig 
tliang C|ua B cát Mx, Ny theo thứ tir tại 1 ’. ọ. ('hứng minh ràng AP // ('Ọ. 
(iiíi: 

Miãn xét rằng: 

■ Vì Mx là trung trực 
PA = PB <= 

« Ả, = Í3 
• Vì Ny là trung trực 
QB = QC ^ 
c. = B 

Mặt khác, ta lại có: 

B I = B,, vì dối dính 

=> A| = , <=> AP // ('Q. vì có hai gck so le trong bằng nhau. 

Ví du 5: Cdio AABC cân tại A. Lấy các diêm D. E thuộc cạnh BC sao 
cho Bi) = BA và CA = ('I-:. rinh số do góc DẢI:, biết Â = so". 

Giúi 


: cúa AB nen: 

> APAB càn tại p 

cua BC nen: 

- AQBC cãp lại Q 



1’rong AADIL ta có: 

DÂE = 180" — AẼD - ADE. (I) 

Từ giá thiết, la lần lưtít thấy; 

■ Vì BD = BA nén AABD cân tại B, do dó' 

ADE = 00" - ' B . 

2 



( 2 ) 


■ Vì CA = CIÍ nèn AACIỈ cân tại c, do dó: 

AÊD = 00"-'c, (3) 

'I'hay (2), (3) vào (1), ta dược; 

DÂE= 180" —(90"- ị B ) —(90"- ị C)= ị(B+C) 

2 '22 


= 1 (180" -Â) = ị (180" -80") = 50". 
2 2 
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Chú _V: Rât nliiểu học sii^i mắc phài lỗi vẽ hình khi ihực hiện ví dụ 
này và lỗi ció xuât phát lừ sự tuv tiện về dộ dài (cần nliớ Tăng 
AI3 + AC > BC). 

Ví du 6: Cho AABC dểu. Lây các điếm M. N, p theo thứ tự thuộc các 
tia đối của các tia AC, BA. CB, sao cho AM = BN = CP. Chứng minh 
rằng AMNP là tam giác dcu. 

Gi di 


Xet ba tam giác AAMN, ABNP. ACPM. ta có: 
' AM = BN = CP. già thiết 
Â, = B, = c, = 180 '’ — 60 "= 12Ư’ 
an = bp = cm = am + ac 

suy ra; 

AAMN = ABNP = ACPM 
MN = NP = PM 
<=> AMNP là tam giác đều. 



p 


Ví du 7: Cdiiíng minh ráng trong một tam giác vuông có một góc bang 
30" thì cạnh góc vuông đỏi diện với góc 30" báng một phần hai cạnh huyền. 


Giải 



Giá sir AABC vuông tại A có c = 30", ta cần di chímg minh AB = ” BC. 
Ta có the lựa chọn một trong hai cách sau: 

Cádi Ị : dYêii BC' lấy dicm M sao cho AB = MB 
=> AABM là tam giác cân 

AABM là tam giác dều vì có B = 60" 

AB = BM = MA. 

Trong AMAC, ta có; 13 A I 

Ả, = 90" — 60" = 30" = c , <=> AMAC cân tại M MA = MC. 

Khi dó; 

BC = BM + CM = AB + AB co AB = ^ BC. dpcm. 

Cái li 2: Trên tia đối của tia AB lấy diêm D sao cho AB = AD. 

Nhận xét rằng ABCD có dirờng cao CA cũng là dường trung tuyến nén; 
ABC'D là tam giác càn => ABCD là tam giác đổu vì có B = 60" 
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Khi đó: 


BC = Bl) = 2AB o AB = ^ BC. dpcm. 


Nhân xét : Qua ví dụ trĩ>n, chúng la thu nhận cỉược một kết quà: 

" Trang luột tcìin giác vuânp, cỏ một góc hằng 3Ơ’ 
thi Ccìiih LÌôi LÌiộn vói gíic Mf bằng hằng nừd Cậiìli 
hu vồn Vcì ngưỢc ỉụi". 

C húng la sè trinh bày lliêm một ví dụ dê minh hoạ 
việc sứ dụng lính châl nàv. 

Ví du S : Cho AABC. có dưòfng cao AI 1 và trung tuyến AM cliii' góc 
thành 3 gỏc bằng nhau, rinh sô do các góc cúa AAIĩC. 

Giai 


I.ìíy diêm K trên gạnh AC sao cho AK = AI !.• 

rrong AABM có dường cao AU cũng là dường phân giác nên 


AABM Ciìn tại A Mll = 1 BVJ. 

2 

Xét hai tam giác AAHM, AAKM, ta có: 
AH = AK 
Â. = Â,, giá thiết 
AM chung 

suy ra: 



AAHM = AAKM 

AÍCVI = AIÌM = 90" và MK = MI 1 = ' BM = ị MC. 

2 2 


Trong AKMC vuông lại K. ta có: 

MK = ' MC « à = 30" 

2 


=> HÂC = 90" — 30" = 60" => Â = ^ 1 lẢC = 90" 

2 

=> B = 180" - Ả - c = 180" — 9Ọ" — 30" = 60". 
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Nhán xét : Qua ví dụ tròn, chúnj^ ta thu nhận dưỢi' một kôt cỊuà: 

" Trong niộl lcìin gicíc vuông có mộ( góc hăng 3Ơ' 
thìcảc dường Ccìo, dường trung luỵcn xucit phát lừ 
dinh góc vuông sẽ chúi góc vuông thùnh hcì phàn 
hằng lĩluìu và ngưỢc lụi "' 

Ví du 9: Cho AABC^ Các đường trung trực cứa AB và AC cắt nhau tại 
c và BC theo thứ lự tại B, I-'. Chứng minh lằng; 

a. OB = OC. 

b. AO là tia phân giác cùa góc liÂI'. 

Giui 


'I’a lân lươt có: / 


■ Vì o thuộc trung trực cùa Alì liên: / 


OA = OB. {1) 

\\/ r\ 

■ Vì o thuộc trung trực của AC nén: B 


OA = OC. (2) 

0 


Từ (1), (2) suy ra OB = oc. dp( ni. 
b. Theo kết quả câu a), ta có: 

OB = oc o AOBC cân tại o » B , = c.. 

Tiếp theo, ta lần lưcrt có: 

■ AOAE = AOBE vì OA = OB, r A = lỉB và OIÍ chung, suy ra; 

B , = Â,. (3) 

■ AOAF- = AOCE vì OA = oc, 1-7 = l'C và Ol- chung, suy ra: 

C, = Â,. (4) 

Từ (3), (4) suy ra: 

Â, = Ả, <=> AO là tia phân giác t ’ia góc Iì;AF-. 


III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THỤYẾT 


Càu hồi 1: 
Câu hỏi 2: 
Câu hói 3: 
Câu hói 4: 
Câu hỏi 5: 
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Phát biêu dinh nghía lam giá càn. 

I’hát biếu và chứng minh các lính chất cúa tam giííc cân. 
Phát bicu định nghĩa tam giá ; vuông cân. 

I’hát biếu dịnh nghĩa tam giá ; dều. 

l’hát biêu và chúng minh các lính chài cùa iam giác đéu. 




IV. BẢI TẬP Đít NÍÌIIl 

Bài táp 1. Cho hai góc kề hù xO/ và /Oy. Vc các tia Om, On tlico thứ lư 
là các tia phán giác cưa các góc xO/ và /Oỵ. Lấy các tlicm A, lỉ theo thứ 
tư tliuộc Ox, O 7 sao cho OA = OB. AB cắt tia Om tại I ('hứng minh răng; 

a. Om 1 On. 
h ABIOI. 
c. AB//On 

Bài tập 2. Cho AABC" cân. Tính sô do cưa các góc B . c, biết: 

a. Â=160'’. 

b. A = 90". 

c. Ả = 36". 

Bài tập 3. ("ho AABC vưóng cân tại A. Vẽ tam giác càn ADC 
(DA = DC), với góc ở đáy bằng 15" vào phía trong AABC. Vẽ tam giác đểư 
AABL ơ phía ngoài AABC. (Tiứng minh rằng ba điếm c, D, H thắng hàng. 

Bài tâp 4. ("ho AABC, phân giác AD. l’rên tia đối cúa tia AB lấy điểm E 
sao cho AB = AIÌ. Chứng minh rằng AD // CE. 

Bài tập 5. (?ho AABC có BC = 2AB. Gọi M là trung diêm của BC và D 
là trưng điêm cứa BM. Trên tia AD lấy dicm H sao cho AE = 2AD. 
("hứng minh rằng: 

a. AMAI-: = AMAC. 

b. AC = 2AD. 

Bùi tập 6. ("ho AABC cân tại A. Lấy các điếm D, lí theo thứ tự thưộc 
AB. A(' sao cho AD = AL. Gọi O là giao diếm của BH và CD. Chứng 
minh ráng; 
a Bi: = CD. 
b. DL. // BC. 
c AOBD = AOCE. 

Bài tập 7. Cho AABC cân tại A. Lấy các diểm D, E thuộc cạnh BC sao 
cho BD = BA và CA = CEL Tính sô' đo góc DẢE, biết: . 

a. Ả = 120'’. 

b. Ả = 90". 

c. Ả = 60". 
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Bài fập s. (Iio AAIÌC đcii. Lấy diểm I) trên cạtih lỉC sao clio BL = 3IỈD. 
Vẽ Dỉỉ vuông góc với BC (L’ e AB), vẽ DI- vuông góc với AC' (I' e AC). 
Chứng minh rằng ADi-lF là lam giác clcu. 

Bài tập 9. Cho AABC cân lại A có Ả = l(X)". Trong góc c vẽ tia Cx sao 
cho B^íí = 30", tia này cát phân giác cùa góc B lại |{. Vẽ tam giỉíc dcu 
B(d) (D và A thuộc cùng một nửa mặt phắng bờ BC). 

a. Chímg minh rằng DA là lia phàn giííc cùa góc BIX3 . 

b. l ính sỏ do cùa góc AI-lỉ. 

Bài tập 10. (Tio AABC. Vẽ phía ngoài AAB(' các tam giác vuông cân ớ A 
là AABD và AACL. Vẽ All vuông g('K' với BC, diKmg tháng All cắt Díi ở 
K. Vẽ DM và LN vuông góc vứi AII (M, N e All). Cnứng minh rằng: 

a. dm = l:n. 

b. dk = l:k. 

c. Biết AABC có ba góc nhọn. CTiứng niinl' ầng CD vuông góc và bằng 
BK. 

Bài tập II. Cho AABC có hai góc B. C nhon. Vẽ phía ngoài AABC các 
tam giác vuông cân AABD (cân tại B) và AACL (cân lại C). Vẽ DI và EK 
vuông góc với BC (I, K 6 BC). Chứng minh làng; 

a. BI = CK. 

b. BC = 1D + EK. 


V. HirỚNG DẪN - ĐÁI* SỐ 

Bài tập 1. Học sinh tự lủm. 

Bài tập 2. 

a. Nhận xét rằng, với Â = 160" thì AABC chỉ có thê càn tại A (bởi nếu 
trái lại, nó cân tại B chẳng hạn thì c = 160" suy ra Â + c = 320" > 180", 
mâu thuẫn), do đó: 

B = c = 90" - 4 - 90" -- 80" = 10". 

2 

b. Nhận xét rằng, với Â = 90" thì AABC chỉ có thể cân tại A (bới nếu 
trái lại, nó cân tại B chẳng hạn thì c = 90" suy ra Â + Ễ = 180", mâu 
thuẫn), do dó: 

B = c = 90" - 4 = 90" — 45" = 45". 

2 
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c. 'l’;i xét ba trường hơp: 

Ĩriùĩiiịi liợp I: Nếu AAIỈC’ càn tại A thì 

B = c = 90" - ^ = 90" —18" = 72". 

2 

'IniờiiỊi họp 2: Nếu AABC cân tại c thì 
B = A = 36" 

c = 1X0" - Ả - B = 1X0" — 36" — 36" = 102". 

'h ườiiịí, hợp Nếu AABC cân tại B thì 
c = Ả = 36" 

íỉ = l íiO" - Â c = 180" — 36" — 36" = 102". 
lỉài táp 3. Tù già thiết, ta dược ACD = 15". 

Xét AACK, ta có: 

AC = AB, vì AABC cân tại A H 
AE = AB. vì AABE đểu 
suy ra: , A c 

AC = AE« AACE càn tai‘A. 

Khi đó; 

ACE =AÊC= \ (180" —CÂE)= \ 1180" — (E:ẢB + BẮC')| 

2 2 

= i 1180" —(60"+ 90") 1= 15". 

Vậy, ta nhận thấy: 

ACD = ACE = 15" c, D. ii thắng hàng, 
lỉài tập 4. HirớiiỊi (lẫn: có thè sứ dung một trong các cách sau: 

Cách I: Oiứng minh hai gc)C dồng vị bTuig nhau. 

Cúdi 2: Chúng minh hai góc sodc trong 
bàng nhau. 

Cách J: Ck)i M là trung dicm cùa CE. chúng 
minh AD và CE^ cùng vuông góc với AM, 




233 



Bài tập 5. 

a. Xét liai tam giác ADAB. ADIÌM, ta có: 
AD = HD, giá thiết A1-; - 2AD 


D , = f)vì dối dinh ! 

BD = MD. vì 1) là trung dicm cúa BM / 

suy ra; / 

D ĩ\.^ 


ADAB = ADBM 

2 VM 

c 

^ B = M. 

và Mii = AB = BM = MC. 

>âẾI hai tam giác AMAÍÍ, AMAC, ta có: ĩ 

/ 


y AM chung 



AME = M , + M, = MÂB + B = M , 

ME = MC 

suy ra: 

AMAE = AMAC, dpcm. 
b. Theo kết quá cáu a), suy ra 

AC = AH = 2AD, dpcm. 

Bài tập 6. 

a. Uọc sinlì tựl('im. 
b Từ giá thiết: 

A 

■ Vì AABC càn tại A nên: 

B = c = 90" - ' Â. 

2 

»/l 


■ AADl: có AD = Alí nen cân tại A, si.y ra: 



1) , = n, = 90" - - Â. 

7 

B M c 


Suy ra: 

B = Đ I => BC // CD do có hai góc đóng vị bắng nhau, 
c. Họi sinh tự lủm. 

Bài tập 7. 

a. 30". 

b. 45". 

c. 60". 
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Bài tập s, Ta lấn lượt có; 

■ ABDP, vuông tại D có ; 

B = 60" D , = 30" => BI; = 2BD = CD. 

■ AC'D1- vuông lại I- có : 


c = 60" í), = 30" => CD = 2C1' ^ CF = BD 
Xét hai tam giac AlìBD, A('DỈ-, la có: A 



suy ra; B D 

ABBD = ACDB ^ DB = DF ADFÍ- cấn tai D 
Mặt khác, ta lại có: 


D, = 1 XO" - D , - 0, = 1 XO" — 30" — 90" = 60". 
vạy, ADFF cân có một góc bằng 60" nèn nó là tam giác đéu. 
Bài tập 9. ìloc sinh tự lùm. 

Bài tập 10. 

a. tỉọí sinh tự lùm. 

b. Họi sinh tự lùm. 

c. Xét hai tam giác AABF và AADC, chúng có; 

AB = AD, giá thiết 
BẢIÍ = BẢC + CÂlí = BẢC: + 90" 

= BẢC + BẢD = DẢC 
AF = AC, giá thiết 

suy ra: 

AABF = AADC =:> BF. = CD. đpcm. 

Giá sứ CD cắt AB, BFI theo thứ tự tại 1, K|. 



Theo kết quá càu a), ta có ADI = IBK |. 
Trong A BIK|, ta có: 


IKiB = 1X0"- lĩìK, - K,ÌB = 1X0"- ADI - AỈD = BÂD = 90" 


o CD 1 BF;, dỊ>cm. 
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Bài tập 11. llạ thêm AII 1 BC, ta có hình vẽ sau: 



llãy đi chứng minh; 

■ AAIIC = ACKlí, từ dó suy ra; 

A1Ỉ=CK vàIIC = I':K. 
• AA11IỈ = ABID. từđósuy ra: 

AIỈ = B1 vàIlB=Dl. 

I lọc sinh tự làm tiếp. 
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CIIÍ »Ể 

^ ĐỊ^II LÍ PV-TA-GO 


I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 
1. ĐINH LÍ PV TA (ỈO 

Ta có kết quá (định lí I^ — ta — go); 

TrơnịỊ lam Ịịiác VIIÔHỊ’, hình phươiiịỊ ( ủa canh huyền híhi^ lổng các 
hình phương cùa hai canh góc vuông. 

Như vạy, với AAIỈC vuông lại A ta có: 



Nhân xét : ĩừ kôl quà cùa dịnh lí Py - ta - go, chúng, ta nhận thây 

răng " Với nnu Uìin Ị]úic viuhìị] nêu hiôl í/ộ tiài hai cạnli 
thì sccó dưỢc (h) (hìi cùa cạnh còn lại 

Thí du 1: (Tio AABC' vuông tại A. biết AB = 4cm, BC' = 5cm. Tính độ 

dài canh A(?. 

iìiai 

Vì AAB(' vuông tại A nèn: 

BC' = AB’ + A('- A(’- = BC' - AB’ = 5 - - 4" = 9 o AC = 3cni 

Vậy, ta clưực AC = .Vin. 

2. DIMI Lí PY - TA - (B) HAO 

T’a có kết quá (dịnh lí F’y — la — go dáo): _ _ 

Nếu một tam giác có hình phương của một cạnh hảng tổng các hình 
.phương của hai canh còn lai thì tam gicíc dó là tam giác vuông. 


Như vậy, với AAI3C ta có: 



B('' = AB' + AC' <=> AABC vuông tại A. 
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Thí du 2: Xác dịnh dạng của AABC. biết AB = 0,25cm, BC = 0.2cm, 
AC = 0.I5cm. ilííị '-ítì 

l.i «#■'1®, |, 

Nhận xét rằng: i '■ 

Bơ + Aơ = (0,2)' + (0,15)' = 0.04 + 0,Ọ225 = o.oỏ^ộ = (g.2^)^ 

= AB' 

<=> AABC vuông lại c. 

II.CÁC Ví DỤ MINH HOẠ 

Ví du 1: Qio AABC vuông tại A. biôl AB = 3ẹm, AC = 4ctn. Tính dộ 
dài cạnh BC. 

Giỏi : ; 

Vì AABC vuông lại A nên: 

BC' = AB' + AC' == 3' + 4' = 25 « BC = 5cm 
Vậy, ta được BC = Sem. 

Ví du 2: Cho AABC nhọn. Vẽ đường cao Aíl (11 e BC). Tính chu vi 
AABC, biết AC — 13cm, AH = 12Èiti, BI 1 = 9cm. 

Gùỉỉ 

Đế tính được chu vi AABC. chúng ta cần xác định dộ dài ciia AB, BC. 

■ Trong AHAB vuông tại H, ta có: A ! 

AB' = AH' + BH'= 12'+ 9' 

= 144 + 81 =225 
o AB = 15cư. 

■ Trong AI lAC vuông lạ Fl, ta có: , ; B H , c 

CH' = AC'-AII' = 13'-Ỉ2'= l69-:il44=25 
<ỉ=>ai =ỉ5ctti 

=> BC = fil I + ai = 9 + 5 = 14cm; 

Khi đó, chu vi AABC được cho bởi: , 

CVuHf- = AB + BC + AC= 15+14+13 = 32cm. 

HI. CÂU HỎI ÔN TẬI‘ LÝ THUYẾT 
Cáu hỏi 1: Phát biếu dịnh lí Py - ta - go. 

Câu hói 2: Phát bicu dinh lí Py - Ja — go đáo. 
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IV. lỉẢỈ TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Cho AABC vuông tại A. Tính độ dài cạnh AC, biết; 
a AB = 3cm, BC = 5cm. 

b. AB = 8cin, BC = 1 Ocm. 

c. AB = Icm, lĩC = l,25cm. 

d. AB = O.Kcm, BC = Icm. 

Bài tập 2. Cho AABC vuông tại A. Tính độ dài cạnh BC, biết; 

a. AB = AC = 2cm. 

b. AB = 9cm, AC= 12cin. 

c. AB= 12cm, AC= 16cm. 

d. AB =/7 cin, AC = V2 cm. ■ 

Bài tập 3. Xác định dạng của AABC, biết: 

a. AB = 15cm, BC = 20cm. AC = 25cm. 

b. AB = 4cm, BC = 4 -v/2 cm, AC = 4cm. 

Bài tập 4. Cho AABC nhọn. Vẽ đưòng cao AH (H e BC). TínịỊ Ịvi 
AABC, biết AC = 20cm, AH = 12cm, BH = 5cm. , 

Bài tập 5. Cho hai đoạn thẳng AC = !6cm và BD = 12cm. Tính độ dài 
các đoạn thắng AB, BC, CD, DA biết AC và BD vuông gỏc với nhau và 
cắt nhạu tại trung điểm mổi dường. '■ i- -(í;.|ịf ỉỉ 

Bài tập 6. Trôn đường trung trực d cựạ đoạn AB lây điểm c bâj lỳ. 
Chứng mirth rằng: 

a CAf=CB. 

b. Đưcmg thẳng d là phân giác của góc ACB- 

Bài tập 7. Cho góc xôy. Lấy các điểm Ạ, B theo thứ tư thuộc Ọx và Oy 
sao cho OA = OB. Vẽ AH vuòng gổc với Oý (H € Oyj, ve BK vuông góc 
với Ox (K è Ox). Gọi M là giao điểm cíia AH và BK. Chứng minh rằng: 

a. OH = OK. 

b. OM là tia phân giác của góc xôy.; ' ?•;; ii.ị c. 

Bài tập 8. Cho AABC. Các tia phân giác của các gớc A .và B cắt nhati tại 
I. Vẽ IM 1 AB (M e AB), IN 1 BC (N 6 ẸC), .IP 1 AC e AC). 
Chứng minh rằng IM = IN - IP. 
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Bài tập 9. Cho AABC có hai góc B, c nhọn. Vẽ phía ngoài AABC các 
tam giác vuông cân AABD (cân tại B) và AACH (cân tại C). Vc DI và EK 
vuông góc với BC (I, K € BC). Chứng minh ràng: 

a. B1 = CK. 

b. BC = ID + EK. 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 
Bài tập 1. 

a. AC = 4cm. 

b. AC = 6cm. 

c. AC = 0,75cm. 

d. AC = 0,6cm. 

Bài tập 2. 

a. BC = 2V2cm. 

b. BC=15cm. 

c. BC = 20cm. 

d. BC = 3cm. 

Bài tập 3. 

a. AABC vuông tại B. 


b. AABC vuông tại A. 

Bài tập 4. Để tính được chu vi AABC, ta cần 
• Trong AHAB vuông tại H, ta có: 

AB- = AH’ + BH-= 12' + 5- 
= 144 + 25= 169 
o AB = 13cm. 

■ Trong AHAC vuông tại H, ta có: 

CH- = AC' - AH' = 20’ - 12- 


xác định độ dài cúa AB, BC. 


A 



B H c 
= 4(X)- 144 = 256 


<r>CH=16cm 

=>BC = BH + CH = 5+16 = 21cm. 

Khi đó, chu vi AABC được cho bởi: 

= AB + BC + AC = 13 + 21 + 20 = 54cm. 
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lỉài tập 5. la có ngay: 

OA = 1 AC = 8cm, 

2 

OB = ' Bl) = 6cm. 

2 

Ngoài ra, ta có các tam giác vuỏng AOAB. 
AOIỈC, AOCD. AODA bàng nhau, do dó; 



AB = BC = CD = DA = Voa’ + OIỊ- = + 6 ' = lOcm. 
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CHÌi nỀ cÌCTItlJỜNIiillỢPK4lWiIMI/\U 

5 CÌÌA TAM GIÁC VliílmG 

I. KIKN rmì( Cơ BẢN 

CTiíing ta dã biêt được các trưừng hợp bằng nhau sau của tam giác vuông; 

TrựờỉtỊỉ hợp I: Nêu hai’cạnh g(>c vuông eứa tam giác vuông này 
bằng hai cạnh góc vuông của tam giác vuông kia thì 
hai lam giác vuông đó bằng nhau. 

Trưòng hợp 2: Ncii một cạnh góc vuông và một góc nhọn kề cạnh 
ây của tam giác vuông này bằng một cạnh góc 
vuông và một góc nhọn kề cạnh ấy của tam giác 
vuông kia thì hai tam giác vuông đó bằng nhau. 

Trường hợp 3: Nêu cạnh huyền và một góc nhọn của tam giác vuông 
này bằng cạnh huyền và một góc nhọn của tam giác 
vuông kia thì hai tam giác vuông đó bằng nhau. 

Tiếp theo, chúng ta đi tìm theo một trưòìig hợp bằng nhau nữa cúa 
tam giác vuông thông qua thí dụ sau: 

Thí du 1 Ị Cho AABC vuông tại A và AA|B|C| vuông tại A|, biết 
AB = A|B| và BC = B|C|. Chứng minh rằng AABC = AA|B|C|. 

Giãi 

Trong AABC vuông tại A ta có: 

BC' = AB- + AC' AC' = BC- — AB' = B,Cĩ - A,Bĩ. (1) 

Trong AA|B|C| vuông tại A|. la có; 

B|Cf = A,B^ + A,cỉ » A,Cĩ = B,cí - A,,Bf . (2) 

Từ (1), (2), suy ra: 

AC'= A,cf » AC = A,c,. 

Khi đó hai tam giác ABC và Aj.B|C,, có: 

A3 = A,B„ 

Â = Â, =90“, 

AC = A,C,. 

Suy ra AABC = AA|B|C| (c.g.c). 
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Vậy, tii có kct qua: 

Nểu cạnh huyền và tuột cạiilì ^ói tỉttôìiỊị t ủa tam giáự VỊiởtg này Ixmỵ 
cạnh huyền vù một cạnh ÍỊÓ( VIỊỎ/Iiị ( ủa tam ỊỊÌái viiôniị kia thì hai tam 
Ịịiác vnônỵ^ó ìxhiỊị nhau. 

II. CÁC ví DỊl MINH HOA 

Ví du I: Cho góc xOy khííc góc bcl. [Yên lia phán giác Ot cùa góc 
xOy lấy đicm A. Gọi ,M là trung diẹn) cúa OA. Đường thắng qua M 
vuông gck vófi OẠ cát Ox, Oy theo thứ lự tại lì và c. ('himg minh, răng 
AB//Ox và AC//Oy. 

(ìiíh 

'Pừ giá thiốt, Ot là tia phân giác cua gt)c xOy. tạ ẹó; 

Ô, = Ô,. 

a. Chứng minh AB // Ox. 

Xét hai tam giáè vuỏng AMAB và 
AMOB, chúng có: 

MB chung. 

MA = MO, vì M là trung dicm OA 

.suy ra: 

AMAB = AMơB Ắ, = Ồ, c:. Ả, = ỏ 3 

<=> AB // Ox. vì có hai góc so lc trọng bàng nhau, 

b. Chimg minh AC//Oy — Họt sinh tự làm. 

Ví du 2: Cho góc xôy nhon, M là diổm nằm trong góc đó. 

a. Hãy vẽ các diếm A và B sao cho Ox là dường trung trực ciia MA 
và Oy là đường trung trực cùa MB. 

b. Chứng minh rằng điếm o thuộc đựờng trung trực của AB. 

c. Tính sô' đo của góc AÒB, biết xỌy = ,(X., 

d. Hãy kác định vỊ trí của điếm o khi xòy = 90*’. 

Giài ■■■■[;' ■ ! 

a. Ta thực hiện, như sau: ' : ^ 

■ Vẽ MP ± Ox, rồi lấy trên tia MP điểm' A sao cho PA = PM. 

■ Vẽ MỌ ± Oy, rồi lấy trên tỉứ MQ diẻm B sao cho ỌB^sQM 





b. Ta có: 

■ Vì Ol’ là trung trực cua AM nén: 

OM = OA. (I) 

■ Vì ()Q là trung trực ciia BM nên: 

OM=OH. (2) 

Tìr.í 1), (2) suy ra: 

OA = Olì « o thuộc dường trung 

c. .Nhận xét vé các cặp tam giác vuông có chung một cạnh và một cạnh 
khác bằng nhau, ta có: 

AK)A = AI^OM => Ò, = Ổ,. 

AQOB = AỌOM => ỏ, = Ò,. 

'l a có; 

xòy = ỏ, + Ó,. 

AÒB = 0, + ỏ: + Ò, + Ồ. = (Ô, + (X) + (Ô, + Ô,) 

= (0: + Ò,) + (Ò, + Ô,) = 2(0, + Ò,) = 2xỏy = 2a. 

d. Nếu xôy = 90" thì 

AÔB = 2.9()"= 18Ơ' 

C:> A. o, B tháng hàng <=> o là trung diêm cúa AB. 

Ví du 3: Cho AABC' đéu. l.áy diêm D trên cạnh BC sao cho BC = 3BD. 
Vẽ DH vuòng góc với BC (1* e AB), vẽ DF vuông góc với AC (F 6 AC). 
Chứng minh ràng ADI'F là tam giác dểu. 

Giãi 

'Prong ABDỈ* vuông tại D ta có: 

B = 60" D, = 3Ọ" =:> BH = 2BD = CD. 

Xét hại tam giác vuông ABBD, ACDF, ta có; 

KB = CD, hai cạnh huyền 
B = c = 60" , cặp góc nhọn 

suy ra: 

AEBD = ACDF DO = DF => ADEF cân tại D. 

Mặt khác, ta lại có; 

0,= 180"- D, - D,= 180"—30" —90° = 60". 

Vậy, ADEF' cân có một góc bằng 60" nên nó là tam giác đểu. 
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Yí dụ,4: C"h() AAB(' có hai góc lỉ, c nhọii. Vẽ phía ngoài AABC các 

tam giác vuông cân AABI) (càn tại B) và AACIi (cán tại C). Vẽ DI và EK 
vuông góc với B(' (1, K e BC). Chứng minh rằng: 

a, BI = C’K. 

b. Br=ID + i:K. 

Giúi 

Hạ thcm Ai 1 1 BC, ta có lùnh vẽ sau; 



'la lần lượt xét: 

■ Xét hai tam giác vuông AAIIC và ACKE, ta có: 

AC = CE, vì AACE vuông cân tại C' 

Â| = chai góc nhọn có cạnh iưorng ứng vuông góc 

suy ra: 

AAHC = ACKIÌ (cạnh huyền và một góc nhọn) 

=>AH = CK (I) 

vàlIC = nK. (2) 

■ Xét hai tam giác vuông AAHB và ABID, ta có: 

AB = BD, vì AABD vuỏng cân tại B 

Â, = Bị, hai góc nhọn có cạnh tưctng ứng vuông góc 

suy ra: 

AAHB = ABID (cạnh huyên và một góc nhọn) 

=> AH = BI (3) 

và I !B = DI. (4) 

a. Từ (1). (3) suy ra BI = CK. 

b. Cộng theo vế (2) và (4), ta được: 

HC + HB = EK + DI » BC = EK + Dl, đpcm. 
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III. CÂU HỞI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Càu hỏi 1: Giải thích taị sạp lại có đựợc diều kiệạ " Nếu hai cạnh gó( 
vuông của tam giác' vuông này hằng hai cạnìt góc vuông 
. của tam giác vuông kia thì hai tam giác vuông dó hằng 
nhau " 


Câu hói 2: Giải thích tại sao lại có dược diểu kiện ” Nớ'u một canh góc 
vuông và một góc nhọn kế cựỊih âỳ của tam giác vụôụg này 
hằng một cạnh gó( vuông và một góc nhọn kề cạnh ày cùa 
tam giác vuông kia thì hai tam giác vuông dó hằng nhau 
Câu hỏi 3: . Giãi thích tại sào lại cớ được điều kiện " Nếu cạnh huyến và 
một góc nhọn của tam gtác vuông này hằng cạnh huyến và 
một góc nhọn của tam gịác vuông kia thì hai tam giác vuông 
dó hằng nhau 

(’áu hỏi 4: Giải thích tại sao lại cớ được điều kiện " Nếu cạnh huyên và 
một cạnh gó( vuông cùa tam giác vuông này Ixnịg cauỊi iiuyến 
và một cạnh góc vuông của tam giác vuông kia thì hai tam giác 
vuông dỏ ixnig nhau 


IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ • 

Bài tập 1. Chmig minh rằng; 

a. Nếu một tam giác có hai đưcmg cao bằng nhaú thì tam giác đó cân 
' b. Trong tam giác cân, hai đường cao ứng với hai cạnh bên thì bằng 
nhau. ‘ 

Bài tập 2. Cho AABG. Ghứng minh rằng: 

a. Nêư đường cao AH đổng thờr ỉà đường trung tuyến thì AABC cân 

A-, 

b. Nếu AABC cân tại A thì đường trung tuyến AI ỉ cũng đồng thời là 

đưòìig cao. ặ 

Bàị tập 3. Cho AÀBC vuông cân tạii A Vẽ đường thảng a qua điểm A 
sab cho B và c thụộc cùng một nửa nặt phắng cổ bờ a. Vẽ BH, CK 
vuống góc với a (H, K 6 a). Gọi M là trung điểm của BC. Chứng minh 
rằng: ^ : ; , , , ; 

a. AH =CK. 

b. HK = BH + q^, , 

c. AMHK vuông cân. 
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Hài tập 4. Cho AABC vuông tại A (AB > AC), phân giác BD. Ké DH 
vuông góc với BC (11 G Trên,liu AC lùỵ .dicm li sao cho AI£ = AB. 

Đường thẳng vuông góc với AIỈ lại I: cắt DII tại K Chứng minh ráng: 

a. AB = 11B. 

b. KDB = 45". 

Hài tập 5. Cho góc xộy tù. M là cliếm nằm trong góc dó. 

a. ilãy vẽ các diém A và B sao clio Ox là dưiíiig trung irực cùa MA 
và Oy là dường trung trực cùa MB. 

b. Chứng minh rằng điếm o thuộc dưmig trung trực của AB. ; 

c. Tính sỏ' đo cúa góc AOB, biết xOy = (X. 

d. Hãy xác định vị trí cùa đicm () khi xOy = vo". 

Bài tập 6. Cho AABC. Vẽ phía ngoài AAB(' các tam giác vuông càn ở A 
là AABD và AAC'I:. Vẽ All vuông góc vtíri lìcr, dưímg thảng AH cắt DE ớ 
K. Vẽ DM và EN vuông góc với AH (M. N G All). Chứng minh rằng; 
a. DM = EN. 

t*- DK = liK. I 'ỳ ili* ặ 

V. HƯỚNG DẪN - ĐẢÌ* SỐ 
Bài tập 1. 

a. Xét hai tam giác vuông ABNC và ACPB. ta có: 

BCchung : '1 Ị • ỉ 

''N = CP, giá thiết ,.^ 

suy ra: 

ABNC = ẲC¥b (ẻạhấ^|ổt^viiống — cậnh huyền) 

BCN - ÒBP o AABC cẩn tại A: ^ 



í .)/ Ỉ.C' ỉ um: .H>tỉ 
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